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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

Y
 

X 

𝒑𝟏 

                                                                                 

                        اولاً   
𝒂𝒙س المتغير واحد فقط وتكون الصيغة العامة لها بالشكل التالي   هي المعادلة  التي يكون فيها ا  + 𝒃𝒚 + 𝒄 = 𝟎  

,𝒂حيث                                         𝒃, 𝒄 ∈ 𝑹    شكل خط مستقيم   ويكون تمثيلها في المستوي الاحداثي على. 

 لي:. وحسب الجدول التامع المحورين حسب نوع المعادلةوتكون علاقة المستقيم 

 العلاقة مع المحورين المعادلة

𝒂𝒙 + 𝒃𝒚 + 𝒄 =  المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الاصل  𝟎
𝒂𝒙 + 𝒃𝒚 =  المستقيم يقطع المحورين في نقطة الاصل )المستقيم يمر في نقطة الاصل( 𝟎

𝒚 = 𝒌   ,   𝒌 ∈ 𝑹   المستقيم يوازي محور السينات𝑿  وعمودي على محور الصادات𝒀 𝟎)بالنقطة  ويمر, 𝒌) 
𝒙 = 𝒉  ,   𝒉 ∈ 𝑹 المستقيم يوازي محور الصادات 𝒀  وعمودي على محور السنات𝑿  ويمر بالنقطة(𝒉, 𝟎) 

ة   الي  طوات  الي 
ع الخ  ب 

ت  ي  ي 
وي  الاحداث  ي  المسي 

ة  ف  طي  ل  المعادلات  الخ  ي  مي 
 :لت 
   نجعل المعادلة بدلالة𝒙   أي نجعل(𝒚   في طرف والمتغير𝒙 طرف الاخرونتخلص من معامل  والثوابت في ال  𝒚   ) ان وجد𝒚 = ⋯       . 
  للمتغير  العمو دالاول  ,اعمدة   اربعنضع جدول مكون من𝒙 للمخرجات  الثالث وللمعادلة   والعمود الثاني𝒚  للازواج المرتبة   والرابع𝒑(𝒙, 𝒚) . 
  افتراضية للـــناخذ قيمة 𝒙 = ,𝒑(𝒙  الازواج المرتبة   نكونثم   𝒚مة  المتغير ونعوضها بالمعادلة  ونجد قي 0,1 𝒚). 
  نرسم الازواج المرتبة𝒑(𝒙, 𝒚)  بخط مستقيم  في المستوي الاحداثي ثم نصل بينهما.  

ل                            ي   مث 
وي  الاحداث  ي  المسث 

ة   ف  الث  عد الرسم  .؟المعادلات   الث  ة ب  لاحظ  ي ن ما ت  م ب 
 ث 

 

 𝒚 − 𝟑𝒙 + 𝟓 = 𝟎 
Sol:     𝒚 = 𝟑𝒙 − 𝟓 
 

 

 نقطة الاصلولا يمر ب 𝒚ومحور الصادات  𝒙نلاحظ ان المستقيم يقطع محور السينات                              
 

 

𝒙 𝒚 = 𝟑𝒙 − 𝟓 𝒚 𝒑(𝒙, 𝒚) 
𝟎 𝒚 = 𝟑(𝟎) − 𝟓

 
⇒ 𝒚 = 𝟎 − 𝟓 = −𝟓 −𝟓 𝒑𝟏(𝟎, −𝟓) 

𝟏 𝒚 = 𝟑(𝟏) − 𝟓
 

⇒ 𝒚 = 𝟑 − 𝟓 = −𝟐 −𝟐 𝒑𝟐(𝟏, −𝟐) 

 بطرف والبقية بالطرف الاخر 𝒚نبسط المعادلة بجعل 

𝒑𝟐 

4 -1الدرس )

1 
 مثال



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

,𝟎)نلاحظ ان المستقيم يمر في نقطة الاصل   𝟎)   

. 

 𝒚 + 𝒙 − 𝟏 = 𝟎 
Sol :    𝒚 = −𝒙 + 𝟏  

  

   نلاحظ ان المستقيم يقطع المحورين ولا يمر  بنقطة الاصل   .                                                                                                                          
 𝒚 = 𝟒 

,𝟎)نلاحظ ان المستقيم يوازي محور السينات وعمودي على محور الصادات عند النقطة    𝟒)                        :Sol 

 

                                                                                                                           
 𝒙 = −𝟑  

,𝟑−)عند النقطة    لسيناتانلاحظ ان المستقيم يوازي محور الصادات وعمودي على محور  𝟎)  Sol:              

  

                                                                                                                       

  𝒙 =
−𝟓

𝟐
 

Sol:          (
−𝟓

𝟐
, 𝟎) نلاحظ ان المستقيم يوازي محور الصادات وعمودي على محور السينات عند النقطة   

    
   𝟐𝒚 − 𝒙 = 𝟎 
Sol:      [𝟐𝒚 = 𝒙]    ÷ 𝟐 ⇒ 𝒚 =

𝒙

𝟐
 

𝒙 𝒚 =
𝒙

𝟐
  𝒚 𝒑(𝒙, 𝒚) 

𝟎 𝒚 =
𝟎

𝟐
⇒ 𝒚 = 𝟎  𝟎 𝒑𝟏(𝟎, 𝟎) 

𝟒 𝒚 =
𝟒

𝟐
⇒ 𝒚 = 𝟐  𝟐 𝒑𝟐(𝟒, 𝟐) 

,𝟎)ر في نقطة الاصل  نلاحظ ان المستقيم يم                                                                                                                           𝟎)    
   𝒚 = 𝒙 
Sol:    

𝒙 𝒚 = 𝒙  𝒚 𝒑(𝒙, 𝒚) 
𝟎 𝒚 = 𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟎  𝟎 𝒑𝟏(𝟎, 𝟎) 
𝟏 𝒚 = 𝟏 ⇒ 𝒚 = 𝟏  𝟏 𝒑𝟐(𝟏, 𝟏) 

𝒙 𝒚 = −𝒙 + 𝟏 𝒚 𝒑(𝒙, 𝒚) 
𝟎 𝒚 = −(𝟎) + 𝟏

 
⇒ 𝒚 = 𝟎 + 𝟏 ⇒ 𝒚 = 𝟏 𝟏 𝒑𝟏(𝟎, 𝟏) 

𝟏 𝒚 = −(𝟏) + 𝟏
 

⇒ 𝒚 = −𝟏 + 𝟏 ⇒ 𝒚 = 𝟎 𝟎 𝒑𝟐(𝟏, 𝟎) 

ملاحظة:  𝒙 السيناتفانه المستقيم  يوازي محور تساوي عدد مطلق.𝒚إذا كانت قيمة   

 ملاحظة:  𝒚 الصاداتفانه المستقيم  يوازي محور تساوي عدد مطلق . 𝒙اذا كانت قيمة  

 المقام (تقبل القسمة على المقام )يعني من مضاعفات  𝒙كسر  يفضل ان ناخذ قيم  𝒚اذا كان معامل 

x
 

y 

x
 

y 

x
 

y 

x
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x
 

y 

x
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 مثال



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

H.W   : لاحظ  .  ا ت  ي  وماد 
وي  الاحداث  ي  المسث 

ة  ف  الث  ل المعادلات  الث   مث 
 𝒚 − 𝒙 + 𝟏 = 𝟎  𝒚 + 𝟑𝒙 − 𝟐 = 𝟎  𝒚 = 𝟏 − 𝟑𝒙  𝒚 = −𝒙 + 𝟒  
 𝒚 = −𝒙 + 𝟒   𝒚 − 𝒙 − 𝟑 = 𝟎   𝟐𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟖  𝒚 + 𝟓 = 𝟎  
 𝒚 = −𝟒𝒙  𝒙 − 𝟓 = 𝟎   𝒙 + 𝒚 = 𝟎      𝒚 = 𝟐     
 𝒙 = 𝟒 

 
      

 
ا ي  اي                                          ي 

𝒇(𝒙)  العامه لها  وتكون الصيغة (2)متغير تربيع للاس اعلى  هي المعادلة  التي يكون فيها  = 𝒚 = 𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄      

𝒂حيث   ≠ 𝟎, 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ 𝑅   اووتكون  تمثيلها في المستوي الاحداثي على شكل     . ∩ ∪

ة      :ملاحظ 
     تقاطع    عندما تكون المعادلة سالبة يكون الرسم على شكل ∩

                اتحاد   عندما تكون المعادلة موجبة يكون الرسم على شكل ∪

ة   . الث  ظوات  الث 
ع الخ  ي 

ت  ي  ت 
وي  الاحداث  ي  المسث 

ة  ف  عث  ي  رت  ل  المعادلات  الت  ث  مث 
 لت 
   نجعل المعادلة بدلالة𝒙   أي نجعل(𝒚  في طرف والمتغير𝒙 ونتخلص من معامل  . والثوابت في الطرف الاخر  𝒚    ) ان وجد𝒚 = ⋯       . 

 للمتغير  العمو دالاول  , اربع اعمدة  نضع جدول مكون من𝒙 للمتغير  عمود الثالثوالللمعادلة   والعمود الثاني𝒚  للازواج المرتبة   والعمود الرابع(𝒙, 𝒚) . 

  𝟐 للمتغير  افتراضيةناخذ قيمة, 𝟏, 𝟎, −𝟐, −𝟏 = 𝒙  مة  المتغير ونعوضها بالمعادلة  ونجد قي𝒚    ونجد الازواج المرتبة  (𝒙, 𝒚). 

  نرسم الازواج المرتبة(𝒙, 𝒚)  ) وحسب الملاحظة اعلاةفي المستوي الاحداثي ثم نصل بخط  بين  الازواج المرتبة )يعني نصل بين النقاط بخط مقوس. 

ي                             
وي  الاحداث  ي  المسث 

ة  ف  الث  ل المعادلات  الث    . مث 
 𝒚 = 𝒙𝟐 
Sol:  
 

𝒙 𝒚 = 𝒙𝟐  𝒚 (𝒙, 𝒚) 
−𝟐 𝒚 = (−𝟐)𝟐 ⇒ 𝒚 = 𝟒  𝟒 (−𝟐, 𝟒) 
−𝟏 𝒚 = (−𝟏)𝟐 ⇒ 𝒚 = 𝟏  𝟏 (−𝟏, 𝟏) 
𝟎 𝒚 = (𝟎)𝟐 ⇒ 𝒚 = 𝟎 𝟎 (𝟎, 𝟎) 
𝟏 𝒚 = (𝟏)𝟐 ⇒ 𝒚 = 𝟏 𝟏 (𝟏, 𝟏) 
𝟐 𝒚 = (𝟐)𝟐 ⇒ 𝒚 = 𝟒 𝟒 (𝟐, 𝟒) 

x
 

y 

2 
 مثال



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

      𝒚 = −𝒙𝟐 
Sol:    

𝒙 𝒚 = −𝒙𝟐  𝒚 (𝒙, 𝒚) 
−𝟐 𝒚 = −(−𝟐)𝟐 ⇒ 𝒚 = −𝟒  −𝟒 (−𝟐, −𝟒) 
−𝟏 𝒚 = −(−𝟏)𝟐 ⇒ 𝒚 = −𝟏  −𝟏 (−𝟏, −𝟏) 
𝟎 𝒚 = −(𝟎)𝟐 ⇒ 𝒚 = 𝟎 𝟎 (𝟎, 𝟎) 
𝟏 𝒚 = −(𝟏)𝟐 ⇒ 𝒚 = −𝟏 −𝟏 (𝟏, −𝟏) 
𝟐 𝒚 = −(𝟐)𝟐 ⇒ 𝒚 = −𝟒 −𝟒 (𝟐, −𝟒) 

 
        𝒚 = 𝟏 − 𝟑𝒙𝟐 
Sol:  

𝒙 𝒚 = 𝟏 − 𝟑𝒙𝟐  𝒚 (𝒙, 𝒚) 
−𝟐 𝒚 = 𝟏 − 𝟑(−𝟐)𝟐 = 𝟏 − 𝟑(𝟒)

= 𝟏 − 𝟏𝟐 ⇒ 𝒚 = −𝟏𝟏 
−𝟏𝟏 (−𝟐, −𝟏𝟏) 

−𝟏 𝒚 = 𝟏 − 𝟑(−𝟏)𝟐 = 𝟏 − 𝟑(𝟏) = 𝟏 − 𝟑
⇒ 𝒚 = −𝟐 

−𝟐 (−𝟏, −𝟐) 

𝟎 𝒚 = 𝟏 − 𝟑(𝟎)𝟐 = 𝟏 − 𝟑(𝟎) = 𝟏 − 𝟎
⇒ 𝒚 = 𝟏 

𝟏 (𝟎, 𝟏) 

𝟏 𝒚 = 𝟏 − 𝟑(𝟏)𝟐 = 𝟏 − 𝟑(𝟏) = 𝟏 − 𝟑
⇒ 𝒚 = −𝟐 

−𝟐 (𝟏, −𝟐) 

𝟐 𝒚 = 𝟏 − 𝟑(𝟐)𝟐 = 𝟏 − 𝟑(𝟒) = 𝟏 − 𝟏𝟐
⇒ 𝒚 = −𝟏𝟏 

−𝟏𝟏 (𝟐, −𝟏𝟏) 

         
H.W  :    ي

وي  الاحداث  ي  المسث 
ة  ف  الث  ل المعادلات  الث   مث 

 
 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟒   𝒚 = −𝟑𝒙𝟐 − 𝟔  𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟏  𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟑  𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 
 𝒙𝟐 + 𝟓𝒚 = 𝟏  𝒚 = 𝟐𝒙𝟐  𝒚 − 𝟐𝒙𝟐 = 𝟎  𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟏 

 

 

 

 

x
 

y 

 هنا نجد ناتج التربيع ثم نضرب العدد بالإشارة السالبة

 1ثم نطرحه من  3نجد ناتج التربيع ثم نضربه بهنا 

x
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

     المعادلة𝑭° =
𝟗

𝟓
𝑪° + ات  الحرارة   𝟑𝟐 ودرج  ة  ب  ر  لي    السي 

ات  الحرارة  ي ن  درج  ة  ب  ي ن العلاق  ي  ة   ي  ث  ت  هات  هرن 
   لها   الف 

.  
 
ا ي  اي  ي   ي 

ل المعادلة   مي 

°𝑪  ض  اننفر      الجواب    = 𝒙    و𝑭° = 𝒚         فيكون الزوج المرتب (𝑪°, 𝑭°)  

  الافتراضية من خلال الرسم   .   °𝑪ناخذ قيم                               

 

 

 

 

 

 
 
 
    ون

اب  ل الق  مث  𝑭 ث  = 𝟗. 𝟖𝒎    ث سم ,جث   على ج 
 

ة   الارض ث  ت 
اد  ر ج  ت  ت 

 
ا مة   على ت  اج  وة   الث 

ن ,  𝑭الق  وت  ث  الث   ت 
وة 

سم  𝒎الق  لة  الج    كث 

رام ,                              
لو غ  الكث  ي   .ت 

وي  الاحداث  المسث  ون ت 
اب  ل الق   مث 

𝑭      الجواب    = 𝟗. 𝟖𝒎    نختار قيم  لل \   تمثل معادلة خطية𝒎  (سالبة او صفر ) لانه لا توجد كتلة لجسم صفر ولاتساوي موجبة وتكون   التي تمثل كتلة الجسم   

𝒎  نختار قيم                                                       = 𝟐𝟎, 𝒎  نفرض أن  \     او أي قيم انت تختارها   𝟏𝟎 = 𝒙    و𝑭 = 𝒚 

 

 
 

 

 

 

 

𝑪° 𝑭° =
𝟗

𝟓
𝑪° + 𝟑𝟐 𝑭° (𝑪°, 𝑭°) 

𝟎 𝑭° =
𝟗

𝟓
(𝟎) + 𝟑𝟐 = 𝟑𝟐 𝟑𝟐 (𝟎, 𝟑𝟐) 

𝟓 𝑭° =
𝟗

𝟓
(𝟓) + 𝟑𝟐 = 𝟗(𝟏) + 𝟑𝟐 = 𝟒𝟏 𝟒𝟏 (𝟓, 𝟒𝟏) 

𝒎 𝑭 = 𝟗. 𝟖𝒎  𝑭 (𝒎, 𝑭) 
𝟏𝟎 𝑭 = 𝟗. 𝟖(𝟏𝟎) ⇒ 𝑭 = 𝟗𝟖  𝟗𝟖 (𝟏𝟎, 𝟗𝟖) 
𝟐𝟎 𝑭 = 𝟗. 𝟖(𝟐𝟎) ⇒ 𝑭 = 𝟏𝟗𝟔  𝟏𝟗𝟔  (𝟐𝟎, 𝟏𝟗𝟔) 
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

  م
اث  لعة الق  ي ن  , طول ض 

ساوي  الساق  ة  مت  اوب  م الر 
اث  لث   ق  𝒚  و  وحدة   𝒙مث  = 𝒇(𝒙)  ة ل مساجث  مث 

  ث 

      ة ث  العلاق  كث 
 
دلالة     𝒇(𝒙)ا وي     𝒙     .ب  ي  المسث 

ة  ف  ل العلاق  ي   . مث 
 الاحداث 

 (القاعدة )  × ( لارتفاعا  )        الجواب    
𝟏

𝟐
  لانه الدالة تمثل المساحة وهذه قانون مساحة مثلث القائم الزاوية  \    = مساحة المثلث 

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
(𝒙)(𝒙) =

𝟏

𝟐
𝒙𝟐 ثم نكون جدول الدالة التربيعية      

 

 

 
 
 
 
 
    اء ث  ركة  معدات  ت  ى ش 

اض  ق  ت  ار  𝟏𝟎ت  ث   دت 
اف   الاف  ض  امي ن ,  وي  ار 𝟓كث  ث    دت 

   الاف 

لة  .عن كل ساعة   
 
ر عن المسا عت 

ى  ب 
ث   المعادلة  الت  ي   ؟  اكث 

وي  الاحداث  ي  المسث 
 ف 
ً
ا ث  ات  ث  لها ت  م مث 

 ؟  ث 

        الجواب   

  𝒚   ه الشركةاتتقاضنفرض  المبلغ الكلي الذي   و    ويجب ان تكون قيمها موجبة   𝒙   ساعات العملنفرض ان عدد 
𝒚 = 𝟓𝒙 + 𝟏𝟎 

 
 

 

 

 

 

 

 

𝒙 𝒚 = 𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
𝒙𝟐  𝒚  (𝒙, 𝒚) 

−𝟐 𝒚 =
𝟏

𝟐
(−𝟐)𝟐 =

𝟏

𝟐
(𝟒) ⇒ 𝒚 = 𝟐  𝟐 (−𝟐, 𝟐) 

𝟎 𝒚 =
𝟏

𝟐
(𝟎)𝟐 =

𝟏

𝟐
(𝟎) ⇒ 𝒚 = 𝟎  𝟎 (𝟎, 𝟎) 

𝟐 𝒚 =
𝟏

𝟐
(𝟐)𝟐 =

𝟏

𝟐
(𝟒) ⇒ 𝒚 = 𝟐  𝟐 (𝟐, 𝟐) 

𝒙 𝒚 = 𝟓𝒙 + 𝟏𝟎 𝒚 (𝒙, 𝒚) 
𝟏 𝒚 = 𝟓(𝟏) + 𝟏𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟏𝟓  𝟏𝟓 (𝟏, 𝟏𝟓) 
𝟐 𝒚 = 𝟓(𝟐) + 𝟏𝟎 ⇒ 𝒚 = 𝟐𝟎  𝟐𝟎  (𝟐, 𝟐𝟎) 

𝒙 

𝒙 

x
 

y 
x
 

y 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 و ث  مل حدت 
راء اكل الت  ها ج  اج  الي  جث 

ى  ت 
ث  الت   الجلث 

ة  د كمث  حدب 
ي  دراسة   لت 

رات   اف  اللت   ت 
  الولادة 

ون الي المعادلة      اجث  وضل الث 
ام ,  ب  ت 

 
عة  ا ض  𝟐𝒚على مدي  ي  − 𝒙 = ث    𝟎 ام   𝒙 جث  ث    𝒚 وعدد الات   الجلث 

ة    كمث 
رات   ,      اللت  وي  الاحدات  المسث   ت 

ة  ل العلاق  ي  مث 
 ؟  ث 

        الجواب  
 𝟐𝒚 − 𝒙 = 𝟎 
[𝟐𝒚 = 𝒙]    ÷ 𝟐 ⇒ 𝒚 =

𝒙

𝟐
 

𝒙 𝒚 =
𝒙

𝟐
  𝒚 (𝒙, 𝒚) 

𝟐 𝒚 =
𝟐

𝟐
⇒ 𝒚 = 𝟏  1 (𝟐, 𝟏) 

𝟒 𝒚 =
𝟒

𝟐
⇒ 𝒚 = 𝟐  2 (𝟒, 𝟐) 

 
 

  
                         

𝒚        اكتشف الخطأ   اولًا     = −𝟑𝒙 + ل محمد المعادلة   ال    𝟗 ة   مي  الي   الي 
ة  طي   محمد وصحجة  .خ 

 
طا ف  خ  ش  اور  ,  اكت  مج 

ي  ال
اث  ي  كل الي 

الس  ي 
Sol:      𝒚 = −𝟑𝒙 + 𝟗  

𝒙 𝒚 = −𝟑𝒙 + 𝟗 (𝒙, 𝒚) 
𝟎 𝒚 = −𝟑(𝟎) + 𝟗 = 𝟎 + 𝟗 ⇒ 𝒚 = 𝟗 (𝟎, 𝟗) 
𝟏 𝒚 = −𝟑(𝟏) + 𝟗 = −𝟑 + 𝟗 ⇒ 𝒚 = 𝟔  (𝟏, 𝟔) 

 محمد هو في تعين مستقيم المعادلة والصحيح هو المستقيم باللون الاحمر خطأ                                               

 

 

𝒂𝒙         مسألة مفتوحة  ثانياً    + 𝒃𝒚 + 𝒄 = 𝟎𝒂 = 𝟎, 𝒃 = 𝟎, 𝒄 = عظ     𝟎
 
الاً  ا ة  على ضورة     مث  ظث  لكل جالة   .  لمعادلة  ح 

Sol: 
 𝒂 = 𝟎  ⇒  𝟐𝒚 + 𝟑 = 𝟎 
 𝒃 = 𝟎  ⇒ 𝟐𝒙 + 𝟑 = 𝟎 
 𝒄 = 𝟎 ⇒ 𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟎 

 

 تقبل القسمة على المقام )يعني من مضاعفات المقام ( 𝒙كسر  يفضل ان ناخذ قيم  𝒚ذا كان معامل ا

x
 

y 

x
 

y 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

,𝟏−)          دِــحـت    ثالثاً   𝟐), (𝟏, 𝟔), (𝟎, ة  :   (𝟒 الث   الث 
ة  ث  واج   المرت  ات   ؟س كلث  الار  ث  م مع مجور السث  ت 

ق  ا المست  اطع هد  ق  ظة  ن  ق   ما ن 
ً
ما ت 

ق  مست 

,𝟐−)نقطة  تقاطع  المستقيم مع محور السينات  هي   :   الجواب  (𝟎
 
 
 

,𝟐)}       تـبريـر  رابعاً     𝟒), (𝟏, 𝟏), (𝟎, 𝟎), (−𝟏, 𝟏), (−𝟐, ا كات     {(𝟒 ي ن اد  ة   ب  عث  ي  رت  ة  ام  ت  ظث  ل دالة  ح  مث 
: ث  ة  ث  ة  الات  ث  واج  المرت  ث  الار 

ة   لان الرسم على س كل     عث  ي  رت  ل دالة  ت  مث 
:   الجواب   .   ∪ث 

 

 
 
 
 
𝒚خامساً   = 𝒙 + 𝟏  ,  𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟏 لك   .          حس عددي ح د 

ة   ؟ وض  عث  ي  رت  ل دالة  ت  مث 
هما ث  ان 

    𝒚 = 𝒙𝟐 + ة     𝟏 عث  ي  رت  ل دالة  ت  مث 
ر  \\ ث  ت  ع  :   جوابال  .  𝟐لان اس المي 

 

ي ن ان  أكـــتب                   سادساً  ث  ظوات  ت  𝒚ح  = 𝟒𝒙 + ة   ؟  𝟑 ظث      معادلة  ح 

 :   جوابال        

    وي  على جث 
ة  الاولي  𝒙 الدالة  ت   من الدرج 

    ي
اث  ث  ل الث  ث  مث 

الت  ظة   ت  ق  ت  مر ت  ن ولاث  مجورت 
ل
طع ا ق  م ن  ت 

ق  مست  ث 
ل  مث 

ت  ها ت  د ان  ح 
 . الاضلت 

 

 

 

 

x
 

y 

x
 

y 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                                                                       

 
   

ي   . 
ق 
ر الاف  ي  غ  ر العمودي  والت  ي  غ  ي ن الت  ه  ن  سي 

ه  الن  ان  سي  ب 
 
ر الرا ي 

م غ  ي 
ق  ل المست  عرف  مي  ل  : ي  المي 

ر العمودي   ي  غ  ر:      (الصادي  ) الت  ي  غ  ساوي   هو الت  محور  الصادي   ون 
ل
𝒚𝟐     غلي ا − 𝒚𝟏     . 

ي  
ق 
ر الاف  ي  ي 

غ  ي  )الت 
ن  ساوي    :  (السي  ي   ون 

ن  محور السي 
ل
ر غلي ا ي  غ  𝒙𝟐هو الت  − 𝒙𝟏   .  

الي   ون الي 
ان  الق  ل ي  د المي  ج 

ل              ون  المي  =
اع) ق  ر الصادي  (الارت  ي  غ  الت 

ه  ) ي  (المساف 
ن  ر السي  ي  غ  الت 

                     𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
        

ث      ي ن    𝒎حي  طي  ق  الت  م المار ب  ي 
ق  ل المست  ,𝑨(𝒙𝟏    : هو مي  𝒚𝟏), 𝑩(𝒙𝟐, 𝒚𝟐)   . 

ع حالات   : ل غلي اري  كون المي    -وب 
ل ج  المي 

ات  ل ب  وع المي 
م و ن  ي 

ق  اه حركة  المست  ج 
 ان 

    ب ب  عدد موح  ل موح  م   )المي  ي 
مي ن ف  سار الى الي  م من الن  ي 

ق  حرك غلي المست 
د الت  حو الاغ   𝒚( غن 

م ت  ي 
ق  د    .لي المست  اي  ر  ي  ب 

    ل سالب  عدد سالب م   ) المي  ي 
مي ن ف  سار الى الي  م من الن  ي 

ق  حرك غلي المست 
د الت  ل   𝒚( غن 

حو الاسق 
م ت  ي 

ق  ص    .المست 
اق  ي  ت  ب 

  ر
ر صف 

ل صف  ات  ( )المي  ي  ي  مجور السي  وار  م ن  ي 
ق  م    المست  ي 

ف 
𝒚       ي

ق 
م اف  ي 

ق  ه    .المست  ي  اب  ب 

 ر محدد ي 
 غ 

ر(  ام صف  )المق 
ل  ر محدد المي  ي 
ي  محور الصادات  (  )غ  وار  م ن  ي 

ق  م   المست  ي 
ف 

𝒙          م عمودي ي 
ق  ه    .المست  ي  اب  ب 

م                                           ي 
ق  ل المست  د مي  ي ن مما ج  طي  ق   المجدد ي كل ن 

 
ا ي   ي 
ل  .ت  وع المي 

ة ون  اه حركي  ج 
م جدد ان 

  ث 
 𝑨(𝟎, 𝟎), 𝑩(𝟑, 𝟐) 

         𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

𝒎 =
𝟐 − 𝟎

𝟑 − 𝟎
 

𝒎 =
𝟐

𝟑
   

 

 𝑨(𝟓, 𝟕), 𝑩(−𝟐, 𝟏) 

              𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

       𝒎 =
𝟏−𝟕

−𝟐−𝟓  
⇒ 𝒎 =

−𝟔

−𝟕
 

       𝒎 =
𝟔

𝟕
 

  

             

4 -2الدرس )

م  دي  ق  ور  ت  ح  اط وت  ق  ب  الت  ت  رب  هم ت    𝑨 غلي𝑩 لاي 

𝑨(𝒙𝟏,𝒚𝟏),𝑩(𝒙𝟐,𝒚𝟐) 

 

 اولا  

Y
 

X 

𝑩(𝒙𝟐, 𝒚𝟐) 

𝑨(𝒙𝟏, 𝒚𝟏) 𝒚
𝟐

−
𝒚
𝟏
 

𝒙𝟐 − 𝒙𝟏 

1 
 مثال

Sol: 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

ل  هو       ⃡ 𝑨𝑩مي 
𝟔

𝟕
ب       موح 

ب   ل موح  سار الى المي  م من الن  ي 
ق  حرك غلي المست 

د الت  حو الاغلي ( غن 
م ت  ي 

ق  )المست 
م   ي 

مي ن ف  د   .  𝒚 الي  اي  ر  ي   ب 

Sol: 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

ل  هو       ⃡ 𝑨𝑩مي 
𝟐

𝟑
ب       موح 

ب   ل موح  سار الى المي  م من الن  ي 
ق  حرك غلي المست 

د الت  حو الاغلي ( غن 
م ت  ي 

ق  )المست 
م    ي 

مي ن ف  د   .  𝒚الي  اي  ر  ي   ب 

Y
 

X 

1 
 مثال



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

(𝟏, −𝟐)(𝟒, −𝟐) 

              𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

𝒎 =
−𝟐 − (−𝟐)

𝟒 − 𝟏
 

 
⇒ 𝒎 =

−𝟐 + 𝟐

𝟑
 

 𝒎 =
𝟎

−𝟓

 
⇒ 𝒎 = 𝟎 

  

 (−𝟏, 𝟓), (𝟒, 𝟐) 

              𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

       𝒎 =
𝟓−𝟐

−𝟏−𝟒
  

       𝒎 =
𝟑

−𝟓
 

  

 (
𝟑

𝟐
,
𝟏

𝟒
) , (

𝟑

𝟐
,
𝟑

𝟒
) 

 

         𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

𝒎 =

𝟑
𝟒

−
𝟏
𝟒

𝟑
𝟐

−
𝟑
𝟐

 

𝒎 = ∞⇒𝒎 =
𝟐

𝟒

𝟎
   

 

 :H.W.    ل وع المي 
ه ون  اه حركي  ح 

م جدد ات 
م ي  ي 

ق  ل المست  د مي    ج 

 (𝟒, 𝟑), (𝟒, −𝟑)  (𝟓, 𝟎), (𝟎, 𝟐)  (−𝟒, 𝟒), (𝟐, −𝟓)  (−𝟐, −𝟐), (−𝟒, 𝟏) 

 (−𝟐, 𝟒), (𝟓, 𝟓)  (𝟔, 𝟐), (𝟎, 𝟐)  (𝟒, 𝟒), (𝟐, 𝟑)  (−𝟔, −𝟏), (−𝟐, −𝟏) 

    (−𝟐, −𝟑), (𝟐, 𝟒) 

                                                           

مكن  ل مغي  مي 
اد ان ي  ح  لال ات  م من ح  ي 

ق  اطع اادله  المست  ق  ي  ت 
طن  ق  ن  ت  محورب 

ل
م مع ا ي 

ق  اد لمست  ح  لال ات  ي  من ح 
ن  طع السي  طع الصادي     والمق   المق 

ب    وج  مرب  ن ر  كوب  ,𝒙)وب  𝒚) 

مه           ي 
م مع محور   𝒙:  هو ف  ي 

ق  اطع المست  ق  ات  من  ت  ي  ي      السي 
 
𝒚ا = اطع   𝟎 ق  طه  الت  ق  ,𝒙)وت  ي   .   (𝟎

ن  طع السي  المق 
مه    ي 

ي    𝒚:  هو ف 
 
م مع محور الصادات   ا ي 

ق  اطع المست  ق  𝒙من   ت  = اطع    𝟎 ق  طه  الت  ق  ,𝟎)وت  𝒚)  . طع الصاد ي      المق 
 

 

Sol: 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

ل   هو ال  مي 
−𝟑

𝟓
  سالب     

ل  حو  سالب  المي 
م ت  ي 

ق  ل)المست 
سار الى  الاسق  م من الن  ي 

ق  حرك غلي المست 
د الت  ( غن 

م    ي 
مي ن ف  ص  𝒚الي 

اق  ي  ت   .   ب 

ور  طرج ح  ت 
𝒚𝟏  دل  𝒚𝟐ي 
ور  طرج ح  دل  𝒙𝟏وت   𝒙𝟐ي 

 

 
 
ا ي  اب   ب 

1 
 مثال

Sol: 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

ل  رالمي 
م  صف  ي 

ق  ي  )المست 
ق 
ات  (  اف  ي  ي  محور السي  وار  م ن  ي 

ق  م    المست  ي 
ف 

𝒚  ه ي  اب   .   ب 

Y
 

X 

Sol: 

ل  ر محددالمي  ي 
م  غ  ي 

ق  ي  محور الصادات  (  عمودي  )المست  وار  م ن  ي 
ق  م    المست  ي 

ف 
𝒙  ا هب  ي     ب 

. 

 

Y
 

X 

ر
م غلي الصف  سي 

ق  مكن الت  ي  \لاي 
ن  ي  ق   ات 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ه    .                                  الي  مات  الي  ي 
ق  ي  والصادي  للمست 

ن  طع السي  د المق    ج 
                    𝟑𝒙 + 𝟓𝒚 = 𝟏𝟓 
 

ي   
ن  طع السي  ,𝒙)المق  طع الصادي   (𝟎 ,𝟎)   المق  𝒚) 

𝟑𝒙 + 𝟓𝒚 = ب  المغادله       𝟏𝟓 كي   ب 
𝒚 = 𝟎 مة         ي 

 ق 
 

غوض
ن   

𝟑𝒙 + 𝟓(𝟎) = 𝟏𝟓 
[𝟑𝒙 = 𝟏𝟓] (÷ 𝟑) 
𝒙 = 𝟓 ي  

ن  طع السي          هو المق 
طة   ∴ ق  ,𝟓)الت  𝟎) 

𝟑𝒙 + 𝟓𝒚 = ب  المغادله   𝟏𝟓 كي       ب 
𝒙 = 𝟎 مة         ي 

 ق 
 

غوض
  ن 

𝟑(𝟎) + 𝟓𝒚 = 𝟏𝟓 
[𝟓𝒚 = 𝟏𝟓](÷ 𝟓) 
𝒚 = 𝟑 طع   الصادي        هو المق   

طة   ∴ ق  ,𝟎)الت  𝟑) 
ي ن  طي  ق  لال الت  ,𝟎)من ح  ,𝟓)و (𝟑 ع ان   (𝟎 طت  ست  رسم ن  مت  ي 

ق  ى   المست 
وي  الاجداث  ى  المسي 

 ف 
 

        𝒚 + 𝟐 = 𝟓𝒙 − 𝟒 سط المغادله   ن                 ب 
                 𝒚 − 𝟓𝒙 = −𝟒 − 𝟐 
                 𝒚 − 𝟓𝒙 = −𝟔 

ي   
ن  طع السي  ,𝒙)المق  طع ا (𝟎 ,𝟎)لصادي    المق  𝒚) 

𝒚 − 𝟓𝒙 = −𝟔  
𝒚 = 𝟎 مة         ي 

 ق 
 

غوض
ن   

(𝟎) − 𝟓𝒙 = −𝟔 
[−𝟓𝒙 = −𝟔]      ÷ (−𝟓) 
𝒙 =

𝟔

𝟓
ي   

ن  طع السي          هو المق 
طة   ∴ ق  )الت 

𝟔

𝟓
, 𝟎) 

𝒚 − 𝟓𝒙 = −𝟔  
𝒙 = 𝟎 مة         ي 

 ق 
 

غوض
ن   

𝒚 − 𝟓(𝟎) = −𝟔 
𝒚 − 𝟎 = −𝟔 
𝒚 = −𝟔 طع   الصادي        هو المق   

طة   ∴ ق  ,𝟎)الت  −𝟔) 

       𝒚 =
−𝟏

𝟐
𝒙 + 𝟒 

 

                𝒚 +
𝟏

𝟐
𝒙 = 𝟒 

ي   
ن  طع السي  ,𝒙)المق  طع الصادي     (𝟎 ,𝟎)المق  𝒚) 

𝒚 +
𝟏

𝟐
𝒙 = 𝟒   

   𝒚 = 𝟎 مه      ي 
 ف 

 
غوض

   ي 

(𝟎) +
𝟏

𝟐
𝒙 = 𝟒 ⇒ [

𝟏

𝟐
𝒙 = 𝟒] (× 𝟐) 

𝒙 = ي   𝟖
ن  طع السي          هو المق 

طة   ∴ ق  ,𝟖)الت  𝟎) 

𝒚 +
𝟏

𝟐
𝒙 = 𝟒     

  𝒙 = 𝟎 مه           ي 
 ف 

 
غوض

ي   

𝒚 +
𝟏

𝟐
(𝟎) = 𝟒 

𝒚 = طع  𝟒 الصادي        هو المق   

طة   ∴ ق  ,𝟎)الت  𝟒) 
 

2 
 مثال

Sol: 

Y
 

X 

Sol: 

Sol: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

             𝒚 = −
𝟑

𝟐
𝒙 

              𝒚 +
𝟑

𝟐
𝒙 = 𝟎 

ي   
ن  طع السي  ,𝒙)المق  طع الصادي     (𝟎 ,𝟎)المق  𝒚) 

𝒚 +
𝟑

𝟐
𝒙 = 𝟎  

𝒚 = 𝟎 مة         ي 
 ق 

 
غوض

  ن 

(𝟎) +
𝟑

𝟐
𝒙 = 𝟎  

[
𝟑

𝟐
𝒙 = 𝟎] (×

𝟐

𝟑
) 

𝒙 = 𝟎 ي   
ن  طع السي          هو المق 

طة   ∴ ق  ,𝟎)الت  𝟎) 

𝒚 +
𝟑

𝟐
𝒙 = 𝟎  

𝒙 = 𝟎 مة         ي 
 ق 

 
غوض

  ن 

𝒚 +
𝟑

𝟐
(𝟎) = 𝟎 

𝒚 + 𝟎 = 𝟎 

𝒚 = 𝟎 طع   الصادي        هو المق   

طة   ∴ ق  ,𝟎)الت  𝟎) 
 
          𝒙 = −𝟐 
  
 
 
 
          𝒚 = 𝟒 
  
 
 
           𝟑𝒚 = −𝟔 
 
           (𝟑𝒚 = −𝟔)(÷ 𝟑) 
            𝒚 = −𝟐 

 

 

 : H.W ي  و
ن  طع السي  د المق  طع ج  ة  المق  الي  مات  الي  ي 

ق    الصادي  للمست 
 𝟐𝒙 + 𝟔𝒚 = 𝟏𝟐  𝟓𝒙 = 𝒚 − 𝟖  𝒚 = −𝒙 + 𝟖  𝟑𝒙 + 𝟔𝒚 = 𝟏𝟖 

 𝒚 = −𝟑. 𝟓𝒙 + 𝟐  𝟑𝒚 − 𝟕𝒙 = 𝟗  𝟐𝒙 + 𝟒𝒚 = 𝟏𝟐  𝒚 + 𝟒 = 𝟐𝒙 − 𝟒 
 𝒙 = 𝟒  𝒚 = −𝟓𝒙  𝒚 = −𝟒𝒙  𝟎 = 𝒚 + 𝟑 
 𝒚 =

−𝟑

𝟐
𝒙  𝒚 =

−𝟑

𝟒
𝒙 − 𝟓  𝒚 − 𝒙 = 𝟒  𝒙 = −𝟒 

 
 

ي   ∴
ن  طع السي  –هو المق  اطع   𝟐 ق  طه  الت  ق  ,𝟐−)وت  ي  محور الصادات  (𝟎 وار  م ن  ي 

ق  كون المست   وب 

Sol: 

Sol: 

Sol: ∴  طع اطع   𝟒هو  الصادي  المق  ق  طه  الت  ق  ,𝟎)وت  ي  محور (𝟒 وار  م ن  ي 
ق  كون المست  ات  وب  ي   السي 

Sol: 

طع  ∴ اطع    𝟐−هو  الصادي  المق  ق  طه  الت  ق  ,𝟎)وت  ي  محور (𝟐− وار  م ن  ي 
ق  كون المست  ات  وب  ي   السي 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 

  ( من الر    ي 
ات  الحراره  ر درح  ي  غ  اور ن  مج 

دول ال ل الج  مي  الساعات  ث  د ي  م ( , ج  ي 
ق  ل المست  ة  ومي  ي  غي  رح ما ن    ؟اش 

ات  الحراره   الساغات  ( درح  من )ب   الر 

−𝟐 𝟏 
𝟏 𝟐 
𝟒 𝟑 

𝟏𝟎 𝟓 
 

   د ه   , ج  ي  مي  ره  ر  ي  لال ف   ح 
 

ق من حوض
دف  ل المن  ه  الساب  اور كمي  مح 

دول ال ل الح  مي  مي  ي 
ق  ل المست  دول  مي  له الح  مي  ي  ي  ه  الد  ي  غي  سر ما ي 

  ؟وف 

 

 

 
 

 

   ة ي  ب  ا كان طول ي  ون كل  𝟑𝟎𝒄𝒎اد 
ص  ي  غ 

ن ف  هري  ث  ش  اي  دار ي 
مق  مو ث 

ي  ي 
𝟒𝒄𝒎  ري

 اح 

  دول من  اكمل الج  ة والر  ي  ب  ي ن طول الي  ة  ن  لة الغلاق  مي 
ي  ث  م الد  ي 

ق  ل المست   ما مي 
  دول لها الج  مي  ي  ث 

ة  الن  طي  ث  الدالة  الخ  كي 
 
ي   ا

وي  الاجدات  ي  المسي 
ل الدالة  ف   مي 

  
 

    
(𝒙, 𝒚) 𝒚 𝒚 = 𝟐𝒙 + 𝟑𝟎 𝒙 

(𝟎, 𝟑𝟎) 𝟑𝟎 𝒚 = 𝟐(𝟎) + 𝟑𝟎 𝟎 
(𝟐, 𝟑𝟒) 𝟑𝟒 𝒚 = 𝟐(𝟐) + 𝟑𝟎 𝟐 

 
 

 
 

سرت  
ل المن  ه  الساب   كمي 

من ) ه  الر  ي  اب  الي  ل  (ب  م الساي   𝒎𝟑حج 
𝟏𝟎 𝟒𝟎 
𝟏𝟑 𝟓𝟐 
𝟏𝟔 𝟔𝟒 
𝟏𝟗 𝟕𝟔 

ا   ي  ج 
ا              ن  ي  ج 

دول ن  ي ن من الج  طي  ق  ي  ن 
 
,𝟐)ر ا ,𝟏)و(𝟏 −𝟐) 

𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
⇒ 𝒎 =

𝟏−(−𝟐)

𝟐−𝟏
⇒ 𝒎 =

𝟏+𝟐

𝟏
⇒ 𝒎 = 𝟑  

م  ي 
ق  ل المست  ما ان مي  ث    𝟑ث  داد  ن اد  موح  ر  ات  الحراره  ت  ات  كل  𝟑درح   ساعة   1 درح 

دول  ي ن من الج  طي  ق  ي  ن 
 
ار ا ي  ج 

,𝟏𝟑)ن  ,𝟏𝟎)و(𝟓𝟐 𝟒𝟎) 
𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
⇒ 𝒎 =

𝟓𝟐−𝟒𝟎

𝟏𝟑−𝟏𝟎
⇒ 𝒎 =

𝟏𝟐 
𝟒

𝟑
⇒ 𝒎 = 𝟒  

ق 
دق  ت  معدلي  ة  الواجده   𝟒𝒎𝟑    الماء ث  ي  اي  ي  الي 

 ف 

دول                          ي ن من الج  طي  ق  ي  ن 
 
ار ا ي  ج 

,𝟐)ن  ,𝟎)و(𝟑𝟒 𝟑𝟎) 

  𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
⇒ 𝒎 =

𝟑𝟒−𝟑𝟎

𝟐−𝟎
⇒ 𝒎 =

𝟒

𝟐
⇒ 𝒎 = 𝟐  

  كون ة    ب  طي  دولالدالة  الخ  لال الج  𝒚   من ح  = 𝟐𝒙 + من   𝟑𝟎 لات  الر  ث  المدح  حي 
ة ي  ب  ات  طول الي  رح 

مح 
ل
 و ا

 

 الجواب

 الجواب

من   𝟒 𝟐 𝟎 الر 
ة ي  ب      طول الي 

 

من  الجواب  𝟒 𝟐 𝟎 الر 
ة ي  ب   38 34 30 طول الي 

 

Y
 

X 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 

مة                                     ي 
دق  غل  𝒂ج  ج 

ي  ن 
ي ن   الن  طي  ق  ت  م المار ي  ي 

ق  ل المست  ,(𝟏,𝟔)مي  (−𝟓,𝒂)     ساوي 𝟏ن 

𝟐
    . 

          𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
            𝒎 =

𝟏

𝟐
  , (𝟏, 𝟔), (−𝟓, 𝒂)  

 
𝟏

𝟐
=

𝒂−𝟔

−𝟓−𝟏
⇒

𝟏

𝟐
=

𝒂−𝟔

−𝟔
⇒ 𝟐(𝒂 − 𝟔) = −𝟔 ⇒ 𝟐𝒂 − 𝟏𝟐 = −𝟔 ⇒ 

𝟐𝒂 = −𝟔 + 𝟏𝟐 ⇒ [𝟐𝒂 = 𝟔] ÷ 𝟐 ⇒ 𝒂 = 𝟑 

 

د                                                                        حدي 
مكن ت  ي ن هل ي  طي  ق  الت  مر ب  م ي  ي 

ق  ل مست  ,7)مي   ؟  (7,3)و(3−
  𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
         (𝟕, −𝟑), (𝟕, 𝟑) 

          𝒎 =
𝟑−(−𝟑)

𝟕−𝟕

 
⇒ 𝒎 =

𝟔

𝟎

 
⇒ 𝒎 = ∞ 

           

م                                                                      ي 
ق  ل المست  ي ن مي  طي  ق  ي  الت 

مر ف  ي  ث  ,𝟑)و(𝟎,𝟑)الد  𝟎−𝟑هو  (𝟏−

𝟑−(−𝟏)
=

𝟑

𝟒
 وصحجة  

 
طا ف  الخ  ش  كب   

 ا
        𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
         (𝟎, 𝟑), (𝟑, −𝟏) 

𝒎 =
𝟑 − (−𝟏)

𝟑 − 𝟎
 

𝒎 =
𝟑+𝟏

𝟑

 
⇒ 𝒎 =

𝟒

𝟑
 

               

ساوي                                                                         له ن  كون مي  م ب  ي 
ق  ي ن غلي مست  طي  ق  كر ت  1−اد 

3
 

  𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
     (𝟏, 𝟐), (𝟒, 𝟏) 

          𝒎 =
𝟏−𝟐

𝟒−𝟏
⇒ 𝒎 =

−𝟏

𝟑
 

 

م  .من                                                                    ي 
ق  اه المست  ح 

اور جدد ات  مح 
ى  ال

اث  ي  كل الي 
الس 

  𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
   , (𝟐, 𝟎), (𝟎, طط(𝟐  من المخ 

𝒎 =
𝟐−𝟎

𝟎−𝟐
⇒ 𝒎 =

𝟐

−𝟐
⇒ 𝒎 = −𝟏  

 

ر                                                                       
ساوي  صف  ل ن  ي  المي 

غن  ا ي  ك ماد  اسلوب  ر محدد  .ب  ي 
ل غ    , والمي 

 
  ا

وات   :                             م : ً  الج  ي 
ق  ات   ⧵⧵ المست  ي  م         \   محور السي  ي 

ق  را .الصادات  محور  ⧵⧵ المست 
ساوي  صف  ل ن  ر محدد  :المي  ي 

ل غ   -المي 

ر معرف   ي 
ن  ع  م اد  ي 

ق  ا المست  ل لهد  د المي  جدي 
مكن ن   لا ث 

         
 
طا ث  الخ  ون حي 

ان  ف  الق  عرن  ي  ن 
ي  هو ف 

ن  ر السي  ي  غ  سط الت  الب  ر الصي  ي  غ  امادي  والت  ي  المق 
س الغكس ف   ولب 

 

 :SOL                   دِــحـتاولًا    
    𝒙𝟏    𝒚𝟏       𝒙𝟐    𝒚𝟐   

 :SOL                    تفكير ناقدثانياً  

                    اكتشف الخطأثالثاً 
SOL: 

 :SOL                    مسأله مفتوحهرابعاً   

                    تفكير ناقد خامساً

ة  ما ان  ل سالث  ث  ن المي  لاد 
جو الاسق 

ة ن  ج 
ت  م ي  ي 

ق   المست 

                    اكتب  سادساً 

SOL: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                                                                        

م         ي 
ق  ة  معادلة  المست  اب  ي  كي 

لات  حالات  ف  اك ي   هي 

 

كون  دما  ي  ي  عن 
ال ف  ي ن  ال السو  طي  ق  ,𝑨(𝒙𝟏ت  𝒚𝟏), 𝑩(𝒙𝟐, 𝒚𝟐)   ة   م اب  م والمطلوت  كي  ي 

ق  ة       ⃡ 𝑨𝑩عادلة  المست  الي   الي 
دم المعادلة  خ 

ست 
𝒚−𝒚𝟏     ب 

𝒙−𝒙𝟏
=
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

ث                            حي 
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  𝒎 م    .  = ي 

ق  ل المست  ل مي  مي    ي 

ي                               
مات  الت  ي 

ق  د معادلة  المست  ي ن  ج  طت  ق  ت  هما ب  مر  كل من  ي    .لكل ي 
ت  ا    مما ب 

                   (−𝟑, 𝟏), (𝟐,−𝟏) 
 

𝒚−𝒚𝟏

𝒙−𝒙𝟏
=
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  

𝒚 − 𝟏

𝒙 − (−𝟑)
=
−𝟏 − 𝟏

𝟐 − (−𝟑)
 

  
𝒚−𝟏

𝒙+𝟑
=
−𝟐

𝟓
 

 −𝟐(𝒙 + 𝟑) = 𝟓(𝒚 − 𝟏) 

 −𝟐𝒙 − 𝟔 = 𝟓𝒚 − 𝟓 

𝟐𝒙 + 𝟓𝒚 = −𝟔 + 𝟓 
   𝟐𝒙 + 𝟓𝒚 = −𝟏 

                 (
𝟏

𝟐
, 𝟑) , (

𝟑

𝟐
, −𝟏) 

 
𝒚−𝒚𝟏

𝒙−𝒙𝟏
=
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

𝒚 − 𝟑

𝒙 −
𝟏
𝟐

=
−𝟏 − 𝟑

𝟑
𝟐 −

𝟏
𝟐

 

𝒚−𝟑

𝒙−
𝟏

𝟐

=
−𝟒
𝟐

𝟐

         
⇒  

𝒚−𝟑

𝒙−
𝟏

𝟐

=
−𝟒

𝟏
 

𝟏(𝒚 − 𝟑) = −𝟒(𝒙 −
𝟏

𝟐
) 

𝒚 − 𝟑 = −𝟒𝒙 + 𝟒 (
𝟏

𝟐
) 

𝒚 − 𝟑 = −𝟒𝒙 + 𝟐
        
⇒  𝟒𝒙 + 𝒚 = 𝟐 + 𝟑  

𝟒𝒙 + 𝒚 = 𝟓 
 

            (𝟎, 𝟎), (−𝟑, 𝟕) 
 
𝒚 − 𝒚𝟏
𝒙 − 𝒙𝟏

=
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒚 − 𝟎

𝒙 − 𝟎
=
𝟕 − 𝟎

−𝟑 − 𝟎
 

𝒚

𝒙
=

𝟕

−𝟑
 

𝟕𝒙 = −𝟑𝒚 

𝟕𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟎 
 

ة   : ي  اط الاي  ق  م للت  ي 
ق  د معادلة  المست  ج   :H.W

(−𝟑, 𝟐), (𝟑, 𝟏)  (𝟎, 𝟐), (𝟐,−𝟒) 
 (𝟎, 𝟕), (−𝟓, 𝟎)  (𝟑,−𝟐), (𝟏, 𝟓) 

 (−𝟐,−𝟑), (𝟐, 𝟑)  

 

 4 -3الدرس )

 اولا  

1 
 مثال

دل   ب 
ي  المعادلة 

ي ن ف  طت  ق   الت 
 

عوض
ن 

𝒙𝟏, 𝒙𝟐   و𝒚𝟏, 𝒚𝟐   ي
ق  ت  وب 

 
م  ق  ,𝒙ي  𝒚   ها ن   لا 

 
ض عوي 

دون ن 
م ي 

ق  رات  معادلة  المست  ي  ع   مت 

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 

Sol:     𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

ي   وسطي ن
ي ن ف 

 طرق 
سط ب  واس وب 

ح الاق 
ت 
ق  م ن 

 ي 

Sol: 

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 

Sol: 

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                                                            

ال ي  السو 
عطي  ف  دما ن  طة   عن  ق  ,𝒙𝟏) ن  𝒚𝟏) ل و ة   𝒎  مت  الت   الت 

دم المعادلة  خ 
ست 

𝒚     ب  − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)   سميو
ب 

ل   المعادلة    طة   -مت  ق   ن 

ة  .                                      طة مي  ق  لة ون  ا علمث  مي  م اد  ي 
ق  ث  معادلة   المست  كي 

 
  ا

              𝒎 = −𝟑    ,    (−𝟑, 𝟕) 
 
𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 
𝒚 − 𝟕 = −𝟑(𝒙 − (−𝟑)) 
𝒚 − 𝟕 = −𝟑(𝒙 + 𝟑) 
𝒚 − 𝟕 = −𝟑𝒙 − 𝟗 
𝒚 + 𝟑𝒙 = 𝟕 − 𝟗 
𝒚 + 𝟑𝒙 = −𝟐 

             𝒎 = −𝟔    ,    (𝟎, 𝟎) 
 
𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 
𝒚 − 𝟎 = −𝟔(𝒙 − 𝟎) 
𝒚 = −𝟔𝒙 
𝒚 + 𝟔𝒙 = 𝟎 

 

ا م اد  ي 
ق  ث  معادلة  المست  كي 

 
ة ا طة  مي  ق  لة ون  علمث  مي     :H.W

 

𝒎 =
𝟏

𝟑
    ,    (−𝟏,−𝟑) 

𝒎 =
𝟏

𝟓
    ,    (𝟎,−𝟑) 

               𝒎 =
−𝟐

𝟓
       ,   (𝟒, 𝟔) 

  𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 

[𝒚 − 𝟔 =
−𝟐

𝟓
(𝒙 − 𝟒)] (× 𝟓) 

𝟓(𝒚 − 𝟔) = 𝟓(
−𝟐

𝟓
(𝒙 − 𝟒)) ⇒ 𝟓𝒚 − 𝟑𝟎 = −𝟐(𝒙 − 𝟒) 

𝟓𝒚 − 𝟑𝟎 = −𝟐𝒙 + 𝟖 
𝟓𝒚 + 𝟐𝒙 = 𝟖 + 𝟑𝟎 
𝟓𝒚 + 𝟐𝒙 = 𝟑𝟖 

م                                           ي 
ق  د معادلة  المست  ا علمث   ج  لة  و اد    مي 

 
ةا طعي    .    جد مق 

 لة مي 
𝟑

𝟐
طعة الصادي      .    𝟓−  ومق 

 

𝒎 =
𝟑

𝟐
   ,    (𝟎, −𝟓) 

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)  

𝒚 − (−𝟓) =
𝟑

𝟐
(𝒙 − 𝟎)

 
⇒[𝒚 + 𝟓 =

𝟑

𝟐
𝒙] (× 𝟐)  

𝟐(𝒚 + 𝟓) = 𝟐(
𝟑

𝟐
𝒙) ⇒ 𝟐𝒚 + 𝟏𝟎 = 𝟑𝒙  

𝟐𝒚 − 𝟑𝒙 = −𝟏𝟎  

  لة مي 
𝟏

𝟐
ي   و  

ن  طعة السي  ساوي    مق    𝟏−ب 
  
  

𝒎 =
𝟏

𝟐
   ,    (−𝟏, 𝟎) 

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)   

𝒚 − 𝟎 =
𝟏

𝟐
(𝒙 − (−𝟏)) ⇒ [𝒚 =

𝟏

𝟐
(𝒙 + 𝟏)] (× 𝟐)  

𝟐(𝒚) = 𝟐 (
𝟏

𝟐
(𝒙 + 𝟏)) ⇒ 𝟐𝒚 = 𝒙 + 𝟏  

𝟐𝒚 − 𝒙 = 𝟏  

  :H.W لة  و ا علمث  مي  م اد  ي 
ق  د معادلة  المست  ة  . ج  طعي  جد مق 

 
 ا

  لة مي 
−𝟏

𝟓
ي    

ن  طعة السي  ساوي    ومق  لة   .  𝟑ب  مي 
𝟏

𝟓
طعة الصادي   و   ساوي    مق   𝟑−ب 

 
 
ا ت  اب   ب 

2 
 مثال

Sol:     𝒙𝟏    𝒚𝟏          

Sol:     𝒙𝟏    𝒚𝟏          

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 

ي ن ت  
رت  الطرق  ض   5ي 

ام الكسر لض من مق  خ 
 للت 

Sol:     𝒙𝟏    𝒚𝟏          

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 

3 
 مثال

طة    ∴ ق  ,𝟏−)الت  ساوي    (𝟎 ي  ب 
ت  طع الست  طع  𝟏−لان المق  والمق 

ساوي   ال  𝟎الصادي  ب  ي  السو 
عطي ف  ة لم ن   لاب 

Sol: Sol: 
طة    ∴ ق  ,)الت  طع لان ال  (𝟓− ساوي    الصادي  مق  طع  𝟓−ب   والمق 

ي  
ت  ساوي   الست  ال  𝟎ب  ي  السو 

عطي ف  ة لم ن   لاب 

ة   م المطلوب  ي 
ق  ة   معادلة  المست  م المطلوب  ي 

ق   معادلة  المست 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

م لكل                                  ي 
ق  ل المست  عمل معادلة  مي 

ها  .است  طة   المار ب  ق  ل والت  دالمي  ي  وج 
ات   مما ي 

             𝒚 − 𝟑 = −𝟓(𝒙 − 𝟐) 
 
𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 
∴ 𝒎 = −𝟓   ,   (𝟐, 𝟑)  

              
𝟑

𝟓
𝒚 =

𝟓

𝟐
(𝒙 + 𝟐) 

 

[
𝟑

𝟓
𝒚 =

𝟓

𝟐
(𝒙 + 𝟐)] (×

𝟓

𝟑
) 

𝟓

𝟑
(
𝟑

𝟓
𝒚) =

𝟓

𝟑
(
𝟓

𝟐
(𝒙 + 𝟐))  

 𝒚 − 𝟎 =
𝟐𝟓

𝟔
(𝒙 + 𝟐) 

𝒚 − 𝟎 =
𝟐𝟓

𝟔
(𝒙 − (−𝟐))  

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 

∴ 𝒎 =
𝟐𝟓

𝟔
    ,    (−𝟐, 𝟎)  

               𝒚 + 𝟕 =
𝟐

𝟓
𝒙 

 
𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 

𝒚 − (−𝟕) =
𝟐

𝟓
(𝒙 − 𝟎) 

∴ 𝒎 =
𝟐

𝟓
   ,   (𝟎,−𝟕)  

               𝟐𝒚 − 𝟑𝒙 = 𝟖 
  
 
[𝟐𝒚 − 𝟖 = 𝟑𝒙](÷ 𝟐)  

𝒚 − 𝟒 =
𝟑𝒙

𝟐
  

𝒚 − 𝟒 =
𝟑

𝟐
(𝒙 − 𝟎)  

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 

𝒎 =
𝟑

𝟐
    ,    (𝟎, 𝟒)  

              𝒚 + 𝟏 = −𝒙 + 𝟒 
 
  
𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 

𝒚 − (−𝟏) = −𝟏(𝒙 − (𝟒))  

∴ 𝒎 = −𝟏 , (𝟒,−𝟏)  

H.W:     ها طة   المار ب  ق  ل والت  دالمي  ي  وج 
ات  م لكل مما ي  ي 

ق  ل المست  عمل معادلة  مي 
است 

 𝒚 − 𝟏 = 𝟐(𝒙 − 𝟑)  𝒚 − 𝒙 = 𝟖 

 𝒚 +
𝟑

𝟐
= −𝟓(𝒙 − 𝟖) 

                                                            

دم المعادلة   خ 
ست 

طع الصادي  ب  ل والمق  ال المي  ي  السو 
كون ف  دما ي  𝒚      عن  = 𝒎𝒙 +𝑲      ث طع الصادي  هو 𝑲حي  سمي المق 

ب 
ل المعادلة   و طع ضادي  -مي   مق 

 

لة                                 ا علمث  ان مي  م اد  ي 
ق  ث  معادلة  المست  كي 

 
طعة الصادي    𝟔−ا   .  𝟓ومق 

 
 𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝑲 
𝒚 = −𝟔𝒙 + 𝟓  
𝟔𝒙 + 𝒚 = 𝟓  

 

4 
 مثال

ة  ب   ارب  ب   المق  كت  ة  ب  ل مع المعادلة  الاصلت  طةو المت  ق   الت 

Sol: 

Sol: 
م 

ة ي  ب  المعادلة  حسب  المعادلة  الاصلت  رب  ن 

طة. الم  ق  ل والت  اد المت  خ  ة لاي  ارب  ق  ر ن  ي  ر الع  ي  ع  ت 

ة   رص 
ف  ود ن   0موح 

Sol:   لوت
ي  مق 

ي  المعادلة  ف 
رت  طرف  ض  ي 

𝟑

𝟓
ر  ي  ع  لوت     yمت 

كون  المق  ت 
𝟓ق 

𝟑
  

ة     لض مت  خ 
ت   لكي  ب 

ة   ارب  المق  ب   ب  كت  ة  ب  ل مع المعادلة  الاصلت  طةو المت  ق   الت 

Sol: 
Sol:   ة ن عملت  ي ن العددب  كون ب  دما ب  عن 

ن ا
 
ا ة ق  ت  ت 

مع اب  ي  هو ج 
ات  لعدد الت 

ة ة شالت  ارب   اش 
ة   ارب  المق  ب   ب  كت  ة  ب  ل مع المعادلة  الاصلت  طةو المت  ق   الت 

 
 
ا الت   ب 

5 
 مثال

Sol: 

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

طعة الصادي    .                                    لة ومق  اد مي  ج  م لاي  ي 
ق  ل لكل مست  عمل معادلة  المي 

  است 
              𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔 

            𝟑𝒚 = −𝟐𝒙 + 𝟔 
[𝟑𝒚 = −𝟐𝒙 + 𝟔](÷ 𝟑)  

𝒚 =
−𝟐𝒙

𝟑
+
𝟔

𝟑   
⇒ 𝒚 =

−𝟐𝒙

𝟑
+ 𝟐 

𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝑲  

∴ 𝒎 =
−𝟐

𝟑
    ,   𝑲 = 𝟐  

                 𝒚 + 𝒙 = 𝟓 
              𝒚 = −𝟏𝒙 + 𝟓 

𝒚 = 𝒎𝒙 +𝑲  
∴ 𝒎 = −𝟏    ,    𝑲 = 𝟓  

                 𝟓𝒙 = 𝟕𝒚 + 𝟖 

                 𝟕𝒚 = 𝟓𝒙 − 𝟖 

[𝟕𝒚 = 𝟓𝒙 − 𝟖](÷ 𝟕)  

𝒚 =
𝟓𝒙

𝟕
−
𝟖

𝟕
  

𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝑲  
∴ 𝒎 =

𝟓

𝟕
     ,     𝑲 =

−𝟖

𝟕
  

              𝒚 = 𝟎 

             𝒚 = 𝟎𝒙 + 𝟎 

𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝑲  
∴ 𝒎 = 𝟎    ,    𝑲 = 𝟎  

           
𝟏

𝟑
𝒚 = −𝟓𝒙 − 𝟏 

           [
𝟏

𝟑
𝒚 = −𝟓𝒙 − 𝟏] (× 𝟑) 

𝒚 = −𝟏𝟓𝒙 − 𝟑  
𝒚 = 𝒎𝒙 +𝑲  
∴ 𝒎 = −𝟏𝟓    ,    𝑲 = −𝟑 

             𝒚 = 𝒙 
                𝒚 = 𝟏𝒙 + 𝟎 
 
𝒚 = 𝒎𝒙 +𝑲  
∴ 𝒎 = 𝟏    ,    𝒌 = 𝟎  

H.W   : .    طعة الصادي لة ومق  اد مي  ج  م لاي  ي 
ق  ل لكل مست  عمل معادلة  المي 

 𝒚           است  = 𝟏 

                𝒚 = 𝟎𝒙 + 𝟏 
𝒚 = 𝒎𝒙 +𝑲  
∴ 𝒎 = 𝟎    ,    𝑲 = 𝟏  

 𝒚 + 𝟕 = 𝟑𝒙 + 𝟓   −𝒚 = 𝟕𝒙  𝟓𝒚 = −𝟐𝒙 − 𝟏 

   𝟐𝒙 − 𝟒𝒚 = 𝟖  

طة                                       ق  ي  الت 
مر ف  م ي  ي 

ق  مست 
لة   (𝟏−,𝟓) ومي 

−𝟐

𝟓
طعة الصادي  ومعاد   د مق  ة   . ج     لي 

𝒎 =
−𝟐

𝟓
    ,    (𝟓, −𝟏) 

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 

𝒚 − (−𝟏) =
−𝟐

𝟓
(𝒙 − 𝟓)  

 𝒚 + 𝟏 =
−𝟐

𝟓
𝒙 +

𝟐

𝟓
(𝟓) 

𝒚 + 𝟏 =
−𝟐

𝟓
𝒙 + 𝟐  

𝒚 =
−𝟐

𝟓
𝒙 + 𝟐 − 𝟏  

𝒚 =
−𝟐

𝟓
𝒙 + 𝟏  

 𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝑲 
∴ 𝑲 = 𝟏 

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 

6 
 مثال

سم علي
ق   𝒚معامل  3ن 

Sol: 

ة   ارب  المق  ب   ب  كت  ة  ب  ل مع المعادلة  الاصلت  طع الصادي  و المت   المق 

Sol: 
عل  ج  ث  المعادلة  ي  ري  ي  طرف   𝒚ن 

ف 

ي   𝒙و 
ات  ي  الطرف  الي 

ث  ف  واي 
 والي 

 
 

ة   ارب  المق  ب  م  ب  كت  ة  ب  ل ع المعادلة  الاصلت  طع الصادي  و المت   المق 

Sol: 

سم علي
ق   𝒚معامل  7ن 

ة   ارب  المق  ب   ب  كت  ة  ب  ل مع المعادلة  الاصلت  طع الصادي  و المت   المق 

Sol:   ة ت  عي 
 

عوض
ود ن  ر موح  ي  ر الع  ي  ع  ة ..المت  ارب  د المق   0عن 

ة   ارب  المق  ب   ب  كت  ة  ب  ل مع المعادلة  الاصلت  طع الصادي  و المت   المق 

Sol: 
ة ت    عي 

 
عوض

ود ن  ر موح  ي  ر الع  ي  ع  ة ..المت  ارب  د المق   0عن 

ة   ارب  المق  ب   ب  كت  ة  ب  ل مع المعادلة  الاصلت  طع الصادي  و المت   المق 

Sol: 

ة   ارب  المق  ب   ب  كت  ة  ب  ل مع المعادلة  الاصلت  طع الصادي  و المت   المق 

Sol: 
ة ت    عي 

 
عوض

ود ن  ر موح  ي  ر الع  ي  ع  ة ..المت  ارب  د المق   0عن 

ة   ارب  المق  لمع معادلة   ب  طع صادي   -  مت  ب  مق  كت  طع الصادي  ب   المق 

7 
 :Sol مثال

واسط  م  ب  ي 
ق  ة  المست  د معادلي  خ 

ل    المعادلة  ي  طة  -مي  ق   ن 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏          

ي ن  ت  
رت  الطرق  ض  لض  3ي  خ 

للت 

 yمن معامل 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

طة                                           ق  الت  مر ي  م ي  ي 
ق  مست 

لة  (𝟒−,𝟏) ومي 
−𝟏

𝟐
د معادلي     طعة الصادي  . ة ج    ومق 

𝒎 =
−𝟏

𝟐
    ,    (𝟏,−𝟒) 

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)  

𝒚 − (−𝟒) =
−𝟏

𝟐
(𝒙 − 𝟏)  

𝒚 + 𝟒 =
−𝟏

𝟐
𝒙 +

𝟏

𝟐
  

𝒚 =
−𝟏

𝟐
𝒙 +

𝟏

𝟐
− 𝟒  

𝒚 =
−𝟏

𝟐
𝒙 −

𝟕

𝟐
  

𝒚 = 𝒎𝒙 +𝑲  

∴ 𝑲 =
−𝟕

𝟐
  

H.W :   طة ق  الت  مر  ي  م ي  ي 
ق  مست 

(𝟎, لة   (𝟑 ي  مي  𝟐−الد 

𝟑
طعة الصادي   .   ة ومق  د معادلي    ج 

 
 
 

     ة ت  ة  هواب  طع راكب  دراح 
ق  لو مي   20ن   ر كت 

 
ي   ا
ي ن  ف  طع شاعت  ق    50ون 

 
را لو مي    -: كت 

ي  
مسف 

ة  ,  ما شاعات    ج  طت  ي ن المعادلة  الخ  ط ب  ري  ي  ن 
ة  الت  من   والمساق   ؟الر 

 ان                                                        
 

رض
ف  ,𝑨(𝟐ن  𝟐𝟎),𝑩(𝟓, ون    (𝟓𝟎

اب  ي  الق 
ي ن ف  طي  ق   الت 

 
عوض

  ن 
𝒚−𝒚𝟏

𝒙−𝒙𝟏
=
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  

𝒚−𝟐𝟎

𝒙−𝟐
=
𝟓𝟎−𝟐𝟎

𝟓−𝟐  
⇒

𝒚−𝟐𝟎

𝒙−𝟐
=
𝟑𝟎

𝟑
  

𝒚−𝟐𝟎

𝒙−𝟐
=
𝟏𝟎

𝟏
⇒ 𝒚− 𝟐𝟎 = 𝟏𝟎(𝒙 − 𝟐)

          
⇒  𝒚 − 𝟐𝟎 = 𝟏𝟎𝒙 − 𝟐𝟎  

𝒚 − 𝟏𝟎𝒙 = 𝟐𝟎 − 𝟐𝟎
 
⇒𝒚 − 𝟏𝟎𝒙 = 𝟎  

     د ق  ف  ض  ن 
خ 
وصلب  الي ان الش 

ة  ب  ت  ي  دراشة  جدب 
هلاكة  ساعة   𝟐ف  د اشن    -: من عمره عن 

ر واجده  .                        ة  شكان   علت 
 
ا ت  اب  ت  لها ب  لك , ومت  ل د  مت 

ي  ي 
ب  المعادلة  الت  كت 

 
   . ا

من                                  ر والر  ي ن السكان  ة  ب  ح العلاق 
وض  دول ب  كون ج  ي   وب  طي  ق  ي  ن 

 
ار ا ي  ج 

,𝟏)ن ي  ,𝟐)و(𝟐 𝟒) 
𝒚 − 𝒚𝟏
𝒙 − 𝒙𝟏

=
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒚−𝟐

𝒙−𝟏
=
𝟒−𝟐

𝟐−𝟏
⇒
𝒚−𝟐

𝒙−𝟏
=
𝟐

𝟏
⇒ 𝒚 − 𝟐 = 𝟐(𝒙 − 𝟏)  

𝒚 − 𝟐 = 𝟐𝒙 − 𝟐 ⇒ 𝒚 = 𝟐𝒙 + 𝟐 − 𝟐  
𝒚 = 𝟐𝒙  

ر  𝟑 𝟐 𝟏 السكان 
ب    𝟔 𝟒 𝟐  الوق 

𝟏

𝟐
−
𝟒

𝟏
=
𝟏 − 𝟖

𝟐
=
−𝟕

𝟐
 

8 
 مثال

Sol: 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏          

واسط  م  ب  ي 
ق  ة  المست  د معادلي  خ 

ل    لة  المعاد ي  طة  -مي  ق   ن 

ة   ارب  المق  لمع معادلة   ب  طع صادي  _مت  ب  مق  كت  طع الصادي  ب   المق 

ة   م المطلوب  ي 
ق   معادلة  المست 

 

          𝒙𝟏    𝒚𝟏              𝒙𝟐    𝒚𝟐     الجواب

 الجواب

x
 

y 

    𝒙𝟐    𝒚𝟐              𝒙𝟏    𝒚𝟏          



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

  دره  ق 
 

لع د مي  سدي  ص ب 
خ 
د ش  ري  دارها  𝟑𝟎ن  ة   مق  ساوب 

ة  مت  هرب 
عات   ش  دف  ون  ,  ي  .𝟏ملي  ون  𝟓 -: ملي 

ة            ي  ة  الاي  طي  𝒚المعادلة  الخ  = −𝟏. 𝟓𝒙 + ث     𝟑𝟎  ,   𝒚,  حي 
 

لع ة  من المي  ي 
اق   الي 

مة  ي 
هر   𝒙الق   عدد الاش 

ل                                                   عمل معادلة  المت 
طع  -اشت  لة ومق  د مت  خدب 

طع لت    ة .المق 
ة                                                                              ارب  المق  𝒚                ي  = −𝟏. 𝟓𝒙 + 𝟑𝟎 

𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝒌 
∴ 𝒎 = −𝟏. 𝟓   ,   𝑲 = 𝟑𝟎  

 عمل
ة   : المعلومات  است  ي  ي  الجالات  الاي 

م ف  ي 
ق  د معادلة  المست  اور وج  مج 

ي  الس كل ال
-:  ف 

                        ان طي  ق  طة     ن  ق  ل ون  طعة الصادي     .مي  ل ومق    مي 

  
ي ن  طي  ق  د  الت  اج  ,𝟑)ي  𝟎), (𝟎, 𝟐) 

 .   طعة الصادي ل ومق   مي 
𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  

𝒎 =
𝟐−𝟎

𝟎−𝟑
⇒ 𝒎 =

𝟐

−𝟑
  

 𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝒌 
𝒚 =

−𝟐

𝟑
𝒙 + 𝟐 

[𝒚 =
−𝟐

𝟑
𝒙 + 𝟐] (× 𝟑)  

𝟑𝒚 = −𝟐𝒙 + 𝟔  
𝟑𝒚 + 𝟐𝒙 = 𝟔  

  ون
اب  دام الق  خ 

است  ل ي  د المي  خ 
طة    :ي  ق  ل ون   .  مي 

𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  

𝒎 =
𝟐−𝟎

𝟎−𝟑
⇒ 𝒎 =

𝟐

−𝟑
  

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)  
𝒚 − 𝟎 =

𝟐

−𝟑
(𝒙 − 𝟑)  

𝒚 =
−𝟐

𝟑
𝒙 + 𝟐 ⇒ [𝒚 +

𝟐

𝟑
𝒙 = 𝟐] (× 𝟑)  

𝟑𝒚 + 𝟐𝒙 = 𝟔  

   ان طي  ق  م من ن  ي 
ق  د معادلة  المست  خ 

 ي 
𝒚−𝒚𝟏

𝒙−𝒙𝟏
=
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  

𝒚−𝟎

𝒙−𝟑
=
𝟐−𝟎

𝟎−𝟑
⇒

𝒚

𝒙−𝟑
=

𝟐

−𝟑
  

𝟐(𝒙 − 𝟑) = −𝟑𝒚 ⇒ 𝟐𝒙 − 𝟔 = −𝟑𝒚  
𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔  

 

 معدل ة ي  اب  ل طول حي  ي 
ات  الق  مو ي 

ي  هرلكل  𝟏𝒄𝒎ي 
ك   ش   اي 

 
رض

ل  . اف  ي 
ة  ق  ي 

مراق  ت  ي 
 
دا دما كاني  -: عن 

ة  اب  ث  علي ضوره    𝟏𝟎𝟎𝒄𝒎طول ي  كي 
 
ل ,  ا طة     –مي  ق  عد الت  ل ن  ي 

ات  الق  مو ي 
ل ي  مي 

هر 𝒏معادلة  ي 
ة ش  ي 

 .  من المراق 

الي    دول الت  كون الخ 
 .....ب 

عد                            ة     𝒏والمطلوت  هو المعادلة ن  ت 
   من   المراق 

ت   ق  د م الت  خ 
ست 

ن شوف  ب  ,𝟎)طي ناد  𝟏𝟎𝟎), (𝟏, 𝟏𝟎𝟏)   
𝒎 =

𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎 =
𝟏𝟎𝟏 − 𝟏𝟎𝟎

𝟐 − 𝟏
=
𝟏

𝟏
= 𝟏 

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 
𝒚 − 𝟏𝟎𝟎 = 𝟏(𝒙 − 𝟎) 
𝒚 − 𝟏𝟎𝟎 = 𝒙

 
⇒ 𝒚 = 𝒙 + 𝟏𝟎𝟎 

𝒚 = 𝒏 + 𝟏𝟎𝟎  

 الجواب

 الجواب

x
 

y 

كون  لال الرسم ي  من ح 

طعة الصادي   𝑲مق  = 𝟐 

    𝒙𝟐    𝒚𝟐              𝒙𝟏    𝒚𝟏          

 وابالج
𝒏 -- 𝟐 𝟏 𝟎 من هر\الر 

 ش 
𝟏𝟎𝟎 + 𝐧 -- 𝟏𝟎𝟐 𝟏𝟎𝟏 𝟏𝟎𝟎   ات مو الت 

 ي 
                                   𝒙𝟏    𝒚𝟏              𝒙𝟐    𝒚𝟐          

ات  معادلة   مو الت 
عد ي  هر 𝒏ن 

ة ش  ي 
   من المراق 

ب  معادلة   كت  ل   ب  طة     –مي  ق  طةالت  ق  ل والت  ها المت  ن 
 ق 

 
عوض

م ن 
 ي 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

     سرب
اه المب   المت 

ة  ي ن كمت  ت  اور ب  مخ 
ي  ال

ات  ت  ل الت  ت  مت 
ة  مخدده   .الي  ت  مت  لال مده  ر  ان ح  ر 

-: ة   من خ 

ب  علي صوره   كت 
 
ي ن  معادلة  ا طت  ق  عد  ن  اه ن  سرت  المت  ل ب  مت 

من   . 𝒏ي    من الر 
ي ن                                    طت  ق  ي  ن 

 
د  ا ج 

 
ا ,𝟓)ب  ,𝟏𝟎)و(𝟏𝟎 ون   (𝟐𝟎

اب  الق   ب 
 

عوض
 ون 

𝒚−𝒚𝟏

𝒙−𝒙𝟏
=
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  

𝒚−𝟏𝟎

𝒙−𝟓
=
𝟐𝟎−𝟏𝟎

𝟏𝟎−𝟓  
⇒
𝒚−𝟏𝟎

𝒙−𝟓
=
𝟏𝟎

𝟓  
⇒
𝒚−𝟏𝟎

𝒙−𝟓
=
𝟐

𝟏
  

𝒚 − 𝟏𝟎 = 𝟐(𝒙 − 𝟓)
 
⇒𝒚 − 𝟏𝟎 = 𝟐𝒙 − 𝟏𝟎  

𝒚 = 𝟐𝒙 − 𝟏𝟎 + 𝟏𝟎
 
⇒ 𝒚 = 𝟐𝒙  

 
 

د                                                                  وج  لة هل ب  م مت  ي 
ق  مست 

ي ن  4 طت  ق  ي  الت 
مر ف  ,(𝟓,𝟕)وي  (𝟖, ة  (𝟐− ب  معادلت  اكت  ا ق  م كهد  ي 

ق  د مست  ك ؟؟ ان وج  ت  اب   ؟والا علل اح 
ي ن  طت  ق   الت 

 
عوض

,𝟓)ن  𝟕), ل (𝟐−,𝟖) اد المت  خ  ي  لاي 
ون الات 

اب  ي  الق 
 ف 

𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  

𝒎 =
−𝟐−𝟕

𝟖−𝟓
  

𝒎 =
−𝟗

𝟑
⇒ 𝒎 = −𝟑  

طة                                                          ق  ي  الت 
مر ف  اطعة العمودي   وي  ق  معي  لت 

ر الج  ي  ط  ي   الت 
ق 
اطعة الاف  ق  م ن  ي 

ق  مست 
كت     (𝟐,𝟑)

 
ل معادلة   ب  , ا م    -المت  ي 

ق  ا المست  طة  لهد  ق  الت 
ي   

اطعة العمودي  ف  ق   ان ن 
 

رض
ف  طة      𝒂ن  ق  ح الت  صت  ت  ,𝒂)ق  𝟎) 

اطع  ق  ر الت  ي  ط  ي   هو  ي 
ق 
اطع الاف  ق  ما ان الت  كون   العمودي  ي  ت 

طة   و  𝒂−  ق  ق  ح الت  صت  ي ن   (𝒂−,𝟎)ي 
ق  ي ن السان  طت  ق  ل من الت  د المت  خ 

 ي 
𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
⇒ 𝒎 =

−𝒂−𝟎

𝟎−𝒂
⇒ 𝒎 =

−𝒂

−𝒂
⇒ 𝒎 = 𝟏  

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) ⇒ 𝒚 − 𝟑 = 𝟏(𝒙 − 𝟐) 
𝒚 − 𝟑 = 𝒙 − 𝟐 ⇒ 𝒚 = 𝒙 − 𝟐 + 𝟑

 
⇒𝒚 = 𝒙 + 𝟏  

 
لة                                 م مت  ي 

ق  3معادلة  مست 

5
طة     ق  الت  مر ب    (1,7−)وي 

س كل  ب  اجمد المعادلة  ب  𝑦كت  − 7 =
5

3
(𝑥 + س كل   (1 ب  مجمد المعادلة  ب  𝑦وكت  − 7 =

3

5
(𝑥 + خة    (1 ة ضخت  ت  اب  هما اح  ن   

 ؟ا

طة    ق   الت 
 

عوض
,𝟏−)ن  ل    (𝟕 𝒎والمت  =

𝟑

𝟓
ي   

ون الات 
اب  ي  الق 

 ف 
𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)  
𝒚 − 𝟕 =

𝟑

𝟓
(𝒙 − (−𝟏)) 

𝒚 − 𝟕 =
𝟑

𝟓
(𝒙 + 𝟏)  

لة  ∴ م مت  ي 
ق  د مست  وج  ي ن  𝟒لا ب  ت 

ق  ي ن السان  طت  ق  الت  مر ب  لة هو لان  ي  ي ن مت 
طت  ق  الت  م المار ب  ي 

ق   𝟑−المست 

ة    ن اد   اب  خة   . اح   مجمد هي  الصخت 

 الجواب
    𝒙𝟏    𝒚𝟏              𝒙𝟐    𝒚𝟐          
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                   تفكير ناقداولًا  
SOL: 

                    تحدِثانياً    
SOL: 

ب  معادلة   كت  ل ب  طة  -مت  ق   ن 
 

عوض
م ن 

ل ي  طةالمت  ق  ,𝟐)والت  د المعادلة    (𝟑 خ 
 لكي  ي 

                    ايهما صحيح  ثاًثال

SOL: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

م  .                                                       ي 
ق  ط المست  معادلة  الخ  لها ي  ت  مت 

مكن ي  اه  ي  ع الخت 
لة  من واق 

 
مسا

وات   :      وم الواجد  الج  ي  الت 
وسط ف  الب  مت  ضرف  اجد طلات  الت  ب  معادلة     𝟓ي  كت 

 
ار . ا ت   دب 

ف  ل الا  طة     -مت  ق  ضرن  ة ل  . لما ي  ام  .   𝒏ق   من الاب 
لها         م مت 
ي    ي 

وي  الاجدات  ي  المست 
  H.W.ف 

عة      مراج 
 .  م ي 

ق  ة  معادلة  المست  اب   حالات  كت 

ال الخالات   ي  السو 
ات  ف  ون المعادلة   المعطت 

اب   ق 

 ان طت  ق  ,𝑨(𝒙𝟏  ن  𝒚𝟏), 𝑩(𝒙𝟐, 𝒚𝟐) 
𝒚 − 𝒚𝟏
𝒙 − 𝒙𝟏

=
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

  ل طة   –مت  ق  ,𝑨(𝒙𝟏  ن  𝒚𝟏)   ,   𝒎  𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 

  ل طعة الصادي    -ــمت  𝑲   ,   𝒎 𝒚 مق  = 𝒎𝒙 + 𝒌 

 .  م ي 
ق  ل المست  اد مت  خ   حالات  اي 

ال ات  السو  ون  معطت 
اب   الق 

    ان طي  ق  ,𝑨(𝒙𝟏ن  𝒚𝟏),𝑩(𝒙𝟐, 𝒚𝟐) 𝒎 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

   طعة الصادي م ومق  ي 
ق  ة   مع  معادلة  المست  ارب  المق  ل ب  د المت  خ 

𝒚                           ي  = 𝒎𝒙 + 𝒌 

 م ي 
ق  طة  ومعادلة  المست  ق  ة  مع  ن  ارب  المق  ل ب  د المت  خ 

𝒚             ي  − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)     

 
 

ة  :                        ملاحط 
ق من                        وع شاب 

ي  موص 
ء الاول ف  ر  صل الاول / الج  ات  / الق  ق  ت  طت  ة  الت  اب   كت 

ة  ت 
ق  ران / هو كت  ي  اعده  الاق  عطي  ق  دما ن   عن 

م                     ي 
ق  اد من معادلة  المست  ق  ست  مكن ان ب  ة  ي  ت  واج  المرب  𝒚−𝒚𝟏      الار 

𝒙−𝒙𝟏
=
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
اعده  الا       ة  ق  اب  ي  كت 

ران ف  ي   ق 

ار اي                        ت  ت 
اح  ن .    ب  ي  ت  ي ن مرب  وح   ر 

                    اكتب    رابعاً



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                                                                        

ولها   لال مت  عامذة  من خ  ات  المت  ت 
ق  ة  والمست  ب  وار  مات  المت  ي 

ق  ي ن المست  ز  ب  مي 
ا الذرس سوف  ن  ي  هذ 

  𝒎ف 

  ∕∕

وي  واحذ ول  ي  مست 
عان ف  ق  ان     ي  ي  وار  مان المت  ي 

ق  لال المست  ي ن من خ  ب  وار  مي ن مت  ي 
ق  ن المست  ي  ذل على ان هذ  ست  زكة  وب  ي  طة  مس  ق  هما ي  ن  ي  س ي  ي 

ة    الت   الت 
ة  ت 

اض   الزي 
ة  𝒎𝟏 .   العلاق  = 𝒎𝟐

                
⇔    𝑳𝟏  ⃡   ∕∕ 𝑳𝟐 ⃡            ا كان اناذ  ي  وار  مان مت  ي 

ق  ن  المست 
 
ا انق  ساوي 

لهما مي  حوالعكس   مت   صحي 

ي ن                           ة   ب  ت  اط  الاي  ق  ,𝑨(−𝟐ان الت  𝟑),𝑩(−𝟏, 𝟒), 𝑪(𝟐,−𝟏),𝑫(𝟏,−𝟐)    وس ل رو  مت 
لاع  ن  ي  الاض  وار  عمال مت 

است  ولي    المت 

 
𝑩(−𝟏, 𝟒), 𝑪(𝟐, −𝟏) 
𝒎𝟐 =

𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
−𝟏 − 𝟒

𝟐 − (−𝟏)
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
−𝟓

𝟐+𝟏
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
−𝟓

𝟑
 

𝑨(−𝟐, 𝟑), 𝑫(𝟏,−𝟐) 

𝒎𝟏 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑨𝑫 ⃡    =
−𝟐 − 𝟑

𝟏 − (−𝟐)
 

𝒎𝑨𝑫 ⃡    =
−𝟓

𝟏 + 𝟐
 

𝒎𝑨𝑫 ⃡    =
−𝟓

𝟑
 

𝑫(𝟏,−𝟐), 𝑪(𝟐,−𝟏) 
𝒎𝟐 =

𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑫𝑪 ⃡    =
−𝟐 − (−𝟏)

𝟏 − 𝟐
 

𝒎𝑫𝑪 ⃡    =
−𝟐 + 𝟏

−𝟏
 

𝒎𝑫𝑪 ⃡    =
−𝟏

−𝟏
 

𝒎𝑫𝑪 ⃡    = 𝟏 

𝑨(−𝟐, 𝟑), 𝑩(−𝟏, 𝟒) 

𝒎𝟏 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟒 − 𝟑

−𝟏 − (−𝟐)
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟏

−𝟏 + 𝟐
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟏

𝟏
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    = 𝟏  

∵ 𝒎𝟏 = 𝒎𝟐
 
⇔∴ 𝑨𝑫 ⃡    ∕∕ 𝑩𝑪 ⃡     ∵ 𝒎𝟏 = 𝒎𝟐

 
⇔∴ 𝑨𝑩 ⃡    ∕∕ 𝑫𝑪 ⃡     

زهن على ان الس كل                           اطة هى       𝑨𝑩𝑪𝑫ب  ق  ث  ي  ل خت  طت  ,𝑨(𝟏مست  𝟒),𝑩(𝟐, 𝟔), 𝑪(𝟖, 𝟑),𝑫(𝟕, 𝟏)  .    
     

𝑩(𝟐, 𝟔), 𝑪(𝟖, 𝟑) 

𝒎𝟐 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
𝟑 − 𝟔

𝟖 − 𝟐
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
−𝟑

𝟔
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
−𝟏

𝟐
  

𝑨(𝟏, 𝟒), 𝑫(𝟕, 𝟏) 

𝒎𝟏 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑨𝑫 ⃡    =
𝟏 − 𝟒

𝟕 − 𝟏
 

𝒎𝑨𝑫 ⃡    =
−𝟑

𝟔
 

𝒎𝑨𝑫 ⃡    =
−𝟏

𝟐
  

𝑫(𝟕, 𝟏), 𝑪(𝟖, 𝟑) 
𝒎𝟐 =

𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑫𝑪 ⃡    =
𝟑 − 𝟏

𝟖 − 𝟕
 

𝒎𝑫𝑪 ⃡    =
𝟐

𝟏
  

𝒎𝑫𝑪 ⃡    = 𝟐 

𝑨(𝟏, 𝟒), 𝑩(𝟐, 𝟔) 

𝒎𝟏 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟔 − 𝟒

𝟐 − 𝟏
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟐

𝟏
  

𝒎𝑨𝑩 ⃡    = 𝟐 

∵ 𝒎𝟏 = 𝒎𝟐
 
⇔∴ 𝑨𝑩 ⃡     ⁄ 𝑫𝑪 ⃡    ⁄                ∵ 𝒎𝟏 = 𝒎𝟐

 
⇔∴ 𝑨𝑫 ⃡     ⁄ 𝑩𝑪 ⃡    ⁄  

∵
−𝟏

𝟐
× 𝟐 = −𝟏  ∴    𝑨𝑩 ⃡    ⊥ 𝑨𝑫 ⃡     , 𝑩𝑪 ⃡    ⊥ 𝑪𝑫 ⃡             

 4 -4الدرس )

 اولا  

1 
 مثال

Sol: 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐     𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐     𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐     𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

لاع   ∴ ي  الاض  وار  ل مت  مت  الس كل  ن 
ي نلان  ب  وار  لي ن مت  اي  ق  لعي ن مت 

 كل ض 
لاع ي  الاض  وار  واص مت 

  خ 

ولها  ذ مت  ح 
لة  ون  اي  ق  مات  المت  ي 

ق  حذذ المست 
ي  لكى  ن 

وي  الاحذاث  ي  المست 
اط ف  ق  ل الت  مت 

 ن 

𝑫 
𝑪 

𝑨 
𝑩 

2 
 مثال

    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐     𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐     𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐     𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

Sol: 

𝑪 

𝑫 

𝑨 

𝑩 

ل  ∴ مت  لالس كل  ن  طت  لعي ن لان   مست 
كل ض 

ي ن ب  وار  لي ن مت  اي  ق  لعي ن   مت 
والض 

ن  زي 
نالاخ  عامذي  ل .مت  طت  واص المست 

  خ 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

H.W    
   زهن ان  الس كل ث     𝑨𝑩𝑪𝑫ب  لاع  خت  ض 

 
ي  ا وار  ,𝑨(𝟑مت  𝟎),𝑩(𝟎, 𝟒), 𝑪(−𝟑, 𝟎),𝑫(𝟎,−𝟒)   .   ول عمال المت 

ست   
ا  ي 

    ة الت  اط الت  ق  ي ن ان الت  ,𝑨(𝟒,−𝟏),𝑩(𝟐ب  𝟐), 𝑪(−𝟐, 𝟒), 𝑫(𝟎, لاع     (𝟒 ي  الاض  وار  وس مت  ول  .  𝑨𝑩𝑪𝑫رو  عمال المت 
ست   

ا  ي 
  ن الس كل

 
زهن ا وسة     𝑨𝑩𝑪𝑫ب  ي  رو  ,𝑨(𝟑الذ  𝟏),𝑩(−𝟏, 𝟑), 𝑪(−𝟑,−𝟏),𝑫(𝟏,−𝟑) .  ول ذام المت  ح 

سي   
ا لاع ي  ي  الاض  وار   مت 

اط                                    ق  ث  ان الن  ب  ي 
 
,𝑨(−𝟐,−𝟏)  ا 𝑩(−𝟏, 𝟎), 𝑪(𝟐, امة  واحدة     .  (𝟑 ق  ع على اسن 

ق    ت 
𝑨(−𝟐,−𝟏), 𝑩(−𝟏, 𝟎) 

𝒎𝟏 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟎 − (−𝟏)

−𝟏 − (−𝟐)
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟎 + 𝟏

−𝟏 + 𝟐
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟏

𝟏
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    = 𝟏 

𝑩(−𝟏, 𝟎), 𝑪(𝟐, 𝟑) 

𝒎𝟐 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
𝟑 − 𝟎

𝟐 − (−𝟏)
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
𝟑

𝟐 + 𝟏
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
𝟑

𝟑
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    = 𝟏 

اط  هل                               ق  ,𝑨(𝟎,−𝟕),𝑩(𝟏,−𝟏)الت  𝑪(𝟐, امة  واحذة   ؟   (𝟑 ق  ع على است 
ق  لك  ي  ي ن ذ    .ب 

𝑨(𝟎,−𝟕),𝑩(𝟏,−𝟏) 
𝒎𝟏 =

𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
−𝟏 − (−𝟕)

𝟏 − 𝟎
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
−𝟏 + 𝟕

𝟏
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
𝟔

𝟏
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    = 𝟔 

𝑩(−𝟏, 𝟎), 𝑪(𝟐, 𝟑) 

𝒎𝟐 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
𝟑 − (−𝟏)

𝟐 − 𝟏
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
𝟑 + 𝟏

𝟏
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
𝟒

𝟏
 

𝒎𝑩𝑪 ⃡    = 𝟒 

 
ة  ) ع  ال على ضت  ا كان السو  وات  اما هلاذ  كون الح  ق ( ي 

حق  ق  او ن 
حق  ة  ) لا ن  ع  ال على ضت  ا كان السو  ث  , واذ  ب  زهن ( او) اي  كون ب  ث  ان ي  ح  (  ن  ة  /  ملاحط 

وات   ق  المطلوت  الح 
حق   .   ن 

H.W          
   اط ق  ث  ان الت  ب  ,𝑨(𝟎,−𝟏),𝑩(𝟒اي  𝟐), 𝑪(𝟖, ول   . (𝟓 عمال المت 

است    ي 
امة   واحذة  ق  ع على است 

ق    ي 
    امة  واحذة ق  ع على است 

ق  ة  ي  الت  اط الت  ق  ي ن ان الت  ول ب  عمال المت 
است  ,𝑨(𝟑ي  𝟐),𝑩(𝟎,−𝟏), 𝑪(𝟏, 𝟎)   . 

 

3 
 مثال

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =  𝒎𝑩𝑪 ⃡    = 𝟏 ∵       
اط   ∴  ق  ع على  𝑨𝑩𝑪الن 

ق  امة  واحدة   .  ت  ق   اسن 

Sol: 

 

واسط امة واحذ ب  ق  ع على است 
ق  اط ي  ق  ات  ي  ت  ول  لاي  ذ المت  ح 

ن 

ي ن  ت 
لق  ت  ي ن مح  طت  ق  لي ن لت  ا كان      ⃡ 𝑨𝑩   او    ⃡ 𝑩𝑪 و      ⃡  𝑨𝑪مت  اذ  ق 

امة واحذة  ق  ع على است 
ق  اط ي  ق  ان الت  ن ق  ساوي  لي ن مي   المت 

 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    ≠  𝒎𝑩𝑪 ⃡    ∵       
اط   ∴  ق  ع علىلا   𝑨𝑩𝑪الن 

ق  امة  واحدة   .  ت  ق   اسن 

4 
 مثال

Sol: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ذ مع                                      طة   ح  ق  الت  م المار ي  ي 
ق  ,𝑪(𝟓اذلة  المست  ي ن   (𝟑 طت  ق  الت  م المار ي  ي 

ق  ي  للمست  ,𝑨(𝟒 والموار  𝟓),𝑩(𝟐,−𝟑)  . 

             𝑨(𝟒, 𝟓),𝑩(𝟐,−𝟑)
 
⇒ 𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
−𝟑−𝟓

𝟐−𝟒
⇒ 𝒎𝑨𝑩 ⃡    =

−𝟖

−𝟐
⇒ 𝒎𝑨𝑩 ⃡    = 𝟒  

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) ,  𝒎 = 𝟒   ,    𝑪(𝟓, 𝟑) 
𝒚 − 𝟑 = 𝟒(𝒙 − 𝟓)  
𝒚 − 𝟑 = 𝟒𝒙 − 𝟐𝟎  
𝒚 = 𝟒𝒙 − 𝟐𝟎 + 𝟑  
𝒚 = 𝟒𝒙 − 𝟏𝟕  
 

طة                                         ق  الت  م المار ي  ي 
ق  ذ معاذلة  المست  ,𝟎)ح  لة  (𝟑 ي  مت  م الذ  ي 

ق  ي  للمست  𝟐−والموار 

𝟑
   . 

            𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)    ,    𝒎 =
−𝟐

𝟑
   , (𝟎, 𝟑) 

𝒚 − 𝟑 =
−𝟐

𝟑
(𝒙 − 𝟎)  

(𝒚 − 𝟑 =
−𝟐

𝟑
𝒙) × 𝟑  

𝟑𝒚 = −𝟐𝒙 + 𝟗  

H.W 
   طة ق  الت  م المار ي  ي 

ق  ذ معاذلة  المست  ,𝟐)ح  ي ن  (𝟓 طت  ق  الت  م المار ي  ي 
ق  ي  للمست  ,𝟏)والموار  𝟑), (𝟑,−𝟏)  .  

   طة ق  الت  م المار ي  ي 
ق  ذ معاذلة  المست  ي ن  والموار    (𝟏−,𝟏)ح  طت  ق  الت  م المار ي  ي 

ق  ,(𝟐−,𝟑)ي  للمست  (𝟔, 𝟎)   . 
 

كن                                         :   ⃡ 𝑳𝟐لت  𝒚 =
𝟓

𝟑
𝒙 + 𝟒  , 𝑳𝟏 ⃡   : 𝒚 =

−𝟓

𝟑
𝒙 + :   ⃡ 𝑳𝟑و    𝟒 𝒚 =

−𝟓

𝟑
𝒙 − ة     𝟒 ب  وار  مات  مت  ي 

ق  ا  اي   المست   ؟ولماذ 
              𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝒌 

 𝑳𝟏 ⃡    : 𝒚 =
−𝟓

𝟑
𝒙 + 𝟒 ⇒ 𝒎 =

−𝟓

𝟑
    ,   𝒌 = 𝟒  

 𝑳𝟐 ⃡    : 𝒚 =   
𝟓

𝟑
𝒙 + 𝟒 ⇒ 𝒎 =

𝟓

𝟑
   ,     𝒌 = 𝟒  

 𝑳𝟑 ⃡   : 𝒚 =
−𝟓

𝟑
𝒙 − 𝟒 ⇒ 𝒎 =

−𝟓

𝟑
   ,   𝒌 = −𝟒 

   ⊥

ي  
ان ف  ي 

ق  لن  عامدان ي  مان المت  ي 
ق  عة  المسن  عان ارب  صت  طة  واحدة  وي  ق  مة   ت 

ائ  ا ق  واي  وي  واحد ر  ي  مسي 
عان ف  ق  دل وت  ست  لال ون  ن من خ  عامدي  مي ن مت  ي 

ق   على ان المسن 

ة   الي  ى  الي 
اض   الري 

ة  𝒎𝟏   العلاق  ×𝒎𝟐 = 𝒎𝟏او        𝟏− =
−𝟏

𝒎𝟐
ث           ,        مي ن  .  𝒎𝟐و    𝒎𝟏خي  ي 

ق  ل المسن    مي 

 ل احذه ن مت 
 
ا عامذان ق  مان مت  ي 

ق  ا كان المست  ةما هو اذ  ارب  ز وعكس اس 
ل الاخ  لوت  مت 

 .   مق 

م   ي 
ق  ة المست  ما اب  ⧵⧵   ⃡ 𝑳𝟐ن  𝑳𝟏 ⃡     ل من ذ المت  ح 

 ن 
 
ا ل      ⃡ 𝑳𝟐اذ  ساوي  مت  و      ⃡ 𝑳𝟏وهو  ب  هما مت  ان الان  ي   ر 

ا  ت  ح لذي  ل الان اضي  طة   _مت  ق  ون ي 
اب  ي  الق 

 ف 
 

عوص
 ن 

 𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)  م ي 
ق  اذ معاذلة  المست  ح  ن   لا 

∵𝑳𝟐 ⃡   ∕∕ 𝑳𝟏 ⃡     ⇐ 𝒎𝑳𝟐 ⃡   =𝒎𝑳𝟏 ⃡      مالان ي 
ق  د معادلة  المسن  ج 

طة  ن  ق  ل وت   من مي 

م ي 
ق  ة مع معاذلة  المست  ارب  المق  ل ي  طع ضاذي  - مت   مق 

∴𝑳𝟏 ⃡   ∕∕ 𝑳𝟑 ⃡       ل س المي 
ق   لان لهما ت 

5 
 مثال

Sol: 

م  مع ي 
ق  ة     ⃡ 𝑳𝟏اذلة  المست   المطلوب 

6 
 مثال

Sol: 

م   ي 
ق  ة     ⃡ 𝑳𝟏معاذلة  المست   المطلوب 

7 
 مثال

Sol: 

 
 
ا ت  اي   ي 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ا                              ق  ي ن ان  الت  ة   ب  ت  ,𝑨(𝟐ط الاي  𝟒),𝑩(−𝟒, 𝟐), 𝑪(−𝟐,−𝟒)  وس ة  رو  اوب  م الز 
ان  لث  ق  ممت 

ة ؟ن  ت 
مة  ق 

ان  ة  الق  اوب   ؟حذذ الز 
                   𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

𝑨(𝟐, 𝟒), 𝑩(−𝟒, 𝟐)      𝑩(−𝟒, 𝟐), 𝑪(−𝟐,−𝟒)       𝑨(𝟐, 𝟒), 𝑪(−𝟐,−𝟒) 

𝒎 =
𝟐−𝟒

−𝟒−𝟐
                  𝒎 =

−𝟒−𝟐

−𝟐−(−𝟒)
                     𝒎 =

−𝟒−𝟒

−𝟐−𝟐
 

𝒎 =
−𝟐

−𝟔
                      𝒎 =

−𝟔

−𝟐+𝟒
                          𝒎 =

−𝟖

−𝟒
 

𝒎 =
𝟏

𝟑
                        𝒎 =

−𝟔

𝟐
⇒ 𝒎 = −𝟑        𝒎 = 𝟐 

∴ 𝒎𝑨𝑩 ⃡    ×𝒎𝑩𝑪 ⃡    =
𝟏

𝟑
× (−𝟑) = −𝟏  

 ∴ 𝑨𝑩 ⃡    ⊥ 𝑩𝑪 ⃡     

م 
ان  لاع الق  ي  الاض 

كزر ف  ز خزف  مت  ار اكي  ت  ح 
ة الحزف   ةن  ي  هذ 

ة  ف  اوب  م الز 
ان  لث  ق  ة المت  ول  هذ 

ق  لت   
 

H.W      
  زهن ان ث     𝑨𝑩𝑪 ∆ب  ,𝑨(−𝟓,−𝟕)خت  𝑩(−𝟖,−𝟐), 𝑪(−𝟒,−𝟑)   ة اوب  م الز 

ان  مة   ؟,   ق 
ان  ة  الق  اوب  م حذذ الز 

 ؟ن 
   وسة ي  رو  لث  الذ  ي ن ان المت  ,𝑨(𝟎,−𝟒),𝑩(−𝟏ب  𝟎), 𝑪(𝟕, ة    .  (𝟐 اوب  م الز 

ان  لث  ق   مت 
 

طة                                    ق  الت  م المار ي  ي 
ق  ذ معاذلة  المست  طت   والعموذي   𝑪(𝟑,−𝟒)ح  ق  الت  م المار ي  ي 

ق  ,𝑨(𝟎ي ن  على المست  𝟑),𝑩(𝟐,−𝟐)    . 

 
                     
𝒎 =

𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

 
𝒎𝑨𝑩 ⃡    =

−𝟐−𝟑

𝟐−𝟎
=
−𝟓

𝟐
  

𝒎𝑳𝟏 ⃡  =
𝟐

𝟓
     ,      𝑪(𝟑,−𝟒)  

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)  

(𝒚 − (−𝟒) =
𝟐

𝟓
(𝒙 − 𝟑)) × 𝟓   

𝟓𝒚 + 𝟐𝟎 = 𝟐(𝒙 − 𝟑)  

𝟓𝒚 + 𝟐𝟎 = 𝟐𝒙 − 𝟔
 
⇒𝟓𝒚 = 𝟐𝒙 − 𝟐𝟔  

𝒚 =
𝟐

𝟓
𝒙 −

𝟐𝟔

𝟓
 

 

مات    ي 
ق  ول لكل المسن  د المي  ج 

,    ⃡ 𝑨𝑩ن  𝑨𝑪 ⃡    , 𝑩𝑪 ⃡        ساوي هم ن  رب  مي ن خاضل ض  ي 
ق  ي  مسن 

 
لاحط  ا م ي 

 𝟏−ئ 

ة   اون  م الر 
ائ  لث  ق  ي  المي 

ة \𝑩ف  مي نلان 
ائ  لعي ن ق 

وي  ض  حي   ن 

م  ي 
ق  ل للمسن  د المي  ج 

=    ⃡ 𝑨𝑩ن  𝑳𝟐 ⃡   
م  ي 

ق  ما ان المسن  طة      ⃡ 𝑳𝟏ئ  ق  الن  م 𝑪(𝟑,−𝟒)المار ي  ي 
ق   .     ⃡ 𝑳𝟐عمودي  على المسن 

م   ∴ ي 
ق  ل المسن  م      ⃡ 𝑳𝟏مي  ي 

ق  ل المسن  لوت  مي 
ارة        ⃡ 𝑳𝟐هو مق   وعكس الاس 

م ي 
ق  اذ معاذلة  المست  ح  ذم معاذلة     لان  ح 

سي 
لسوف  ب  طة  _مت  ق  ي  ∴ 𝒎𝑳𝟏 ⃡   =

𝟐

𝟓
 

م  ي 
ق     ⃡ 𝑳𝟏معادلة  المسن 

8 
 مثال

Sol: 

𝑨 
𝑩 

𝑪 

9 
 :Sol مثال

    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

ي  المعادلة  ت  
رت  طرف  ض  لص من الكسر 𝟓ي  ح 

ت   لكى  ي 

لوت  
𝟓−مق 

𝟐
𝟐−هو 

𝟓
ث     ح موخ  صت  ارة   هو سالث  ي  𝟐و عكس الاس 

𝟓
 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

طة                                     ق  الت  م المار ي  ي 
ق  ذ معاذلة  المست  ,𝑪(𝟐ح  ي ن   (𝟓 طت  ق  الت  م المار ي  ي 

ق  ,𝑨(𝟏 والعموذي  على المست  𝟑),𝑩(𝟑,−𝟏)   

                 𝒎 = 𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
⇒ 𝒎𝑳𝟐 ⃡   =

−𝟏−𝟑

𝟑−𝟏
=
−𝟒

𝟐
= −𝟐 

𝒎𝑳𝟏 ⃡  =
𝟏

𝟐
   ,   𝑪(𝟐,𝟓)  

𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) ⇒ 𝒚 − 𝟓 =
𝟏

𝟐
(𝒙 − 𝟐)  

𝒚 − 𝟓 =
𝟏

𝟐
𝒙 −

𝟏

𝟐
(𝟐) ⇒ 𝒚 − 𝟓 =

𝟏

𝟐
𝒙 − 𝟏  

𝒚 =
𝟏

𝟐
𝒙 − 𝟏 + 𝟓 ⇒ 𝒚 =

𝟏

𝟐
𝒙 + 𝟒  

:  H.W   طة ق  الن  م المار ي  ي 
ق  د معادلة  المسن  ,𝑪(−𝟒ح  ي ن   (𝟎 طي  ق  الن  م المار ي  ي 

ق  ,𝑨(𝟑,−𝟐),𝑩(𝟔 والعمودي   على المسن  𝟎)   .   
 

مة                                         ي 
ذ ق  ي ن   𝒂ح  طت  ق  الت  م المار ي  ي 

ق  ل المست  عل مت  ج 
ى  ن 

,𝟑)الت  𝟏), (𝒂,−𝟒)   لة ي  مت  م الذ  ي 
ق  𝟏−عموذي  على المست 

𝟓
   . 

                𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
   ,   (𝟑, 𝟏), (𝒂,−𝟒)  , 𝒎 = 𝟓 

𝟓 =
−𝟒−𝟏

𝒂−𝟑
⇒

𝟓

𝟏
=

−𝟓

𝒂−𝟑
⇒ 𝟓(𝒂 − 𝟑) = −𝟓  

𝟓𝒂 − 𝟏𝟓 = −𝟓 ⇒ 𝟓𝒂 = −𝟓 + 𝟏𝟓 ⇒ [𝟓𝒂 = 𝟏𝟎] ÷ 𝟓  
 𝒂 = 𝟐 
 

م                                  ي 
ق  ي ن        ⃡ 𝑨𝑩المسن  طي  ق  الن  مر ي  ,𝑨(−𝟐ئ  𝟒), 𝑩(𝒂, م وع   (𝟔 ي 

ق  ي ن       ⃡ 𝑪𝑫مودي  عل المسن  طي  ق  الن  مر ي  ي  ئ  مة    𝑪(𝟔,−𝟔),𝑫(𝟐,−𝟕)الد  ي 
د ق     𝒂ح 

 

                   𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
   ,   𝑪(𝟔,−𝟔),𝑫(𝟐,−𝟕) 

𝒎𝑪𝑫 ⃡    =
−𝟕−(−𝟔)

𝟐−𝟔
⇒ 𝒎𝑪𝑫 ⃡    =

−𝟕+𝟔

−𝟒  
⇒𝒎𝑪𝑫 ⃡    =

−𝟏

−𝟒
⇒ 𝒎𝑪𝑫 ⃡    =

𝟏

𝟒
  

𝒎𝑨𝑩 ⃡     = −𝟒   ,   𝑨(−𝟐,𝟒),𝑩(𝒂,𝟔)  

𝒎𝑨𝑩 ⃡     =
𝒚𝟐−𝒚𝟏
𝒙𝟐−𝒙𝟏

⇒−𝟒 =
𝟔−𝟒

𝒂−(−𝟐)
⇒−𝟒 =

𝟐

𝒂+𝟐
⇒−𝟒(𝒂+ 𝟐) = 𝟐  

 −𝟒𝒂 − 𝟖 = 𝟐 ⇒ −𝟒𝒂 = 𝟐 + 𝟖 ⇒ [−𝟒𝒂 = 𝟏𝟎] ÷ (−𝟒) 

𝒂 =
𝟏𝟎

−𝟒
⇒ 𝒂 =

−𝟓

𝟐
  

                                   H.W :  د مة    ح  ي 
م الم   𝒂ق  ي 

ق  ل المسن  عل  مي  ج 
ى  ن 

ي ن  الت  طي  ق  الن  ,𝟑)ار ي  𝟐), (𝟔, 𝒂)     ساوي 𝟏−ن 

𝟒
  .  

ي ن   طي  ق  الن  م المار ي  ي 
ق  ي ن ان المسن  ل ن  عمال المي 

است  ,𝑨(𝟑ي  𝟏), 𝑩(𝟒,−𝟏)    ي ن طي  ق  الن  م المار ي  ي 
ق  ,𝑪(𝟒,−𝟏)عمودي  على المسن  𝑫(𝟎,−𝟑)   . 

𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  , 𝑨(𝟑, 𝟏), 𝑩(𝟒,−𝟏)               𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
     𝑪(𝟒,−𝟏),𝑫(𝟎,−𝟑) 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    =
−𝟏−𝟏

𝟒−𝟑
⇒ 𝒎𝑨𝑩 ⃡    =

−𝟐

𝟏
       𝒎𝑪𝑫 ⃡    =

−𝟑−(−𝟏)

𝟎−𝟒
⇒ 𝒎𝑪𝑫 ⃡    =

−𝟑+𝟏

−𝟒
 

𝒎𝑨𝑩 ⃡    = −𝟐                                    𝒎𝑪𝑫 ⃡    =
−𝟐

−𝟒
⇒ 𝒎𝑪𝑫 ⃡    =

𝟏

𝟐
 

∵ 𝒎𝑨𝑩 ⃡    ×𝒎𝑪𝑫 ⃡    = −𝟐 ×
𝟏

𝟐
= −𝟏 ∴ 𝑨𝑩 ⃡    ⊥ 𝑪𝑫 ⃡     

م  ي 
ق  ل للمسن  د المي  ج 

=    ⃡ 𝑨𝑩ن  𝑳𝟐 ⃡   

م  ي 
ق  ما ان المسن  الن     ⃡ 𝑳𝟏ئ  طة  المار ي  م 𝑪(𝟑,−𝟒)ق  ي 

ق   .    ⃡ 𝑳𝟐عمودي  على المسن 
م   ∴ ي 

ق  ل المسن  م     ⃡ 𝑳𝟏مي  ي 
ق  ل المسن  لوت  مي 

ارة      ⃡ 𝑳𝟐هو مق  ن  وعكس الاس  =  ⃡ 𝒎𝑳𝟏 اد 
𝟏

𝟐
 

م  ي 
ق  اذ معاذلة  المست  ح  ذم معاذلة     لان  ح 

سي 
لسوف  ب  طة  _مت  ق  ي  ∴  

ن ∵ عامذي  مي ن مت  ي 
ق   المست 

م  ∴ ي 
ق  ل المست  م     ⃡ 𝑳𝟏مت  ي 

ق  ل المست  لوت  مت 
ي ن هو مق  طت  ق  الت      ⃡ 𝑳𝟐المار ي 

ة   ارب  =   ⃡ 𝒎𝑳𝟏وعكس اس  𝟓 
 

م  ي 
ق  ل المسن  د مي  ج 

      ⃡ 𝑪𝑫ن 
 

∴ 𝒎𝑨𝑩 ⃡     = −𝟒 

ن عامدي  مي ن مت  ي 
ق  ما ان المسن   ئ 

م   ي 
ق  ل المسن   مي 

ً
ا      ⃡ 𝑨𝑩اد 

م  ي 
ق  ل المسن  ة  .      ⃡ 𝑪𝑫مي  ارن   وعكس اس 

 

 
ق  ساوي  المسن  ول ن  رت  المي  عامدان لان خاضل ض  مان مت   𝟏−ي 

10 
 مثال

Sol: 

11 
 مثال

Sol: 

12 
 مثال

Sol: 

13 
 مثال

Sol: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

م ي 
ق  ث      ⃡ 𝑨𝑩 المسن  ,𝑨(𝟎خي  𝟐),𝑩(𝟑, م(𝟎 ي 

ق  ث      ⃡ 𝑪𝑫 والمسن  م𝑪(𝟔,−𝟐),𝑫(𝟗,−𝟒)خي  ي 
ق  ث      ⃡ 𝑬𝑭 والمسن   خي 

𝑬(𝟎,−𝟓), 𝑭(𝟐,−𝟐)     ة مي ن      ⃡ 𝑨𝑩 ,  ما علاق  ي 
ق  المسن  ي ن د      ⃡ 𝑬𝑭 و     ⃡ 𝑪𝑫 ي   ؟لك  ن 
𝒎 =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

𝑨(𝟎, 𝟐),𝑩(𝟑, 𝟎)      𝑪(𝟔,−𝟐),𝑫(𝟗,−𝟒)       𝑬(𝟎,−𝟓), 𝑭(𝟐,−𝟐) 

𝒎 𝑨𝑩 ⃡    =
𝟎−𝟐

𝟑−𝟎
             𝒎 𝑪𝑫 ⃡    =

−𝟒−(−𝟐)

𝟗−𝟔
            𝒎 𝑬𝑭 ⃡    =

−𝟐−(−𝟓)

𝟐−𝟎
 

𝒎 𝑨𝑩 ⃡    =
−𝟐

𝟑
              𝒎 𝑪𝑫 ⃡    =

−𝟒+𝟐

𝟑
                 𝒎 𝑬𝑭 ⃡    =

−𝟐+𝟓

𝟐
 

                               𝒎 𝑪𝑫 ⃡    =
−𝟐

𝟑
                     𝒎 𝑬𝑭 ⃡    =

𝟑

𝟐
 

∴  𝑨𝑩 ⃡    ∕∕ 𝑪𝑫 ⃡     ة ن  =    ⃡ 𝒎 𝑨𝑩    لا  𝒎 𝑪𝑫 ⃡    =
−𝟐

𝟑
 

∴  𝑨𝑩 ⃡    ⊥ 𝑬𝑭 ⃡      ة ن  ×    ⃡ 𝒎 𝑨𝑩     لا  𝒎 𝑬𝑭 ⃡    =
−𝟐

𝟑
×
𝟑

𝟐
= −𝟏 

 

 

  من ة  من الر  ي  رة  معي  ت  لال ق  ة  من احد سدود  خ  ق  دف  اة المت   المي 
ة  اور كمي  مح 

دول ال ل الج  مي    -:  ئ 

م ؟                                             ي 
ق  ط مسن  ل ح  مي 

دول ئ  ات  الج  اي  ي  لك  هل ي  ي ن د    .ن 
𝒎 =

𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

(𝟓, 𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎), (𝟏𝟎, 𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎)        (𝟏𝟎, 𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎), (𝟏𝟓, 𝟐𝟐𝟓𝟎𝟎𝟎)         (𝟓, 𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎), (𝟏𝟓, 𝟐𝟐𝟓𝟎𝟎𝟎)  

𝒎𝟏 =
𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎−𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟎−𝟓
                 𝒎𝟐 =

𝟐𝟐𝟓𝟎𝟎𝟎−𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟓−𝟏𝟎
                      𝒎𝟑 =

𝟐𝟐𝟓𝟎𝟎𝟎−𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟓−𝟓
 

𝒎𝟏 =
𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎

𝟓
                              𝒎𝟐 =

𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎

𝟓
                                       𝒎𝟑 =

𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟎
 

𝒎𝟏 = 𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎                           𝒎𝟐 = 𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎                                   𝒎𝟑 = 𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎 
∵  𝒎𝟏 = 𝒎𝟐 = 𝒎𝟑  

   رهن ان الس كل ا  𝑨𝑩𝑪𝑫ب   العلي 
اعدة  ات  الق  ي  ث   احداي  حرف   خي 

ة مت  ي  ,𝟒)س  𝟓), (𝟔, 𝟐)  :-  

لى   اعدة  السق  ,𝟐−)والق  𝟓), ة    ؟  (𝟏−,𝟐) اون  م الر 
ائ  لك  هل هو ق  ي ن د      .ن 

                          𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

 (𝟒, 𝟓), (𝟔, 𝟐)          (−𝟐, 𝟓), (𝟐, −𝟏)  

𝒎𝑨𝑩 =
𝟐−𝟓

𝟔−𝟒
            𝒎𝑪𝑫 =

−𝟏−𝟓

𝟐−(−𝟐)
=

−𝟔

𝟐+𝟐
         ∵ 𝒎𝑨𝑩 = 𝒎𝑪𝑫 =

−𝟑

𝟐
 

𝒎𝑨𝑩 =
−𝟑

𝟐
              𝒎𝑪𝑫 =

−𝟔

𝟒
=
−𝟑

𝟐
                 ∴ 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ //𝑪𝑫̅̅ ̅̅  

(𝟒, 𝟓), (−𝟐, 𝟓)        (𝟔, 𝟐), (𝟐,−𝟏)             

 𝒎𝑨𝑪 =
𝟓−𝟓

−𝟐−𝟒
           𝒎𝑩𝑫 =

−𝟏−𝟐

𝟐−𝟔
                    

𝒎𝑨𝑪 =
𝟎

−𝟔
= 𝟎         𝒎𝑩𝑫 =

−𝟑

−𝟒
=
𝟑

𝟒
 

مات   ي 
ق  ل لكل المسن  د المي  ج 

     ⃡ 𝑬𝑭 و    ⃡ 𝑪𝑫 و    ⃡ 𝑨𝑩 ن 

ي ن  طي  ق  ي ن كل ت  ل ن  د المي  ج 
 ن 

∴   
اط ت  ق  امة  واحدة  كل الن  ق  ع على اسن 
 ق 

ا   العلي 
اعدة  ل الق   مي 

حرف   ∴
ة المت  ي  واص س 

حرف  خسث  خ 
ة مت  ي  ا الس كل س   العلي 

اعدة  ي  الق  وار 
لىن  اعدة  السق   الق 

14 
 مثال

Sol: 

ة  ق  دف  اة المت   المي 
من  ةي  \الر  ي  م الماء اي   𝒎𝟑\حج 

5 75000 

10 150000 

15 225000 
 الجواب 

 الجواب
اعدة    ل الق  لىمي    السق 

A 

B 

C 

D 

م  ∴
ائ  ر ق  ت 

ة  ع  اون  ∵            الر  𝒎𝑨𝑪 ×𝒎𝑩𝑫 = 𝟎 ×
𝟑

𝟒
≠ −𝟏 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

  :  ن
 
ي ن ا ي  اورة  لي  مح 

طة  ال ري 
عمل الح 

ي     است 
ان  ق الي  ي   الطرن  وار  ق الاول ن    -: الطرن 

.  .  الث ق الي  ي  عمودي  على الطرن 
ان  ق الي  الث  ؟ هل   الطرن  ق الي  ق الاول عمودي  على الطرن  لكالطرن  ي ن د     ن 

𝒎 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

 

𝒎𝑳𝟏 ⃡  × 𝒎𝑳𝟑 ⃡  =
𝟐

𝟑
×
−𝟓

𝟑
≠ −𝟏 

 
 

 

   (𝟑, 𝟎), (𝟎, 𝟓) 

𝒎𝑳𝟑 ⃡   =
𝟓 − 𝟎

𝟎 − 𝟑
 

𝒎𝑳𝟑 ⃡   =
𝟓

−𝟑
 

𝒎𝑳𝟑 ⃡   =
−𝟓

𝟑
  

𝒎𝑳𝟑 ⃡   × 𝒎𝑳𝟐 ⃡   =
−𝟓

𝟑
×
𝟐

𝟑
≠ −𝟏  

(−𝟑, 𝟎), (𝟎, 𝟐)          (−𝟏,−𝟐), (−𝟒,−𝟒)   

𝒎𝑳𝟏 ⃡   =
𝟐−𝟎

𝟎−(−𝟑)
            𝒎𝑳𝟐 ⃡   =

−𝟒−(−𝟐)

−𝟒−(−𝟏)
 

 𝒎𝑳𝟏 ⃡   =
𝟐

𝟑
                 𝒎𝑳𝟐 ⃡   =

−𝟒+𝟐

−𝟒+𝟏
 

                                    𝒎𝑳𝟐 ⃡   =
−𝟐

−𝟑
=
𝟐

𝟑
 

∵ 𝒎𝑳𝟏 ⃡   =  𝒎𝑳𝟐 ⃡    ⇒∴ 𝑳𝟏 ⃡   ∕∕ 𝑳𝟐 ⃡     
 

 

  

ة  :                                                                 ي  اط الاي  ق  ,𝟐−)هل الن  −𝟏), (−𝟏,𝟎), (𝟒,𝟓), لك  .  (𝟐,𝟑) ي ن د  امة  واحدة   ؟ ن  ق  ع على اسن 
ق      ت 

𝒎 =
𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 

 (−𝟐,−𝟏), (−𝟏, 𝟎)        (−𝟏, 𝟎), (𝟒, 𝟓)              (𝟒, 𝟓), (𝟐, 𝟑)   

𝒎𝟏 =
𝟎−(−𝟏)

−𝟏−(−𝟐)
           𝒎𝟐 =

𝟓−𝟎

𝟒−(−𝟏)
                 𝒎𝟑 =

𝟑−𝟓

𝟐−𝟒
   

𝒎𝟏 =
𝟎+𝟏

−𝟏+𝟐
               𝒎𝟐 =

𝟓

𝟒+𝟏
                      𝒎𝟑 =

−𝟐

−𝟐
 

𝒎𝟏 =
𝟏

𝟏
                     𝒎𝟐 =

𝟓

𝟓
                        𝒎𝟑 = 𝟏 

𝒎𝟏 = 𝟏                    𝒎𝟐 = 𝟏 
                              ∵  𝒎𝟏 = 𝒎𝟐 = 𝒎𝟑 = 𝟏 

 

ال احم                           ي ن ق  طي  ق  الن  م المار ي  ي 
ق  ,(𝟑,𝟎−)د ان المسن  ي ن  (𝟎,𝟒) طي  ق  الن  م المار ي  ي 

ق  ,𝟏)عمودي  على المسن 
𝟑

𝟒
) , (𝟎,𝟎)  

ف    س   احمد وصححة اكت 
 
طا ح 

    𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
  (−𝟑, 𝟎), (𝟎, 𝟒)                 (𝟏,

𝟑

𝟒
) , (𝟎, 𝟎) 

𝒎𝟏 =
𝟒−𝟎

𝟎−(−𝟑)
=

𝟒

𝟎+𝟑
=
𝟒

𝟑
                    𝒎𝟐 =

𝟎−
𝟑

𝟒

𝟎−𝟏
=

−𝟑

𝟒

−𝟏
=
−𝟑

𝟒
×

𝟏

−𝟏
=
𝟑

𝟒
 

                     𝒎𝟏 ×𝒎𝟐 =
𝟒

𝟑
×
𝟑

𝟒
= 𝟏 ≠ −𝟏 

 

ري 
طة  مع الاخ  ق  ول كل ت  د مي  ج 

 ن 
ال  ي  السو 

عطى  ف  دما ب  ع عت  ث  ان ارب  ح  اط ن  ق  ت 
د  ج 

لات  ن  ول ي   مي 
 

ع الم  مت  امة  واحدة  لان ح  ق  ع على اسن 
ق  اط ت  ق  ة  الن  ساون 

ول مت   ي 
 

لهما ∴     رت  مي  ن لان خاضل ض  عامدي  ر مت  ت 
مي ن ع  ي 

ق  ساوي    المسن   𝟏−لا ن 
ن          عامدي  مي ن مت  ي 

ق  كر ان المسن  ة د   احمد  ان 
 
طا  ح 

 الجواب

ق  ∴ ق الاول الطرن  ي  الطرن  وار  ي  ن 
ان  ة  الي  ساون 

ولهما مت   لان مي 

ق  ر الاول الطرن  ت 
ق ع  الث   عمودي  على الطرن  الي 

ولهما  رت  مي  ساوي  لا  لان خاضل ض   𝟏−ن 
 

ق  ∴ ي  الطرن 
ان  رالي  ت 

ق  على عمودي  ع  الث  الطرن  الي 
ولهم رت  مي  ساوي  لا  ا لان خاضل ض   𝟏−ن 

م ي 
ق  ل كل مسن  د مي  ج 

م ن 
م ئ  ي 

ق  ها كل مسن  مر ب  ى  ئ 
اط الت  ق  م من الن  ي 

ق  ي ن لكل مسن  طي  ق  د ت  ج 
ارن   ن  ق  م ت 

 ئ 

 

                    تحدِاولًا     
SOL: 

                   اصحح الخطأثانياً 

SOL: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ي ن  :                                                          ي  ب 
ي ن  الاي  −𝟑𝒚المعادلي  𝟓𝒙 = 𝟐𝟎 ,𝟑𝒚− 𝟓𝒙 = ي ن    𝟏𝟓 ن  وار  مي ن  مي  ي 

ق  لان مسن  مي 
 ئ 

لك  .  ح د 
هما  ؟ وص  ن  ت  لاف  ي  ي  ة والاخ  ان  س 

 ما الت 
               𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝒌 

𝑳𝟏 ⃡   : 𝟑𝒚 − 𝟓𝒙 = 𝟏𝟓 ⇒ [𝟑𝒚 = 𝟓𝒙 + 𝟏𝟓](÷ 𝟑)  

𝒚 =
𝟓𝒙

𝟑
+ 𝟓 ⇒ 𝒎𝑳𝟏 ⃡   =

𝟓

𝟑
   ,   𝒌𝟏 = 𝟓  

𝑳𝟐 ⃡   : 𝟑𝒚 − 𝟓𝒙 = 𝟐𝟎 ⇒ [𝟑𝒚 = 𝟓𝒙 + 𝟐𝟎](÷ 𝟑)  

𝒚 =
𝟓𝒙

𝟑
+
𝟐𝟎

𝟑
⇒ 𝒎𝑳𝟐 ⃡   =

𝟓

𝟑
   ,   𝒌𝟐 =

𝟐𝟎

𝟑
  

ات                                                                      ي  ي  محور السي  وار  م ن  ي 
ق  ة  على مسن  الي  اط الي  ق  ع الن 

ق  ا ت  ,(𝟏,𝟒−)لماد  (𝟎,𝟒), ؟  (𝟐,𝟒)
𝒎 =

𝒚𝟐 − 𝒚𝟏
𝒙𝟐 − 𝒙𝟏

 
(−𝟏, 𝟒), (𝟎, 𝟒)      (𝟎, 𝟒), (𝟐, 𝟒) 

𝒎𝟏 =
𝟒−𝟒

𝟎−(−𝟏)
        𝒎𝟐 =

𝟒−𝟒

𝟐−𝟎
 

𝒎𝟏 =
𝟎

𝟏
= 𝟎        𝒎𝟐 =

𝟎

𝟐
= 𝟎 

𝒎𝟏 = 𝒎𝟐 = 𝟎 

 

م   ي 
ق  ل المسن  الث  سارة  ان مي  +𝟓𝒚ق  𝟐𝒙 = 𝟐هو  𝟏𝟎

𝟓
طعة     د ا  𝟐ومق  ال مهت  لوق  𝟐−  ةن مي 

𝟓
طعة     ة    𝟐ومق  ان  ي ن اخ   ن 

هما  ي  من 
 
حةا  الصحت 

              𝒚 = 𝒎𝒙 + 𝒌 
𝟓𝒚 + 𝟐𝒙 = 𝟏𝟎 ⇒ [𝟓𝒚 = −𝟐𝒙 + 𝟏𝟎](÷ 𝟓)  

 𝒚 =
−𝟐𝒙

𝟓
+
𝟏𝟎

𝟓
⇒ 𝒚 =

−𝟐𝒙

𝟓
++𝟐 

∴ 𝒎 =
−𝟐

𝟓
    ,    𝒌 = 𝟐  

                                                                   𝑨𝑩𝑪𝑫   وسة عامدان   .   𝑨(𝟎,𝟑),𝑩(𝟑,𝟒),𝑪(𝟐,𝟏),𝑫(−𝟏,𝟎)معي ن  رو  ة مت  طرن 
رهن ان ق  ب 

                    𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

  𝑨(𝟎, 𝟑), 𝑪(𝟐, 𝟏)              𝑩(𝟑, 𝟒), 𝑫(−𝟏, 𝟎) 

𝒎𝑨𝑪 ⃡    =
𝟏−𝟑

𝟐−𝟎
                    𝒎𝑩𝑫 ⃡     =

−𝟏−𝟑

𝟎−𝟒
 

 𝒎𝑨𝑪 ⃡    =
−𝟐

𝟐
= −𝟏          𝒎𝑩𝑫 ⃡     =

−𝟒

−𝟒
= 𝟏 

𝒎𝑨𝑪 ⃡    × 𝒎𝑩𝑫 ⃡     = −𝟏 × 𝟏 = −𝟏  

 

ي ن  ؟                                                            ن  وار  مي ن المي  ي 
ق  ي ن المسن  لاف  ن  ي  ة والاخ  ان  س 

ة الت   ما اوخ 

وات   ي ن  :   الح  ساون  مي ن مت  ي 
ق  ول المسن  𝒎𝟏مي  = 𝒎𝟐        ساوي ر مت  ت 

طهما الصادي  ع  𝒌𝟏مق  ≠ 𝒌𝟐   . ة ان  س 
ة الت  لاف    وخ  ي  ة الاخ  وخ 

م   ي 
ق  معادلة  المسن  ي ن ئ  ارن المعادلي  ق  ل ت  طعة الصادي   –مي   مق 

ة هو  ∴ ان  س 
=   ⃡ 𝒎𝑳𝟏الت  𝒎𝑳𝟐 ⃡   =

𝟓

𝟑
 

لاف  هو  ي  𝒌𝟏الاخ  ≠ 𝒌𝟐 

  ساوي ل ن  ا كان المي  ر اد 
ان صف  ق 

م  ي 
ق  ات  المسن  ي  ي  محور السي  وار   ن 

وات   ∴ دخ    مهت 
لص

ح هو ا  حت 

رت   ما ان خاضل ض  لي نئ  ساوي   المي  عامدان   𝟏−ن  طران مت   الق 
ً
ا  اد 

 مسألةمفتوحهثالثاً 

SOL: 

 تبريررابعاً   
SOL: 

 ايهما اصح خامساً

SOL: 

ارن  ق  م   المعادلة  ت  ي 
ق  معادلة  المسن  ل ئ  طعة الصادي   –مي   مق 

 مسألةمفتوحهسادساً 
SOL: 

𝑫 

𝑪 

𝑨 
𝑩 

 مسألةمفتوحهسابعاً  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
نما    عامدي  ان او مت  ي  وار  مان مي  ي 

ق  ا كان المسن  لهما اد  عمال مي 
است  ؟   ي 

 𝒎𝟏 = 𝒎𝟐     𝒎𝟏 =
−𝟏

𝒎𝟐
𝒎𝟏   او   ×𝒎𝟐 = ان 𝟏− ي  وار  مان المي  ي 

ق  عامدان المسن  مان المت  ي 
ق      المسن 

عة  . مراج 

ال ات  السو  ة   معطي  ان  ة  الاخ  ق  ون / طرت 
ان   الق 

   ي وار  وس مت  اط رو  ق  ات  الت  ت  اي 
لاع   الاض 

ل  ون المت 
اب  طت ق ق  𝒎ن  =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
ي ن  .   ب  وار  لي ن مت  اي  ق  لعي ن مت 

ث  ان كل ض  ت  ب 
لاع لكى  ي  عة  الاض   على ارن 

  اط على اس ق  ات  الت  ت  امة  واحذة  اي  ق   ت 
ل على  ون المت 

اب  طت ق ق  مي ن   ن  ي 
ق  ال مست  ي  السو 

ا كان ف  لات  اذ  اط  ي  ق  ون على  𝑨𝑩𝑪ي 
اب  طت ق  الق  ,  ون 

مات   ي 
ق  لات  مست  ال ي  ي  السو 

ا اعطى ف  ع اذ  اط  ارن  ق  هما على  𝑨𝑩𝑪𝑫ي  ان  ة  ق  ساوب 
ولهما مي  ث  مت  ا كاي  اذ  ق 

امة  واحذة   . ق   است 
    طة ق  مز  𝑪ي  ي  ن  م موار  ي 

ق  ومست 
ي ن   طت  ق  ت   𝑨,𝑩ي 

 
ذ ن  ل ح  طة   مت  ق  ل الت  سة مت 

ق  ي ن وهو ي  طت  ق  ة  𝑪الت  ب  طت ق المعاذلة   لا  م ن 
ي   ن  وار  ل مت  طة    -مت  ق   ي 

   𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏)   طة ق   الت 
 

ض عون 
لال ن  ل 𝑪من خ   𝑨𝑩 و مت 

  لة  ومت 
طة  ق  ي  الت  وار  م ب  ي 

ق  طة  ومست  ق  ي 
 معلوم 

ل  ساوي  مت  طة  ب  ق  ل الت  ممت  ي 
ق  هم   المست 

و م لان  طت ق معاذلة  ات  م ن 
ان ن  ي  ل ر  طة    -مت  ق   ي 

 𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 
  م

ان  ة ق  اب  ت  لث  واي  وس مت  اط رو  ق  ي 
مة  

ان  ة  الق  اوب  اذ الز  ح  ة  وان  اوب   الز 
لهما  لعي ن مت 

لث  واي  ض  لا ع المت  ل على اض  ون المت 
اب  طت ق ق  ارة  ن  ز وعكس الاس 

لوت  الاخ 
لث   مق  ن المت 

 
ا ق 

ة   اوب  م الز 
ان  ة  المكزر الحزف  ق  اوب  ل الز  مت  لعي ن ن 

ي  الض 
مة  ف 

ان   الق 

  
ق  طة  ومست  ق  م عموذي  على ي  م  𝑨,𝑩ي 

ل ن  ون المت 
اب  طت ق ق  لث  ن 

ق  طت ق المعاذلة   ي  ن ون  عامذي  ة مت  ب  ة لا  ارب  عكس اس  ل ون   المت 
𝒚 − 𝒚𝟏 = 𝒎(𝒙 − 𝒙𝟏) 

 𝒂    ي ن طت  ق  ت  مز ي  م ن  ي 
ق  ي  مست 

هولة   ف  مج 

𝑨,𝑩   م ي 
ق   𝑪,𝑫وعموذي   على مست 

م   ي 
ق  ل المست  ذ مت  ح 

ة      ⃡ 𝑪𝑫ن  ساوب  م ب 
عامذ ن  ة مت  ة لاب  ارب  عكس اس  ة ون  لت 

ق  م وي  ي 
ق  ل المست  اذ       ⃡ 𝑨𝑩مع مت  ح  ن  لا 

مة   ي 
م,      𝒂  ق  ي 

ق  ل معطى للمست  ا كان المت  ل      ⃡ 𝑪𝑫 اما اذ  ة مع مت  ساوب  م ب 
ة ن  ارب  عكس اس  ة ون  لت 

ق   ي 
 
ا زي  اش  مت 

م   ي 
ق  مة         ⃡ 𝑨𝑩المست  ي 

اذ ق  ح   .   𝒂لا ن 
 

 

 

 

 

   

 اكتبثامناً    



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

𝑨 

                                                                                       

,𝑩(𝒙𝟐,𝒚𝟐)فإذا كانت .ندرس في هذا الموضوع كيف ايجاد المسافة بين نقطتين في المستوي الاحداثي 𝑨(𝒙𝟏,𝒚𝟏)  نقطتين  فأن

𝑨𝑩̅̅المسافه بينهما  تعطى بالقانون التالي:     ̅̅ = 𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)
𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)

 هي المسافة 𝒅حيث     𝟐

ون 
ان  ه الق  لاث  ولهذ  ون  ث 

ان  ه الق  ها هذ  ي 
ذم ف  خ 

ست 
اث  ن  ق  ي  طب  ..ت 

ً
اعا ب  طرق لها ث  ت   سوف  ث 

واحدة: استقامةاثبات نقاط على  واحده ةل الامثلة التالية نتعلم كيف نثبت ان النقاط على استقاممن خلا  . 1

اط                    ق  ت  ان الي  ب  ة  اث  ون المساف 
ان  عمال ف 

است  ,𝑨(−𝟑,−𝟐)ث  𝑩(𝟎, 𝟏), 𝑪(𝟑, ام (𝟒 ق  ع على اسي 
ق  . ةت   واحذه 

                𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐     

     

 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟎 − (−𝟑))
𝟐
+ (𝟏 − (−𝟐))

𝟐 

= √(𝟎 + 𝟑)𝟐 + (𝟏 + 𝟐)𝟐 = √(𝟑)𝟐 + (𝟑)𝟐 = √𝟗 + 𝟗 = √𝟏𝟖
 
⇒ 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = 𝟑√𝟐 

 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(𝟑 − 𝟎)𝟐 + (𝟒 − 𝟏)𝟐 = √(𝟑)𝟐 + (𝟑)𝟐 = √𝟗 + 𝟗 = √𝟏𝟖 
 
⇒ 𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = 𝟑√𝟐 

 

𝑨𝑪̅̅ ̅̅ = √(𝟑 − (−𝟑))
𝟐
+ (𝟒 − (−𝟐))

𝟐
= √(𝟑 + 𝟑)𝟐 + (𝟒 + 𝟐)𝟐 = √(𝟔)𝟐 + (𝟔)𝟐 = √𝟑𝟔 + 𝟑𝟔 = √𝟕𝟐

 
⇒ 𝑨𝑪̅̅ ̅̅ = 𝟔√𝟐 

=    والان نجمع اصغر مسافتين 𝟑√𝟐 +  نلاحظ ان مجموع المسافتين تساوي المسافة الكبير   𝟐√𝟔 𝟐√𝟑

,𝑨,𝑩اذن النقاط     𝑪  على خط مستقيم واحد( واحدةتقع على استقامة( 

ح     ت 
وض  اور للب  مج 

الرسم ال

 4 -5الدرس )

 اولاً 

1 
 مثال

Sol:  نكتب قانون المسافة    نجد المسافة بين كل نقطتين مختلفتين وحسب
𝑨𝑪̅̅المخطط . أي انه نجد المسافة بين ̅̅ 𝑩𝑪̅̅  ثم   ̅̅ 𝑨𝑩̅̅  ثم ̅̅ 

  نقوم بكتابة  الازواج المرتبة𝑩 , 𝑨  ونكتب  عليها المسقط السيني
 انونوالصادي ثم نعوضها بالق

  نجد المسافات الثلاثة  ثم نجمع اصغر مسافتين فإذا كانتا تساوي المسافة
 الثالثة الكبيرة  فان النقاط تقع على استقامة واحدة

 واذا كانت لا تساوي  فان النقاط  لا تقع  على استقامة واحدة

𝑨𝑩̅̅ ̅̅  𝑩𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨           𝑩            𝑪 

𝑨(−𝟑, −𝟐),𝑩(𝟎,𝟏) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏           𝒙𝟐  𝒚𝟐 

   𝑩(𝟎,𝟏),𝑪(𝟑,𝟒) 
   𝒙𝟏  𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

𝑨(−𝟑, −𝟐),𝑪(𝟑,𝟒) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏            𝒙𝟐  𝒚𝟐 

𝑩 

𝑪 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 : ة  ار ملاحط  ب  ج 
ة  ي  ق  ر  اي  طرت  ي 

ت  مج  ي ن اث  ب 
ق  الك طرت  هب 

 
امة  واحذه   ف ق  اط  على اسي  ق  اث  الي  ب  ها اث  ي 

ت  ف  ج  ي  ي  ة  الذ  ق  وع الطرت 
ال ن  ي  السو 

كر ف  ذ  ذما  لا  ي   عن 
ة  الاولي:  ق  ل    الطرت  ون المب 

ان  ذام ف  خ 
است  𝒎ث  =

𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
ي    

 ف 
ً
ا ق  ا  لة سات  ب  طرف  ي  ت  ي  الذ 

ان   الذرس الب 

 : ة  ب  اث   الب 
ة  ق  ي ن الطرت  طب  ق  ي ن ت  ة  ن  ون المساف 

ان  ذام ف  خ 
است  𝒅ث  = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)

𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)
ه الذرس 𝟐 ي  هذ 

صذده  ف  جن ت 
ي   ي   الذ 

  

ة                               ون المساف 
ان  عمال ف 

است  ي نث  ط هل  ن  ق  ,𝑨(−𝟏,−𝟑) الي  𝑩(−𝟔, 𝟏), 𝑪(−𝟑, 𝟑) . امة واحذه  ق  ع على اسي 
ق    ت 

                  𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐   
   

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(−𝟔 − (−𝟏))
𝟐
+ (𝟏 − (−𝟑))

𝟐
= √(−𝟔 + 𝟏)𝟐 + (𝟏 + 𝟑)𝟐 = √(−𝟓)𝟐 + (𝟒)𝟐 = √𝟐𝟓 + 𝟏𝟔 = √𝟒𝟏 

 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(−𝟑 − (−𝟔))
𝟐
+ (𝟑 − 𝟏)𝟐 = √(−𝟑 + 𝟔)𝟐 + (𝟐)𝟐 = √(𝟑)𝟐 + (𝟐)𝟐 = √𝟗 + 𝟒 = √𝟏𝟑 

 

𝑨𝑪̅̅ ̅̅ = √(−𝟑 − (−𝟏))
𝟐
+ (𝟑 − (−𝟑))

𝟐
= √(−𝟑 + 𝟏)𝟐 + (𝟑 + 𝟑)𝟐 = √(−𝟐)𝟐 + (𝟔)𝟐 = √𝟒 + 𝟑𝟔 = √𝟒𝟎 

𝟒𝟏√  نجمع اصغر مسافتين ≠ √𝟒𝟎 + ,𝑨 اذن النقاط  \فنلاحظ  لا تساوي المسافة الكبيرة   𝟏𝟑√ 𝑩, 𝑪 لا تقع على استقامة  واحدة 

W    : H.   امة  واحذه ق  ع على اسي 
ق  اط ت  ق  ة  هل ان الي  ون المساف 

ان  عمال ف 
است  ث 

𝑨(−𝟑, 𝟒), 𝑩(𝟑, 𝟐), 𝑪(𝟎, 𝟓) 𝑨(𝟏,−𝟑), 𝑩(𝟑,−𝟒), 𝑪(−𝟏,−𝟐) 𝑨(−𝟐,−𝟏), 𝑩(−𝟏, 𝟎), 𝑪(𝟒, 𝟓) 

:معرفة نوع المثلث من حيث اطوال اضلاعه وهل يمثل قائم الزاوية ام لا .  2

 أضلاعه. ثم نتعرف كيف  نعرف المثلث ما هو نوعه  باستعمال قانون المسافة اطوال انواع المثلث من حيث  نتذكرمن خلال الجدول ادناه سوف 

أضلاعه نوع المثلث 

𝑨𝑩  ساويةاذا كانت ثلاثة أضلاعه مت متساوي الاضلاع = 𝑩𝑪 = 𝑨𝑪 

𝑨𝑩 مختلفة اذا كانت ثلاثة أضلاعه  مختلف الاضلاع ≠ 𝑩𝑪 ≠ 𝑨𝑪 

𝑨𝑩 ذا كان ضلعين متساويين فيها متساوي الساقين = 𝑩𝑪 او 𝑨𝑩 = 𝑨𝑪 او 𝑨𝑪 = 𝑩𝑪 

𝟐(𝑨𝑪) اما المثلث قائم الزاوية فيكون  اذا  حقق نظرية فيثاغورس = (𝑨𝑩)𝟐 + (𝑩𝑪)𝟐  انه مجموع مربعات الضلعين الصغيرين يساوي مربع الضلع الاكبرأي 

2 
 مثال

Sol: 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅  𝑩𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨           𝑩            𝑪 

 𝑨(−𝟏, −𝟑),𝑩(−𝟔,𝟏) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏                𝒙𝟐  𝒚𝟐 

   𝑩(−𝟔,𝟏),𝑪(−𝟑,𝟑) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

 𝑨(−𝟏, −𝟑),𝑪(−𝟑,𝟑) 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

𝑩 

𝑨 

𝑪 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

وسة                                    ي  رو  لت  الذ  وع المب 
ي ن ن  ,𝑨(𝟑,−𝟒),𝑩(𝟓,−𝟐)ن  𝑪(𝟓,−𝟔) . ة  اون  م الر 

اي  ل ف  مب  لاعة  وهل ي  ت  اطوال اض   من حب 
ة   ون المساف 

ان  عمال  ف 
است   ث 

                  𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐  

                                                                    𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟓 − 𝟑)𝟐 + (−𝟐 − (−𝟒))𝟐 = √(𝟐)𝟐 + (−𝟐 + 𝟒)𝟐 = √(𝟐)𝟐 + (𝟐)𝟐 = √𝟖 = 𝟐√𝟐   

   

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(𝟓 − 𝟓)𝟐 + (−𝟔 − (−𝟐))
𝟐
= √(𝟎)𝟐 + (−𝟔 + 𝟐)𝟐 = √𝟎 + (−𝟒)𝟐 = √𝟏𝟔 = 𝟒 

𝑨𝑪̅̅ ̅̅ = √(𝟓 − 𝟑)𝟐 + (−𝟔 − (−𝟒))
𝟐
= √(𝟐)𝟐 + (−𝟔 + 𝟒)𝟐 = √𝟒 + (𝟐)𝟐 = √𝟖 = 𝟐√𝟐 

𝟐√𝟐الساقين لان   لمثلث متساوينلاحظ ان ا = 𝑨𝑪 = 𝑨𝑩      \  ي ن
ساوي  الساف  وعة مت 

لت  ن  ن المب  اد 

(𝟖√)                     : نأخذ مربع اصغر ضلعين ونجمعهمعرفة هل هو قائم ولم      
𝟐
+ (√𝟖)

𝟐
= 𝟖 + 𝟖 = 𝟏𝟔  

(𝟏𝟔√)    ثم نربع الضلع الاكبر         
𝟐
= 𝟏𝟔 

ورس 
اع  ب  ب 

ة  ف  رن 
ط  ق ت 

ة حق  ن  ة   لا  اون  م الر 
اي  لت  ف  ن المب  ر \اد  لع الاكي 

ع الض  ساوي  مرب  لعي ن ن 
ع الض  موع  مرب  مج 

 

ط                                    ق  ,𝑨(𝟎هل الي  𝟏),𝑩(𝟑,−𝟏), 𝑪(−𝟐,−𝟐)   ة اون  م الر 
اي  لت  ف  وس مب  ل رو  مب 

وعة من  ؟ ي 
ي ن ن  لاعة ون  ت  اطوال اض   ؟ حب 

ة   ون المساف 
ان  عمال ف 

است   ث 
              𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟑 − 𝟎)𝟐 + (−𝟏 − 𝟏)𝟐 = √(𝟑)𝟐 + (−𝟐)𝟐 = √𝟗 + 𝟒 = √𝟏𝟑 

                                     𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(−𝟐 − 𝟑)𝟐 + (−𝟐 − (−𝟏))𝟐 = √(−𝟓)𝟐 + (−𝟐 + 𝟏)𝟐 = √𝟐𝟓 + 𝟏 = √𝟐𝟔 
    𝑨𝑪̅̅ ̅̅ = √(−𝟐 − 𝟎)𝟐 + (−𝟐 − 𝟏)𝟐 = √(−𝟐)𝟐 + (−𝟑)𝟐 = √𝟒 + 𝟗 = √𝟏𝟑 

ة  ما ان  𝟏𝟑√ي  = 𝑨𝑪 = 𝑨𝑩   ن ي ن اد 
ساوي  الساف  لت  مت  المب 

(√𝟏𝟑)
𝟐
+ (√𝟏𝟑)

𝟐
= 𝟏𝟑 + 𝟏𝟑 = 𝟐𝟔  

(√𝟐𝟔)
𝟐
= 𝟐𝟔 ة                                             اون  م الر 

اي  ل ف  مب  عم ي 
ب       

 

لاعة ض 
 
ت  اطوال ا ة   ؟ من حب  اون  م الر 

اي  ل ف  مب  و  ؟ وهل ي 
ان  عمال ف 

است  ة  ث  ن المساف  𝑨(𝟐,−𝟏),𝑩(𝟐, 𝟏), 𝑪(−𝟏,−𝟏)وس ي  رو  لت  الذ  وع المب 
ي ن ن   H.W: ن 

  

3 
 مثال

Sol: 
𝑨𝑩̅̅ ̅̅  𝑩𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨           𝑩            𝑪 

  𝑨(𝟑, −𝟒),𝑩(𝟓, −𝟐) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

  𝑩(𝟓, −𝟐),𝑪(𝟓, −𝟔) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

  𝑨(𝟑, −𝟒),𝑪(𝟓, −𝟔) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

4 
 مثال

Sol: 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅  𝑩𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨           𝑩            𝑪 

  𝑨(𝟎,𝟏),𝑩(𝟑, −𝟏) 
    𝒙𝟏 𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

  𝑩(𝟑, −𝟏),𝑪(−𝟐, −𝟐) 
    𝒙𝟏 𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

    𝑨(𝟎,𝟏),𝑪(−𝟐, −𝟐) 
    𝒙𝟏 𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

يفضل عند اختبار قائم الزاوية ان  ملاحظة:
تأخذ طول الضلع مع الجذر التربيعي لأنه  

 التربيع يلغي الجذر التربيعي  )للسهوله(



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

وسة                                    ي  رو  لت  الذ  وع المب 
ي ن ن  ,𝑨(𝟐ن  𝟒),𝑩(−𝟒, 𝟐), 𝑪(−𝟏,−𝟐) لاعة ض 

 
ت  اطوال ا ة   ؟ من حب  اون  م الر 

اي  ل ف  مب     ؟  وهل ي 
ي ن طب  ق  ي ن ت  ة  ن  ون المساف 

ان  عمال ف 
است   ث 

 𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)
𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)

𝟐  

                     𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(−𝟒 − 𝟐)𝟐 + (𝟐 − 𝟒)𝟐 = √(−𝟔)𝟐 + (−𝟐)𝟐 = √𝟑𝟔 + 𝟒 = √𝟒𝟎 = 𝟐√𝟏𝟎 

                                 𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(−𝟏 − (−𝟒))
𝟐
+ (−𝟐 − 𝟐)𝟐 = √(−𝟏 + 𝟒)𝟐 + (−𝟒)𝟐 = √𝟗 + 𝟏𝟔 = √𝟐𝟓 = 𝟓 

                     𝑨𝑪̅̅ ̅̅ = √(−𝟏 − 𝟐)𝟐 + (−𝟐 − 𝟒)𝟐 = √(−𝟑)𝟐 + (−𝟔)𝟐 = √𝟗 + 𝟑𝟔 = √𝟒𝟓 = 𝟑√𝟓 

ة   ما ان  𝑩𝑪ي  ≠ 𝑨𝑪 ≠ 𝑨𝑩   ن لت   اد  لاعالمب  لف  الاض  ب  مج 

(√𝟒𝟎)
𝟐
+ (√𝟐𝟓)

𝟐
= 𝟒𝟎 + 𝟐𝟓 = 𝟔𝟓  

(√𝟒𝟓)
𝟐
= ة                   𝟒𝟓 اون  م الر 

اي  س ف  لت  لت  ن المب   اد 

:اثبات متوازي الاضلاع    .في متوازي الاضلاع يجب ان يكون كل ضلعين متقابلين متساويين         .  3

عمال                                 
است  ي ن ث  ط ن  ق   ان الي 

ة  ون المساف 
ان  ,𝑨(−𝟐 ف  𝟑),𝑩(−𝟏, 𝟒), 𝑪(𝟐,−𝟏),𝑫(𝟏,−𝟐) لاع ي  الاض  وار  وس مب  ل رو  مب 

 ي 

                         𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐 
 في متوازي الاضلاع  سوف نجد المسافة لكل ضلعين متقابلين

𝑨(−𝟐, 𝟑), 𝑩(−𝟏, 𝟒) 
𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(−𝟏 − (−𝟐))

𝟐
+ (𝟒 − 𝟑)𝟐 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(−𝟏 + 𝟐)𝟐 + (𝟏)𝟐 
𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟏)𝟐 + (𝟏)𝟐 = √𝟐 
                                                                          ∴ 𝑨𝑩 = 𝑪𝑫
𝑨(−𝟐, 𝟑), 𝑫(𝟏,−𝟐) 

𝑨𝑫̅̅ ̅̅ = √(𝟏 − (−𝟐))
𝟐
+ (−𝟐 − 𝟑)𝟐 

𝑨𝑫̅̅ ̅̅ = √(𝟏 + 𝟐)𝟐 + (−𝟓)𝟐 

𝑨𝑫̅̅ ̅̅ = √𝟗 + 𝟐𝟓 = √𝟑𝟒 
 

                                               ∴ 𝑨𝑫 = 𝑩𝑪

اط ق  ن الن  ,𝑨 اذ  𝑩, 𝑪, 𝑫 لاع ي  اض  وار  ؤس مي  ل رؤ  مي 
لاع  \ت  ي  الاض  وار  واص  مي 

ي ن "من خ  ساؤي  لي ن مت  اي  ق  لعي ن من 
 " كل ض 

ذما لا  ة  المب   عن  ق  طرت  جلها ت 
مكن ان ي  ي 

لاع  ف  ي  الاض  وار  اث  مب  ب  ي  اث 
ة  ف  ق  وع الطرت 

ال ن  ي  السو 
كر ف  ذ  ي  الذرس  لي 

 ف 
ً
ا ق  ا سات  ب  ي  مرث  علب  :  الذ  ة  ملاحط 

 (𝟒 − ال  (𝟒 ه الذرس .   2و1والمب  ة  هذ  ق  طرت  جلها ت 
مكن ان ي  ق ي  ي  الذرس السان 

ى  ف 
ت  ت  ت  ث   كواح 

  

5 
 مثال

Sol: 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅  𝑩𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨𝑪̅̅ ̅̅  

𝑨           𝑩            𝑪 

  𝑨(𝟐,𝟒),𝑩(−𝟒,𝟐) 
    𝒙𝟏 𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

  𝑩(−𝟒,𝟐),𝑪(−𝟏, −𝟐) 

    𝒙𝟏 𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

    𝑨(𝟐,𝟒),𝑪(−𝟏, −𝟐) 

    𝒙𝟏 𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

6 
 مثال

Sol: 

𝑨 

 

𝑩 

 

𝑪 

 
𝑫 

 

𝑪(𝟐,−𝟏),𝑫(𝟏,−𝟐) 

𝑪𝑫̅̅ ̅̅ = √(𝟏 − 𝟐)𝟐 + (−𝟐 − (−𝟏))
𝟐
 

𝑪𝑫̅̅ ̅̅ = √(−𝟏)𝟐 + (−𝟐 + 𝟏)𝟐 

𝑪𝑫̅̅ ̅̅ = √(−𝟏)𝟐 + (−𝟏)𝟐 = √𝟐 
 

 
 𝑩(−𝟏, 𝟒), 𝑪(𝟐,−𝟏) 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(𝟐 − (−𝟏))
𝟐
+ (−𝟏 − 𝟒)𝟐 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(𝟐 + 𝟏)𝟐 + (−𝟓)𝟐 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √𝟗 + 𝟐𝟓 = √𝟑𝟒 
 

 
 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

: صف  ت   المي 
طة  ق  𝑨𝑩̅̅ تقعان على المستقيم 𝑨,𝑩لتكن النقطتين  هي النقطة الواقعة  على بعدين متساويين عن طرفي قطعة مستقيم وتنتمي له.ن  ̅̅  

  .  نقطة منتصف المستقيم𝑴 فأن

𝑴ويمكن ايجادها بالقانون    = (
𝒙𝟏+𝒙𝟐 

𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
 2ومجموع الصادات مقسومه على  2مجموع  السينات مقسومه على تمثل زوج مرتب من    (

ي ن                                  مة  الواضلة  ن  ي 
ق  طعة  المسي   للق 

صف  ت   المب 
طة  ق  ي  ت 

ذ احذان  ,𝑨(𝟑,−𝟖),𝑩(𝟑ح  𝟔) 

𝑴                        نكتب قانون المنتصف = (𝒙𝟏+𝒙𝟐 
𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) 

                                                           𝑴 = (𝟑+𝟑
𝟐
,
−𝟖+𝟔

𝟐
) = (

𝟔

𝟐
,
−𝟐

𝟐
)
 
⇒𝑴 = (𝟑,−𝟏) 

𝑨𝑩̅̅ هي نقطة منتصف المستقيم  (𝟏−,𝟑) ̅̅ 

م               ي 
ق  سى   المسي 

 
ى  را

طت  ق  ت  ت  ا كاث  𝑨𝑩̅̅   اد  ,𝑨(−𝟏,−𝟐) هما   ̅̅ 𝑩(𝟑,−𝟒)  ذ طة   ح  ق  صف  ت  ت  ي ن 𝑨,𝑩   مب  ة  ن  ,𝑨 المساف  𝑩 

                     𝑴   نكتب قانون المنتصف                   = (𝒙𝟏+𝒙𝟐 
𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) 

  𝑴 = (−𝟏+𝟑
𝟐
,
−𝟐+(−𝟒)

𝟐
) = (

𝟐

𝟐
,
−𝟐−𝟒

𝟐
) = (

𝟐

𝟐
,
−𝟔

𝟐
)
 
⇒𝑴 = (𝟏,−𝟑) 

          𝒅          المسافة الذي تعلمناه  في النقطة اولاً      نكتب قانون  = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐 

 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟑 − (−𝟏))
𝟐
+ (−𝟒 − (−𝟐))

𝟐
= √(𝟑 + 𝟏)𝟐 + (−𝟒 + 𝟐)𝟐 = √(𝟒)𝟐 + (−𝟐)𝟐 = √𝟏𝟔 + 𝟒 = √𝟐𝟎 = 𝟐√𝟓 

W    : H.   ذ ة  ح  طة   المساف  ق  ت  وت  ي ن صف  المب  طب  ق  ي ن كل ت  ن 
𝑨(−𝟐, 𝟒),𝑩(−𝟔,−𝟐) 𝑨(𝟔,−𝟗),𝑩(𝟎, 𝟐) 𝑨(𝟖, 𝟏),𝑩(−𝟒, 𝟑) 𝑨(−𝟑,−𝟏),𝑩(𝟏,−𝟒) 𝑨(𝟎, 𝟎),𝑩(𝟑, 𝟖) 

 

 

                                                                                             

 
ً
ا ب  اث   ث 

𝑨(𝒙𝟏,𝒚𝟏 ) 𝑩(𝒙𝟐,𝒚𝟐 ) 𝑴(𝒙,𝒚) 

 مثال 7
Sol: 

  𝑨(𝟑, −𝟖),𝑩(𝟑,𝟔) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 

 مثال 8

Sol: 

  𝑨(−𝟏, −𝟐),𝑩(𝟑, −𝟒) 
    𝒙𝟏    𝒚𝟏         𝒙𝟐  𝒚𝟐 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

عمال
است  ي ن ث  صف   ن  ت  ون المب 

ان  ط ان ال  ف  ق  ,𝑨(−𝟐ي  𝟑), 𝑩(−𝟏, 𝟒), 𝑪(𝟐,−𝟏), 𝑫(𝟏,−𝟐) لاع ي  الاض  وار  وس مب  ل رو  مب 
ي 

 

 

𝑴       نكتب قانون المنتصف = (𝒙𝟏+𝒙𝟐 
𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) 

 

 

ي ن                                    ط ن  ق  ,𝑨(−𝟑ان الي  𝟓), 𝑩(𝟐, 𝟕), 𝑪(𝟏, 𝟗), 𝑫(−𝟒, ل (𝟕 مب 
لاع ي  ي  الاض  وار  وس مب   رو 

                  ي ن طب  ق  ي ن ت  ة  ن  ون المساف 
ان  عمال ف 

است  صف   ث  ت  ون المب 
ان  عمال ف 

است   ث 
 𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐                   

لاع                                ي  الاض  وار  ي  مب 
لي ن  ف  اث  ق  لعي ن مي 

ة  لكل ض  ذ المساف  خ 
 سوف  ي 

𝑨(−𝟑, 𝟓), 𝑩(𝟐, 𝟕) 
𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟐 − (−𝟑))

𝟐
+ (𝟕 − 𝟓)𝟐 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟐 + 𝟑)𝟐 + (𝟐)𝟐 
𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟓)𝟐 + (𝟐)𝟐 = √𝟐𝟗 
                                                                          ∴ 𝑨𝑩 = 𝑪𝑫
𝑨(−𝟑, 𝟓), 𝑫(−𝟒, 𝟕) 

𝑨𝑫̅̅ ̅̅ = √(−𝟒 − (−𝟑))
𝟐
+ (𝟕 − 𝟓)𝟐 

𝑨𝑫̅̅ ̅̅ = √(−𝟒 + 𝟑)𝟐 + (𝟐)𝟐 

𝑨𝑫̅̅ ̅̅ = √(−𝟏)𝟐 + 𝟒 = √𝟓 

                                                                                  ∴ 𝑨𝑫 =     𝑩𝑪

 𝑴 = (
𝒙𝟏+𝒙𝟐 

𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) 

 

 

ي ن :  ط ن  ق  ,𝑨(𝟒ان الي  𝟎), 𝑩(𝟔,−𝟔), 𝑪(−𝟖, 𝟎), 𝑫(−𝟏𝟎, لاع (𝟔 ي  الاض  وار  وس مب  ل رو  مب 
H.W ي 

                  ي ن طب  ق  ي ن ت  ة  ن  ون المساف 
ان  عمال ف 

است  صف   ث  ت  ون المب 
ان  عمال ف 

است   ث 

 مثال 9

Sol: 𝑨 

 

𝑩 

 

𝑪 

 

𝑫 

 

𝐌𝟏 = (
−𝟏 + 𝟏

𝟐
,
𝟒 + (−𝟐)

𝟐
) 

𝐌𝟏 = (
𝟎

𝟐
,
𝟒 − 𝟐

𝟐
) = (

𝟎

𝟐
,
𝟐

𝟐
) 

𝐌𝟏 = (𝟎, 𝟏) 

𝑩(−𝟏, 𝟒),𝑫(𝟏,−𝟐) القطر الاول  

 
 

 
 

𝐌𝟐 = (
−𝟐 + 𝟐

𝟐
,
𝟑 + (−𝟏)

𝟐
) 

𝐌𝟐 = (
𝟎

𝟐
,
𝟑 − 𝟏

𝟐
) = (

𝟎

𝟐
,
𝟐

𝟐
) 

𝐌𝟐 = (𝟎, 𝟏) 

𝑨(−𝟐, 𝟑), 𝑪(𝟐,−𝟏) القطر الثاني  

 
 

 
 

∵ 𝐌𝟏 = 𝐌𝟐 

اط∴ ق  ,𝑨 الي  𝑩, 𝑪, 𝑫   ي وار  وس مب  ل رو  مب 
ي 

لاع لاع(الاض  ي  الاض  وار  واص مب 
 " حست  ح 

10 
 مثال

Sol: 

𝑨 

 

𝑫 

 

𝑩 

 

𝑪 

 

𝑪(𝟏, 𝟗), 𝑫(−𝟒, 𝟕) 

𝑪𝑫̅̅ ̅̅ = √(−𝟒 − 𝟏)𝟐 + (𝟕 − 𝟗)𝟐 

𝑪𝑫̅̅ ̅̅ = √(−𝟓)𝟐 + (−𝟐)𝟐 

𝑪𝑫̅̅ ̅̅ = √𝟐𝟓 + 𝟒 = √𝟐𝟗 
 

 
 𝑩(𝟐, 𝟕), 𝑪(𝟏, 𝟗) 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(𝟏 − 𝟐)𝟐 + (𝟗 − 𝟕)𝟐 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √(−𝟏)𝟐 + (𝟐)𝟐 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = √𝟏 + 𝟒 = √𝟓 
 

 
 

اط ق  ن الن  ,𝑨 اذ  𝑩, 𝑪, 𝑫 لاع ي  اض  وار  ؤس مي  ل رؤ  مي 
ت 

ي ن "  ساؤي  لي ن مت  اي  ق  لعي ن من 
" كل ض 

𝐌𝟏 = (
𝟐 + (−𝟒)

𝟐
,
𝟕 + 𝟕

𝟐
) 

𝐌𝟏 = (
𝟐 − 𝟒

𝟐
,
𝟏𝟒

𝟐
) = (

−𝟐

𝟐
,
𝟏𝟒

𝟐
) 

𝐌𝟏 = (−𝟏, 𝟕) 

𝑩(𝟐, 𝟕),𝑫(−𝟒,𝟕) القطر الاول  

 
 

 
 

𝐌𝟐 = (
−𝟑 + 𝟏

𝟐
,
𝟓 + 𝟗

𝟐
) 

𝐌𝟐 = (
−𝟐

𝟐
,
𝟏𝟒

𝟐
) 

𝐌𝟐 = (−𝟏, 𝟕) 

𝑨(−𝟑, 𝟓), 𝑪(𝟏,   القطر الثاني (𝟗

 
 

 
 

∵ 𝐌𝟏 = 𝐌𝟐 

اط∴ ق  ,𝑨 الي  𝑩, 𝑪, 𝑫   وس مب ل رو  مب 
ي  ي  وار 

لاع لاع"(الاض  ي  الاض  وار  واص مب 
 " حست  ح 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ت                                   ا كاث  م   𝑴(𝟏,−𝟑)اد  ي 
ق  صف  المسي  ت  𝑨𝑩̅̅مب  ت   ̅̅ طة  ح   𝑨(−𝟏,−𝟐)وكاث  ق  ي  الي 

 . 𝑩  ذ احذان 

 𝑩 النقطةاحداثي والمطلوب هو  𝑨(−𝟏,−𝟐)والنقطة  𝑴(𝟏,−𝟑) في هذه السؤال المعلوم هو نقطة المنتصف

𝑴  بقانون المنتصف   ثم نعوضها  𝑴(𝟏,−𝟑) و𝑨(−𝟏,−𝟐) و   𝑩(𝒙𝟐,𝒚𝟐) النقطة نفرض = (
𝒙𝟏+𝒙𝟐 

𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) 

 (𝟏,−𝟑) = (
−𝟏+𝒙𝟐 

𝟐
,
−𝟐+𝒚𝟐 

𝟐
) 

 

 
 

 ∴ 𝑩(𝟑,−𝟒) 

ت                                 ا كاث  م   𝑴(𝟒,−𝟐)اد  ي 
ق  صف  المسي  ت  𝑨𝑩̅̅مب  ت   ̅̅ ,𝑩(𝟓وكاث  طة   (𝟏 ق  ي  الي 

ذ احذان     . 𝑨  ح 

,𝑩(𝟓 و   𝑨(𝒙𝟏,𝒚𝟏) النقطة نفرض 𝑴  بقانون المنتصف   م نعوضها ث 𝑴(𝟒,−𝟐) و(𝟏 = (
𝒙𝟏+𝒙𝟐 

𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) 

                                                            (𝟒,−𝟐) = (
𝒙𝟏+𝟓

𝟐
,
𝒚𝟏 +𝟏

𝟐
)   

 

 

  
                                                   ∴ 𝑨(𝟑,−𝟓) 

 

 

ت      : ا كاث  ,𝑴(−𝟐اد  م   (𝟎 ي 
ق  صف  المسي  ت  𝑨𝑩̅̅مب  ت   ̅̅ ,𝑨(𝟒وكاث  طة   (𝟎 ق  ي  الي 

ذ احذان  𝑩 . H.W  ح 

 

  

 

11 
 مثال

Sol: 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏          

 المسقط الصادييساوي   المسقط الصادي و المسقط السينييساوي   المسقط السينيبالمقارنة مع الطرفين فيكون 

𝟏 =
−𝟏 + 𝒙𝟐 
𝟐

 نضرب الطرفين في 2
⇒       (𝟏 =

−𝟏 + 𝒙𝟐 
𝟐

) × 𝟐 

𝟐 × (𝟏) = −𝟏 + 𝒙𝟐  
𝟐 + 𝟏 = 𝒙𝟐  
𝒙𝟐 = 𝟑 

−𝟑 =
−𝟐 + 𝒚𝟐 
𝟐

 نضرب الطرفين في 2
⇒       (−𝟑 =

−𝟐 + 𝒚𝟐 
𝟐

) × 𝟐 

𝟐 × (−𝟑) = 𝟐 × (
−𝟐 + 𝒚𝟐 
𝟐

) 

−𝟔 = −𝟐 + 𝒚𝟐 
 
⇒−𝟔 + 𝟐 = 𝒚𝟐  

𝒚𝟐 = −𝟒 

 :Sol مثال 12

    𝒙𝟐   𝒚𝟐          

𝟒 =
𝒙𝟏 + 𝟓

𝟐
 
 نضرب الطرفين في 2
⇒       (𝟒 =

𝒙𝟏 + 𝟓

𝟐
) × 𝟐 

𝟖 = 𝒙𝟏 + 𝟓 

𝟖 − 𝟓 = 𝒙𝟏  
𝒙𝟏 = 𝟑 

طالمس   ى   ق 
ت  السب 

−𝟐 =
𝒚𝟏 + 𝟏

𝟐

 نضرب الطرفين في 2
⇒       (−𝟐 =

𝒚𝟏 + 𝟏

𝟐
) × 𝟐 

−𝟒 = 𝒚𝟏 + 𝟏 

−𝟒 − 𝟏 = 𝒚𝟏  
𝒚𝟏 = −𝟓 

ط  الضادي   المسق 

(𝟒, −𝟐) = (𝟒, −𝟐) 

ب ق:
حق 
  وللت 

صف  ب  ت  ون المب 
ان  ق  طة  ت  ق   الي 

 
,𝟒) عوص −𝟐) = (

𝟑+𝟓

𝟐
,
−𝟓+𝟏

𝟐
) 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

كن   ,𝑨(𝟒لب  𝟎), 𝑩(𝟔,−𝟔), 𝑪(−𝟖, طة    (𝟎 ق  ي  الي 
ذ احذان  ا كا   𝑫ح  لاع. 𝑨𝑩𝑪𝑫الس كل  ناد  ي  الاض  وار    مب 

 لشكل متوازي الاضلاع. وسوف نحل هذه السؤال بقانون نقطة المنتصف  𝑫 في هذه السؤال المعطى هو ثلاث نقاط والمطلوب النقطة الرابعة

 

 

 

 

 

∴ 𝑫(−𝟏𝟎,  هي نقطة الرأس الرابع (𝟔

كن  : ,𝑨(𝟏لب  𝟎), 𝑩(𝟓, 𝟎), 𝑪(𝟕, طة    (𝟑 ق  ي  الي 
ذ احذان  ا كا   𝑫ح  لاع. 𝑨𝑩𝑪𝑫الس كل  ناد  ي  الاض  وار  مب  H.W  

 

                                   𝑨(𝟑, 𝟏), 𝑩(𝟓, 𝟑), 𝑪(𝟓,−𝟏)     ت لت  حب  وس مب  𝑨𝑩̅̅رو  ̅̅ = 𝑨𝑪̅̅ طة     ̅̅ ق  صف   𝑴و الي  ت  𝑩𝑪̅̅ مب  ذ طول ̅̅ 𝑨𝑴̅̅ح  ̅̅ ̅.  

,𝑩(𝟓منتصف  𝑴نجد  𝟑), 𝑪(𝟓,−𝟏)    من خلال قانون المنتصف  𝑴 = (
𝒙𝟏+𝒙𝟐 

𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) 

  𝑴 = (
𝟓 + 𝟓

𝟐
,
𝟑 + (−𝟏)

𝟐
) = (

𝟏𝟎

𝟐
,
𝟑 − 𝟏

𝟐
) = (

𝟏𝟎

𝟐
,
𝟐

𝟐
)
 
⇒𝑴 = (𝟓, 𝟏) 

𝑨𝑴̅̅الان نجد طول  ̅̅ ,𝑨(𝟑من خلال النقطتين  ̅ 𝟏) ,𝑴(𝟓, 𝒅  باستخدام قانون المسافة (𝟏 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)
𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)

𝟐 

𝑨𝑴̅̅ ̅̅ ̅ = √(𝟓 − 𝟑)𝟐 + (𝟏 − 𝟏)𝟐 = √(𝟐)𝟐 + (𝟎)𝟐 = √𝟒 
𝑨𝑴̅̅ ̅̅ ̅ =  طول  الضلع 𝟐

 

 

 اثرائي 13
Sol: 

𝑨 

 

𝑩 

 

𝑪 

 

𝑫 

 
  𝑴 = (

𝒙𝟏 + 𝒙𝟐 
𝟐

,
𝒚𝟏 + 𝒚𝟐 
𝟐

) 

𝐌𝟏 = (
𝟒 + (−𝟖)

𝟐
,
𝟎 + 𝟎

𝟐
) 

𝐌𝟏 = (
𝟒 − 𝟖

𝟐
,
𝟎

𝟐
) = (

−𝟒

𝟐
,
𝟎

𝟐
) 

𝐌𝟏 = (−𝟐, 𝟎) 

𝑨(𝟒, 𝟎), 𝑪(−𝟖,  الاولالقطر  (𝟎

 
 

 
 

  𝐌𝟐 = (−𝟐, 𝟎) = (
𝟔 + 𝒙𝟐 
𝟐

,
−𝟔 + 𝒚𝟐 
𝟐

) 

𝑩(𝟔,−𝟔),𝑫(𝒙𝟐 , 𝒚𝟐 )  الثانيالقطر 

من خلال  ذن ا مجهولة والشكل متوازي الاضلاع 𝐷النقطة  بما انه

𝐌𝟐خواص متوازي الاضلاع يكون    = (−𝟐, 𝟎) 𝐌𝟏 = 

 
 

 
 

−𝟐 =
𝟔 + 𝒙𝟐 
𝟐

 
 نضرب الطرفين في 2
⇒       (−𝟐 =

𝟔 + 𝒙𝟐 
𝟐

) × 𝟐 

−𝟒 = 𝟔 + 𝒙𝟐 
 
⇒−𝟒− 𝟔 = 𝒙𝟐  

𝒙𝟐 = −𝟏𝟎 

𝟎 =
−𝟔 + 𝒚𝟐 
𝟐

 نضرب الطرفين في 2
⇒       (𝟎 =

−𝟔 + 𝒚𝟐 
𝟐

) × 𝟐 

𝟎 = −𝟔 + 𝒚𝟐  
 
⇒ 𝟎 + 𝟔 = 𝒚𝟐  

𝒚𝟐 = 𝟔 

 مثال 14
Sol: 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏       𝒙𝟐    𝒚𝟐   

    𝒙𝟐    𝒚𝟐       𝒙𝟏    𝒚𝟏   



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

    𝒙𝟏    𝒚𝟏   

    لاث اور ث  مج 
ي  الس كل ال

عهم كما ف 
ة  مخذده مواق  ب 

اف  كس  ي  رحلة  اسب 
وا ف  رح 

اء خ    اصذف 

عذ من احمذ  ت  عذ من احمذ  𝟑𝒌𝒎مجمذ ث  ت  ذ ث  ذ ال  𝟒𝒌𝒎مهن  خ 
ف  ي  ذ؟كي  ي ن مجمذ ومهن  ة  ن   مساف 

لال الرسم  ع مجمذ هى   من ح 
طة  موق  ق  كون ت  ,𝑨(𝟑ث  ذ هى   (𝟎 ع مهن 

طة  موق  ق  ,𝑩(𝟎 وت  هما (𝟒 ي  ت  ة  ث  ذ المساف  خ 
ة  ي  ون المساف 

ان  ذام ف  خ 
است   وث 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝟎 − 𝟑)𝟐 + (𝟒 − 𝟎)𝟐 = √(−𝟑)𝟐 + (𝟒)𝟐 = √𝟗 + 𝟏𝟔 = √𝟐𝟓 = 𝟓𝒌𝒎 

    طة ق  ذ الي  جمود عن 
م
ت   ب  ع ث 

,𝟒−) موق  طة   (𝟎 ق  ذ الي  ة عن  ع مذرسب 
   (𝟑−,𝟎)وموق 

ي  هى   ة  ما لمساف  
وي  الاحذان  ي  المسب 

. علما ان طول كل وحذه  ف  ة الي المذرسة  هان  ذ د  جمود عن 
م
طعها  ق  ى  ت 

 𝒌𝒎الت 
  
ت    ب  ي ن الب   ن 

ة  ذ المساف  خ 
,𝟒−)ي  ة   (𝟑−,𝟎)والمذرسة   (𝟎 ون المساف 

ان  ذام ف  خ 
است   ث 

𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐 

𝒅 = √(𝟎 − (−𝟒))
𝟐
+ (−𝟑 − 𝟎)𝟐 = √(𝟒)𝟐 + (−𝟑)𝟐 = √𝟗 + 𝟏𝟔 = √𝟐𝟓 = 𝟓𝒌𝒎 

  وسة لت  رو  ,𝑨(𝟔 مب  𝟒), 𝑩(−𝟐, 𝟔), 𝑪(𝟎,−𝟒)  ق من ان طول ال
حق 
ي 

طعة     ق 

ساوي   ة ن  ب 
لعي ن ف 

ى  ض 
صف  ت  ي ن مب  صف  الواضلة  ن  الت  ت  لع الب 

 طول الض 
 

صف   ت   مب 
طة  ق  ذ ت  خ 

,𝑨(𝟔ي  صف    𝑪(𝟎,−𝟒)و  (𝟒 ت  ون المب 
ان  لال ف  𝑴  من ح  = (

𝒙𝟏+𝒙𝟐 

𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) 

  𝑴𝟏 = (
𝟔 + 𝟎

𝟐
,
𝟒 + (−𝟒)

𝟐
) = (

𝟔

𝟐
,
𝟒 − 𝟒

𝟐
) = (𝟑, 𝟎) 

طة   ق  ذ ت  خ 
صف  ي  ت  ,𝑨(𝟔مب  ,𝑩(−𝟐و  (𝟒 𝟔) 

𝑴𝟐 = (
𝟔 + (−𝟐)

𝟐
,
𝟒 + 𝟔

𝟐
) = (

𝟔 − 𝟐

𝟐
,
𝟏𝟎

𝟐
) = (𝟐, 𝟓) 

ي ن مة  الواضلة   ن  ي 
ق  طعة  المسي  ذ طول الق  خ 

ن  ي  ,𝑴𝟏(𝟑الا  ,𝑴𝟐(𝟐و (𝟎 ة   (𝟓 ون المساف 
ان  لال ف  𝒅 من ح  = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)

𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)
𝟐 

𝑴𝟏𝑴𝟐̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ = √(𝟐 − 𝟑)𝟐 + (𝟓 − 𝟎)𝟐 = √(−𝟏)𝟐 + (𝟓)𝟐 = √𝟏 + 𝟐𝟓 = √𝟐𝟔 

الت   لع الب 
ذ طول الض  خ 

𝑪𝑩̅̅الان ي  ي ن ̅̅ طب  ق  ي ن الي  ,𝑩(−𝟐الواضل ن  𝟔), 𝑪(𝟎,−𝟒) 

𝑪𝑩̅̅ ̅̅ = √(−𝟐 − 𝟎)𝟐 + (𝟔 − (−𝟒))
𝟐
= √(−𝟐)𝟐 + (𝟔 + 𝟒)𝟐 = √𝟒 + 𝟏𝟎𝟎 = √𝟏𝟎𝟒 = 𝟐√𝟐𝟔 

 
طعة  ب  𝑴𝟏𝑴𝟐̅̅ عم  طول الق  ̅̅ ̅̅ طعة   ̅̅ صف  طول الق  𝑪𝑩̅̅ت  ̅̅ 

 
ذ  مهن 

 احمذ مجمذ

 الجواب
    𝒙𝟏    𝒚𝟏       𝒙𝟐    𝒚𝟐   

ذ هى   ي ن مجمذ ومهن  ة  ن  ن المساف   اد 

 الجواب

    𝒙𝟏    𝒚𝟏       𝒙𝟐    𝒚𝟐   

جمو
م
طعها  ق  ي  ت  ة  الذ   هى   دالمساف 

𝑨 𝑩 

𝑪 
𝑴𝟏  

𝑴𝟐  

 الجواب

    𝒙𝟏    𝒚𝟏       𝒙𝟐    𝒚𝟐   

    𝒙𝟏    𝒚𝟏       𝒙𝟐    𝒚𝟐   

    𝒙𝟐    𝒚𝟐   

    𝒙𝟏    𝒚𝟏       𝒙𝟐    𝒚𝟐   



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 

 𝑨(−𝟏, 𝟏), 𝑩(𝟓, ان   ذ (𝟏 طي  ق  طارها الن  ا احد  اق  رة  طرف  ها ح  ذائ  اث  مركر  ب  هااحذاث  مساحي 

ون                          
ان  لال الق  ذه من ح  خ 

وست   𝑨(−𝟏, 𝟏), 𝑩(𝟓, ي ن(𝟏 طب  ق  ي ن الي  𝑨𝑩̅̅ الواضل ن  ̅̅ ها ه   اث  مركر  ب  طر احذاث  صف  الق  ت   مب 
طة  ق  و ت   

  𝑴 = (
𝒙𝟏 + 𝒙𝟐 
𝟐

,
𝒚𝟏 + 𝒚𝟐 
𝟐

) 

  𝑴 = (
−𝟏+𝟓

𝟐
,
𝟏+𝟏

𝟐
) = (

𝟒

𝟐
,
𝟐

𝟐
) = (𝟐, 𝟏) 

 

  ره 𝒓𝟐𝝅مساحة  الذائ  هول 𝒓ولكن   = ي ن  مج  طب  ق  ي ن الي  ة  ن  ون المساف 
ان  ذم ف  خ 

ست 
اده ن  ج  ي  ,𝑨(−𝟏 ولا  𝟏), 𝑩(𝟓, 𝟏) 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)
𝟐 + (𝒚

𝟐
− 𝒚

𝟏
)
𝟐
= √(𝟓 − (−𝟏))

𝟐
+ (𝟏 − 𝟏)𝟐 = √(𝟓 + 𝟏)𝟐 + (𝟎)𝟐 = √𝟑𝟔 = 𝟔 

ة   𝑨𝑩̅̅مساف  ̅̅ = طر هو  𝟔 صف  الق  كون ت  ب 
ره  ف  طر الذائ  𝒓 وهو ق  = 𝟑 

ره   𝟗𝝅مساحة  الذائ  = (𝟑)𝟐𝝅 = 
 
  (𝟔, 𝟏), (𝟖, 𝟑) ها ي 

ى  طرف 
مة  الت  ي 

ق  طعة  المسي  صف  الق  ت   مب 
طة  ق  اث  ت  ب  هذ احذاث  ذث  ش  ي ن وح  طب  ق  هاالي  ي  ت  كب 

 ف 

 (𝟖−𝟔
𝟐
,
𝟑−𝟏

𝟐
) = (𝟏, هذ وصحجة(𝟏  ش 

 
طا ف  ح  س   اكت 

  𝑴 = (
𝒙𝟏+𝒙𝟐 

𝟐
,
𝒚𝟏+𝒚𝟐 

𝟐
) = (

𝟖+𝟔

𝟐
,
𝟑+𝟏

𝟐
) = (𝟕, 𝟐) 

ة             ب  ت  كب  صف  حب  ت   المب 
طة  ق  ون  ت 

ان  ة  ف  ان  ي  كب 
هذ هو ف   ش 

 
طا ة  ح  ذل   الطرحعملب  ة  ي  ج  عملب 

ل
 معا

 

ي                                                              اد الوسط الجسان  ج  ي  ا    ث 
صف  ت   المب 

طة  ق  ون ت 
ان  ة  ف  علاف 

 

ي   موع الوسط الجسان  صف  هو مج  ت  ون المب 
ان  م على عذدها وف  ي 

موع الق  اث  هو مج  ب  م السب  ي 
موع  ف  م الضاداث  على عذدها  ومج  ي 

 على عذدها ف 

 

 

 

 

                   دِــحـتاولًا    
SOL:     𝒙𝟏    𝒚𝟏       𝒙𝟐    𝒚𝟐   

ره   ي  مركر  الذائ 
ل احذان  مب 

 ي 

                    أكتشف الخطأثانياً  

SOL: 

                    اكتبثالثاً   
SOL: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                                                                                 

ة  ي 
اصة  م الخ  اهي   المق 

 
عض عزف  على ب  ت  .ست  ة  اوي  م الز 

ائ  لث  الق  ه الذرس على المت  ي  هذ 
ا ف  ت   دراست 

 

الضلع القائم يمثل  حيث  هو دائما يقابل الزاوية القائمة  و الضلع   يمثل   الضلع فيه

وهناك علاقة تربط بين اضلاع المثلث وهي   \\ يمثل   والضلع ورس" " القاعدة
اع  ت  ت 

ة  ق  علاق 

( )𝟐 = ( )𝟐 + ( ي    𝟐(
هولة  ف  مج 

ل
لاع ا اد احذ الاص  خ  ي  ذم لا  خ 

ست 
ة   ي  اوي  م الز 

ائ  لث  الق  المت 

ة   اوي  م الز 
ائ  ز ق  ي 

لث   ع  ي  مت 
 
طت ق على ا مكن ان ت  ة  ولا ئ  اوي  م الز 

ائ  لث  ق  المت  ط ب  ق  اصة  ف  ات  خ  علاه والعلاق 
 
م ا اهي   المق 

 .ةهي النسبة الذي تقارن بين طولي ضلعين من اضلاع المثلث القائم الزاوي                                              

 مع علاقتها  بالاضلاع  𝛉الذي تعتمد على الزوايا الحاده و 𝒕𝒂𝒏𝛉 و 𝒄𝒐𝒔𝛉 و 𝒔𝒊𝒏𝛉هناك ثلاث نسب مثلثية اساسية للمثلث القائم الزاوية 

 

 الاسفلو   الاعلىفي  𝛉هناك موقعين للزاوية الحادة 

 

 ثابت في كلا الحالتين من موقع الزاوية.الوتر  حيث  يجاورهاحسب الضلع الذي  𝛉  يةومجاور الزاو يقابلهاحسب الضلع الذي  𝛉مقابل الزاوية يتم تعين 

ث  1 . ت  ونرمز له بالرمز  : خ  𝛉𝒔𝒊𝒏 ( ويقرأ 𝛉وهو النسبة بين ا ) ت   ي  ن  الت  لساب  اب  لع المق 
ز للزاوية  و الض  𝒔𝒊𝒏𝛉ويعطى بالعلاقة         الوت  =

ل اب  𝛉مق   

ز الوت 
  

ث   .2 ت  مامخ 
له بالرمز ونرمز  :𝛉 ئ   𝒄𝒐𝒔 ( ويقرأ 𝛉 وهو النسبة بين ) اكو  ت  ي  ن  الت  اورساب  مخ 

لع ال
ز للزاوية  و الض  𝒄𝒐𝒔𝛉ويعطى بالعلاقة         الوت  =

اور 𝛉مخ   

ز الوت 
  

ل .3 ويقرأ ) 𝒕𝒂𝒏 ونرمز له بالرمز : 𝛉 ظ  𝛉 وهو النسبة بين ) ان ا  ب  ت  ي  لالت  اب  لع المق 
اور للزاوية  و الض  مخ 

لع ال
𝒕𝒂𝒏𝛉لعلاقة         ويعطى باالض  =

ل اب  𝛉مق   

اور 𝛉مخ 
  

 

ة   الت   الت 
لة  ي  الامت 

ة  ف  لت  سث  المت 
ذ الي  خ 

ف  ي  علم كي 
ت   سوف  ب 

  4 -6الدرس )

ئ م ا
لق 
لع ا

ض  ل
ا

 

اعذه    الق 

𝟗𝟎° 

𝑨 

𝑩 𝑪 

 اولا  

ور
ا مخ 

𝛉 

ل اب   𝛉مق 

 

𝛉 

𝑨 

𝑩 𝑪 

ب ل ا
مق 

𝛉 

اور  𝛉مخ 

 

𝛉 

𝑨 

𝑩 𝑪 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ة                                  لاي  ة  الت  ت  لت  سث  المت 
م الي  ي 

ذ ق  اور . ح  مخ 
 𝒕𝒂𝒏𝛉 و 𝒄𝒐𝒔𝛉 و 𝒔𝒊𝒏𝛉 من الس كل ال

  

𝒔𝒊𝒏𝛉 =
ل اي  𝛉مق   

ر الوت 
=
𝟑

𝟓
 

𝒄𝒐𝒔𝛉 =
اور 𝛉مج   

ر الوت 
=
𝟒

𝟓
 

𝒕𝒂𝒏𝛉 =
ل اي  𝛉مق   

اور 𝛉مج 
=
𝟑

𝟒
 

هول مج 
ل
لع ا

اد الض  خ  ي  ورس لا 
اع  ت  ت 

ة  ق  زي 
ظ  عمل ت 

ست   ي 
( )𝟐 = ( )𝟐 + ( لث  𝟐( لاع  المعلومة  من المت   اظوال الاص 

 
عوض

 ب 
(𝟓)𝟐 = (𝟒)𝟐 + (𝑨𝑩) 𝟐

𝟐𝟓 = 𝟏𝟔+ (𝑨𝑩)  𝟐
𝟐𝟓− 𝟏𝟔 = (𝑨𝑩)

 
⇒𝟐 𝟗 = (𝑨𝑩)  𝟐

 𝟗 =  (𝑨𝑩)𝟐    عي ي  ري  ي ن  الت 
ر الطرف  ذ  ج   ب 

لث    ي  المي 
لع  ف 

مة  الض  ي 
 ف 

 
عوض

=     ن  𝟑 𝑨𝑩

لث                               ي  المت 
ي   𝑨𝑩𝑪ف 

ة  ف  اوي  م الز 
ائ  ة   𝑩الق  ت 

𝑨𝑩ق  = 𝟑𝒄𝒎 و 𝑨𝑪 = 𝟔𝒄𝒎 ذ  𝒕𝒂𝒏𝐂 و 𝒄𝒐𝒔𝐀 و 𝒔𝒊𝒏𝐀 ح 

𝒔𝒊𝒏𝐀 =
𝐀 لم  اب  ق   

ز الوت 
=
𝟓

𝟔
  

𝒄𝒐𝒔𝐀 =
𝐀اور  مخ 

ز الوت 
=
𝟑

𝟔
=
𝟏

𝟐
 

𝒕𝒂𝒏𝐂 =
𝐂ل اب    مق 

𝐂اور   مخ 
=
𝟓

𝟑
 

( )𝟐 = ( )𝟐 + ( )𝟐 
(𝟔)𝟐 = (𝑩𝑪)𝟐 + (𝟑)  𝟐

𝟑𝟔 = (𝑩𝑪)𝟐 +  𝟗
𝟑𝟔− 𝟗 = (𝑩𝑪)𝟐 
𝟐𝟓 = (𝑩𝑪)𝟐 
𝑩𝑪 =  𝟓

خذد
م ي 

لث  ئ  زسم المت  مة  𝑩 الحزف   ت 
ائ  ة  الق  اوي   على الز 

ا  واب  خذد الز 
لك ي  عذ د  خذد اظوال . 𝑨,∢𝑩∢وب 

م ي 
ئ 

لاع المعطاه   ال الاص   من السو 

W    :   لث ي  المت 
ي   𝑨𝑩𝑪ف 

ة  ف  اوي  م الز 
ائ  ة   𝑩الق  ت 

𝑨𝑩ق  = 𝟖𝒄𝒎 و 𝑩𝑪 = 𝟏𝟓𝒄𝒎 ذ .𝒕𝒂𝒏𝐀 H و 𝒄𝒐𝒔𝐂 و 𝒔𝒊𝒏𝐂 ح 

 

ي                                  
لث  ف  ي   𝑨𝑩𝑪المت 

ة  ف  اوي  م الز 
ائ  ا كان   𝑩الق  𝒕𝒂𝒏𝐀اد  =

𝟏𝟓

𝟖
ذ     𝒕𝒂𝒏𝐂 و 𝒄𝒐𝒔𝐀 و 𝒔𝒊𝒏𝐀 ح 

𝒔𝒊𝒏𝐀 =
𝐀ل اب   مق 

ز الوت 
=
𝟏𝟓

𝟏𝟕
  

𝒄𝒐𝒔𝐀 =
𝐀اور  مخ 

ز الوت 
=
𝟖

𝟏𝟕
 

𝒕𝒂𝒏𝐂 =
𝐂ل اب    مق 

𝐂اور   مخ 
=
𝟖

𝟏𝟓
 

( )𝟐 = ( )𝟐 + ( )𝟐 
(𝑨𝑪)𝟐 = (𝟏𝟓)𝟐 + (𝟖)  𝟐
(𝑨𝑪)𝟐 = 𝟐𝟐𝟓+  𝟔𝟒

(𝑨𝑪)𝟐 = 𝟐𝟖𝟗 
𝑨𝑪 = 𝟏𝟕 

 

خذد الحزف  
م ي 

لث  ئ  زسم المت  مة  𝑩 ت 
ائ  ة  الق  اوي   على الز 

ات   لال المعطت  𝒕𝒂𝒏𝐀 من خ  =
𝟏𝟓

𝟖
=
𝐀ل اب    مق 

𝐀اور   مخ 
 

اور  ل ومخ  اب  خذد مق 
 𝐀ي 

W    :   لث ي  المت 
ة   𝑨𝑩𝑪ف  اوي  م الز 

ائ  ي   الق 
ا كان    𝑩ف  𝒕𝒂𝒏𝐀اد  =

𝟏

 𝟑
ذ    .𝒕𝒂𝒏𝐂 H و 𝒄𝒐𝒔𝐀 و 𝒔𝒊𝒏𝐀 ح 

 

 

1 
𝟑 مثال

 

𝟒𝒄𝒎 

 

𝛉 

𝑨 

𝑩 𝑪 Sol: 

2 
 مثال

Sol: 

𝟑
𝒄
𝒎

 
 

𝟓𝒄𝒎 

 

 

𝑨 

𝑩 𝑪 

3 
 مثال

𝟖
  

𝟏𝟓 

 

 

𝑨 

𝑩 𝑪 

Sol: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

لث    ي  المت 
ي   𝑨𝑩𝑪ف 

ة  ف  اوي  م الز 
ائ  ا كان    𝑩الق  𝒔𝒊𝒏𝐀اد  =

𝟏

 𝟐
ذ     𝒕𝒂𝒏𝐀 و 𝒄𝒐𝒔𝐂 و 𝒄𝒐𝒔𝐀 ح 

𝒄𝒐𝒔𝐀 =
𝐀اور  مخ 

ز الوت 
=
𝟏

 𝟐
  

𝒄𝒐𝒔𝐂 =
𝐂اور  مخ 

ز الوت 
=
𝟏

 𝟐
 

𝒕𝒂𝒏𝐀 =
𝐀ل اب    مق 

𝐀اور   مخ 
=
𝟏

𝟏
= 𝟏 

( )𝟐 = ( )𝟐 + ( )𝟐 
 𝟐  

𝟐
= (𝟏)𝟐 + (𝑨𝑩)  𝟐

𝟐 = 𝟏+ (𝑨𝑩)  𝟐
𝟐− 𝟏 = (𝑨𝑩)𝟐 
(𝑨𝑩)𝟐 = 𝟏 
𝑨𝑩 =  𝟏

خذد الحزف  
م ي 

لث  ئ  زسم المت  مة  𝑩 ت 
ائ  ة  الق  اوي   على الز 

ات   لال المعطت  𝒔𝒊𝒏𝐀 من خ  =
𝟏

 𝟐
=
𝐀ل اب    مق 

ز   الوت 
 

ل  اب  خذد مق 
ز 𝐀ي   والوت 

 
ه المزخلة  هى                                                  ي  هذ 

اصة  ف  ا الخ  واب  ,°𝟎الز  𝟑𝟎°, 𝟒𝟓°, 𝟔𝟎°, 𝟗𝟎° 

ا . واب  ه الز  ة  لهذ  لت  سث  المت 
م الي  ي 

ي ن ق  ت  اور ب  مخ 
ذول ال ط   والخ   حق 

ي ن ت  اوب  ط  الز  مكن حق  لث   °𝟔𝟎 و°𝟑𝟎 وئ  لال المت  ي ن  من خ  عاكست  المت 
اه  ادب 

مة  من ا                               ي 
ذ ق  اور ح  مخ 

,𝒙لس كل ال 𝒚 
  

: ة  اص ملاحط  ا الخ  واب  ة  للز  ت  لت  سث  المت 
ذم الي  خ 

ست 
ل ي  ورس ب 

اع  ت  ت 
ة  ق  زي 

ظ  ذم ت  خ 
ست 

مكن ان ي  اصة  معلومة  لا ئ  ة  خ  اوي  هولات  ور  لعي ن مج 
لث  ص  ي  المت 

كون ف  ذما ب   ة  عن 

𝒕𝒂𝒏𝟑𝟎° =
ل𝟑𝟎° اب   مق 

اور𝟑𝟎° مخ 
=

 𝒚

𝟐 𝟑
 
1

 3
=
 𝒚

𝟐 𝟑
 

 𝟑𝒚 = 𝟐 𝟑 

 𝟑𝒚

 𝟑
=
𝟐 𝟑

 𝟑
 
𝒚 = 𝟐 

𝒄𝒐𝒔𝟑𝟎° =
اور𝟑𝟎°  مخ 

ز الوت 
=
 𝟐 𝟑

𝒙
 

 𝟑

𝟐
=
 𝟐 𝟑

𝒙
 

 𝟑𝒙 = 𝟐(𝟐 𝟑) 
 𝟑𝒙

 𝟑
=
𝟐(𝟐 𝟑)

 𝟑
 

𝒙 = 𝟐(𝟐) 

𝒙 = 𝟒 

ذها خ 
ذ ان ي  زي  ي  ت  هولة  الذ  مج 

ل
مة  ا ي 

خذد الق 
ة  ي  ذاي  ي  الن 

 ف 
ذ  خ 

: 𝒙ي  ة   اولا  سك ماهى  علاق  ق  ل ن  ست  ة   𝒙ي  ست 
الي  ب 

ة   اوي  عم:   °𝟑𝟎للز 
ز  هى    𝒙؟ ب  ة  الوت  اوي   .  للز 
سك ؟ ق  ل ن  ست  م ي 

لع المعلوم  ئ 
ة   الض   𝟑 𝟐 ماهى  علاق 

ة   اوي   للز 
ة  ست 

الي  عم:  ب 
اورب  ة  . مخ  ت  لت   المت 

ة  ست 
 ماهى  الي 

اور مخ 
ز وال ط  الوت  زت  ى  ت 

 هى   الت 
𝒄𝒐𝒔𝟑𝟎° 

مة   ي 
ة  للق  ق  س الظزن 

ق  ي  كون ي  𝒚وب  ي  ب  ها: الذ   ست ت 
𝒕𝒂𝒏𝟑𝟎° 

 

𝟎° 𝟗𝟎° 𝟒𝟓° 𝟔𝟎° 𝟑𝟎°  

𝟎 𝟏 
𝟏

 𝟐
  𝟑

𝟐
 

𝟏

𝟐
 𝒔𝒊𝒏 

𝟏 𝟎 
𝟏

 𝟐
 𝟏

𝟐
  𝟑

𝟐
 𝒄𝒐𝒔 

𝟎 
ر معرف   ت 

 𝟑  𝟏 غ 
𝟏

 𝟑
 𝒕𝒂𝒏 

4 
 مثال

𝟏
  

𝟏 

 

 

𝑨 

𝑩 𝑪 

Sol: 

 
 
ا ت  اب   ب 

 
𝟑

 

𝟏 

 

𝟔𝟎° 

𝑨 

𝑩 𝑪 
𝟑𝟎° 

5 
 مثال

𝟐
 
3

  

𝒚 

 

𝟑𝟎° 

Sol: 

مة   ي 
 ق 

 
عوض

ب 

𝒄𝒐𝒔𝟑𝟎° =
 𝟑

𝟐
 

زت   ض  م ت 
ذول ئ  من الخ 

م 
ي  الوسطي ن ئ 

ي ن ف 
الظزق 

سم على 
ق  ن 

لض  𝟑  خ 
للت 

ز ي  ع   من معامل المت 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

عذ  ة  على ب  اي  ت  ل امام ب  ف  رخ  ذارها  𝟏𝟐𝒎 وف  ة  مق  اوي  ز  ة  ت  اي  ت   الت 
مة 
ز الي ق  ظ  ها وت  اعذت  ؟ °𝟑𝟎من ق  ة  اي  ت  اع الت  ق  ذ ارن   ح 

𝒕𝒂𝒏𝟑𝟎° =
ل𝟑𝟎° اب   مق 

اور𝟑𝟎° مخ 
=

𝒉

𝟏𝟐
 
1

 3
=
 𝒉

𝟏𝟐

 
⇒ 𝟑𝒉 = 𝟏𝟐 

 𝟑𝒉

 𝟑
=
𝟏𝟐

 𝟑
 

𝒉 =
𝟏𝟐

 𝟑
×
 𝟑

 𝟑

 
⇒𝒉 =

𝟏𝟐 
𝟒 𝟑

𝟑
 

𝒉 = ة  𝟑 𝟒 اي  ي  اع الي  ق   ارت 

ي  رمز  
 
اع العماره  ا ق   ارن 

 
زض

ف  ات  ون   المعطت 
ة  خذد علت 

ة  وي  اوي  م الز 
ائ  لث  ق  زسم مت   ت 

كن   ل  𝒉 ولت  مت  ي  ئ  ل الذ  اب  ة  المق  اوي   للز 
ة  ست 

الي  اور  ب  مخ 
لوال مت  ي  ئ  ة  𝟏𝟐𝒎 الذ  ست 

كون الي  ت 
ق 

ل اب  ي ن  المق  ط ي  زت  ي  ت  اور هى     الذ  مخ 
𝒕𝒂𝒏𝟑𝟎°وال =

ل𝟑𝟎° اب   مق 

اور𝟑𝟎° مخ 
 

 
  

 

اعها                               ق  ة  ارن  ت 
زه  ورق  ذارها  𝟑𝒎 𝟑ظات  ة  مق  اوي  ع ر 

ضت  ها ت  ضل ت  ط المي  ي 
ا كان الخ   . اد 

 
ذ ظول  °𝟔𝟎عن سطح الارض  . ح 

 
طمع الارض ي 

 ؟الخ 

𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎° =
ل𝟔𝟎° اب   مق 

ز الوت 
=
𝟑 𝟑

𝑳
 

 3

𝟐
=
 𝟑 𝟑
𝑳

 
⇒ 𝟑𝑳 = 𝟐 𝟑 𝟑  

 𝟑𝑳

 𝟑
=
𝟐 𝟑 𝟑 

 𝟑
 

𝑳 = 𝟐(𝟑)
 
⇒ 𝑳 = 𝟔 

ي  رمز  
 
ط ا ي 

 ظول الخ 
 

زض
ف  ات  ون   المعطت 

ة  خذد علت 
ة  وي  اوي  م الز 

ائ  لث  ق  زسم مت   ت 
كن   ل  𝑳 ولت  مت  ي  ئ  زالذ  ة   الوت  اوي   للز 

ة  ست 
الي  لو  ب  اب  ل المق  مت  ي  ئ  ة  𝟑𝒎 𝟑الذ  ست 

كون الي  ت 
 ق 

ل هى     اب  ز  المق  ي ن الوت  ط ي  زت  ي  ت  𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎°الذ  =
ل𝟔𝟎° اب   مق 

ز الوت 
 

 
  

 

W    : اعها ق  مة  عماره  امامة  ارن 
ز الي ق  ظ  ي  ض ب 

خ 
ا كان ش  ة   𝒎 𝟑 𝟔اد  اوي  ز  اعذه  العماره    °𝟔𝟎ت  ض عن ق 

خ 
عذ الش  ذ ب   . ح 

 
.ANS= H 6          مع الارض

ة                                                 ة  الاساست  ت  لت  سث  المت 
لوت  الي 

ذ على مق  ن  ه الت  ي  هذ 
ضز ف  ي  ق   سي 

ذه. ذي  ات  ح  ا علاق  كون لت  ت  ة  لت  ت  لت   مت 
ة  ست 

لوت  كل ي 
عزف  على مق  ت   سوف  ب 

لوت  . 1
: هو 𝒔𝒊𝒏مق  𝜽𝑪𝒔𝒄  ( 

 
زا

ف  ون  𝜽    : ة  الت   الت 
ة  العلاق  عطى ب  ا( وب  ت  ي  كن الت  𝑪𝒔𝒄𝜽 كوست  =

𝟏

𝒔𝒊𝒏𝜽
=

ز الوت 

ا لالمق  𝛉ب   
 

لوت  . 2
: هو 𝒄𝒐𝒔مق  𝜽𝑺𝒆𝒄  ( 

 
زا

ف  ون  𝜽    : ة  الت   الت 
ة  العلاق  عطى ب  ( وب  كن ا ست  ت  ي  𝑺𝒆𝒄𝜽 الت  =

𝟏

𝒄𝒐𝒔𝜽
=

ز الوت 

اور مخ 
𝛉ال  

 

لوت  . 3
: هو 𝒕𝒂𝒏مق  𝜽𝑪𝒐𝒕  ( 

 
زا

ف  ون  𝜽     : ة  الت   الت 
ة  العلاق  عطى ب  ( وب  ان ا كوب  ت  ي  𝑪𝒐𝒕𝜽 الت  =

𝟏

𝒕𝒂𝒏𝜽
=

اور مخ 
𝛉ال

ل اب  𝛉المق   
 

ة   ت  لت  سث  المت 
ات  الي    𝑪𝒐𝒕𝜽 ,𝑺𝒆𝒄𝜽 ,𝑪𝒔𝒄علاق 

 
ا ق  ة  سان  ا علت  ت  عزق  ي  ب  ذول الذ  لوت  الخ 

ي  مق 
 
. ا اصة  ا الخ  واب  ة  للز  ت  لت  سث  المت 

م  الي  ي 
لوت   ق 

ذ  مق  ح 
 
ا 𝜽 ب 

سط  ام ي  ام والمق  سط مق  عل الي  ج 
: هو ان ي  لوت 

المق 

6 
 مثال

Sol: 
مة   ي 

 ق 
 

عوض
  𝒕𝒂𝒏𝟑𝟎° ب 

ي ن 
زت  الظزق  ض  م ت 

ذول ئ  من الخ 

سم على 
ق  م ن 

ي  الوسطي ن ئ 
 𝟑 ف 

لض  خ 
م للت 

ز ئ  ي  ع  من معامل المت 

ر  ذ  خ  ام  ي  سط ومق  زت  ي  ض  ت 
ى  𝟑  ست 

ح العذد ي  ضت   لي 

𝒉
  

𝟏𝟐 

 

𝟑𝟎° 

7 
 مثال

𝟑 𝟑𝒎 
𝟔𝟎° 

Sol: 

ط ي 
 ظول الخ 

 
 
ا الت   ب 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

سث                                      
م الي  ي 

ذ ق  اور . ح  مخ 
ة  من الس كل ال ت  لت   𝒔𝒆𝒄𝐀 و 𝒄𝒐𝒕𝐂 و 𝒄𝒐𝒔𝐂 و 𝒔𝒊𝒏𝐀المت 

  

𝒄𝒐𝒕𝐂 =
𝑪اور مج 

𝑪ل اي  مق 
=
𝟑

𝟒
 

𝒔𝒆𝒄𝐀 =
ر الوت 

𝑨اور مج 
=
𝟓

𝟒
 

𝒔𝒊𝒏𝐀 =
𝑨ل اي  مق 

ر الوت 
=
𝟑

𝟓
 

𝒄𝒐𝒔𝐂 =
𝑪اور مج 

ر الوت 
=
𝟑

𝟓
 

هول مج 
ل
لع ا

اد الض  خ  ي  ورس لا 
اع  ت  ت 

ة  ق  زي 
ظ  عمل ت 

ست   ي 
( )𝟐 = ( )𝟐 + ( )𝟐 
(𝑨𝑪)𝟐 = (𝟑)𝟐 + (𝟒)  𝟐
(𝑨𝑪)𝟐 = 𝟗+  𝟏𝟔
(𝑨𝑪)𝟐 = 𝟐𝟓

 
⇒  𝑨𝑪 =  𝟓

لث                                       ي    المت 
ة  ف  اوي  م الز 

ائ  ا كان   𝐁ق  𝒄𝒐𝒔𝐀اد  =
 𝟑

 𝟏𝟏
ذ      𝒔𝒆𝒄𝐀 𝑨𝑩𝑪 و 𝒄𝒐𝒕𝐀 و 𝒄𝒔𝒄𝑨 ح 

𝒄𝒔𝒄𝐀 =
ز  الوت 

𝑨ل اب  مق 
=
 𝟏𝟏

 𝟖
  

𝒄𝒐𝒕𝐀 =
𝑨اور مخ 

𝑨ل اب  مق 
=
 𝟑

 𝟖
 

𝒔𝒆𝒄𝐀 =
ز   الوت 

𝐀اور   مخ 
=
 𝟏𝟏

 𝟑
 

( )𝟐 = ( )𝟐 + ( )𝟐 
 𝟏𝟏  

𝟐
= (𝑩𝑪)𝟐 +  𝟑   𝟐

𝟏𝟏 = (𝑩𝑪)𝟐 +  𝟑
𝟏𝟏− 𝟑 = (𝑩𝑪)𝟐 
𝟖 = (𝑩𝑪)𝟐 

𝑩𝑪  𝟖 =

خذد الحزف  
م ي 

لث  ئ  زسم المت  مة  𝑩 ت 
ائ  ة  الق  اوي   على الز 

ات   لال المعطت  𝒄𝒐𝒔𝑨 من خ  =
 𝟑

 𝟏𝟏
=
𝐀اور   مخ 

ز   الوت 
 

اور  خذد مخ 
ز 𝐀ي   والوت 

لث                                       ي    المت 
ة  ف  اوي  م الز 

ائ  ا كان   𝐁ق  𝒄𝒐𝒕𝐀اد  = ذ     𝟑  𝒕𝒂𝒏𝐀 𝑨𝑩𝑪 و𝒔𝒊𝒏𝐀 و𝒄𝒐𝒔𝐀 و𝒔𝒆𝒄𝐀 و  𝒄𝒔𝒄𝑨 ح 

𝒔𝒊𝒏𝐀 =
𝑨ل اب  مق 

ز الوت 
=
𝟏

𝟐
 

𝒕𝒂𝒏𝐀 =
𝑨ل اب  مق 

𝐀اور   مخ 
=
𝟏

 𝟑
 

𝒄𝒔𝒄𝐀 =
ز  الوت 

𝑨ل اب  مق 
=
𝟐

𝟏
  

𝒔𝒆𝒄𝐀 =
ز   الوت 

𝐀اور   مخ 
=
𝟐

 𝟑
 

𝒄𝒐𝒔𝐀 =
𝑨اور مخ 

ز الوت 
=
 𝟑

𝟐
 

( )𝟐 = ( )𝟐 + ( )𝟐 
(𝑨𝑪)𝟐 = (𝟏)𝟐 +  𝟑   𝟐

(𝑨𝑪)𝟐 = 𝟏+  𝟑
(𝑨𝑪)𝟐 = 𝟒 
𝑨𝑪 𝟐=  

 

خذد الحزف  
م ي 

لث  ئ  زسم المت  مة  𝑩 ت 
ائ  ة  الق  اوي   على الز 

ات   لال المعطت  𝒄𝒐𝒕𝑨 من خ  =
 𝟑

𝟏
=
𝐀اور   مخ 

𝑨ل اب  مق 
 

ل  اب  اور والمق  مخ 
خذد ال

  𝐀ي 

W    :   سث
ذ الي  اور ح  مخ 

ة  من الس كل ال ت  لت  .𝒄𝒐𝒕𝐂 H و 𝒔𝒆𝒄𝐂 و 𝒄𝒐𝒕𝐀 و 𝒄𝒔𝒄𝑨 المت 

W    :   لث المت  H.   ي
ة  ف  اوي  م الز 

ائ  ا كان  𝐁 الق  𝒔𝒆𝒄𝐀اد  = ذ  𝟐  𝒄𝒐𝒕𝐂 𝑨𝑩𝑪 و 𝒄𝒔𝒄𝑨 و𝒄𝒐𝒔𝐂 و𝒔𝒊𝒏𝐀 ح 

W    :   لث المت  H.   ي
ة  ف  اوي  م الز 

ائ  ا كان  𝐁 الق  𝒕𝒂𝒏𝐂اد  = ذ  𝟏 𝒄𝒐𝒕𝐂 𝑨𝑩𝑪 و 𝒄𝒔𝒄𝑪 و𝒄𝒐𝒔𝐀 و𝒔𝒊𝒏𝐂 ح 

W    :   لث المت  H.   ي
ة  ف  اوي  م الز 

ائ  ا كان  𝐁 الق  𝒔𝒊𝒏𝐀اد  =
𝟏

𝟐
ذ   𝒄𝒐𝒕𝐂 𝑨𝑩𝑪 و 𝒕𝒂𝒏𝑨و𝒄𝒐𝒔𝐀 و𝒔𝒆𝒄𝐀 ح 

 

 

 

 

8 
𝟒 مثال

 

𝟑 

 

 

𝑨 

𝑩 𝑪 
Sol: 

9 
 مثال

Sol: 

 
𝟑

 

 𝟖 

 

 

𝑨 

𝑩 𝑪 
10 

 مثال
Sol: 

 
𝟑

 

𝟏 
 

𝑨 

𝑩 𝑪 

 

𝟏𝟐  

𝑨 

𝑩 𝑪 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                             . ة  الت  ز الت  ادت  ة  للمق   العذدي 
مة  ي 

ذ الق  :\\ح  ة  ذ  ملاحط  ال هو ح  كون السو  ذما ب  مة   عن  ي 
االق  واب  الز  اض ب  ذول الخ  لال الخ  ة  من خ  ت  لت  سث  المت 

م الي  ي 
 ق 

 
ض عوت 

ضود هو ب  المق  ق 

𝒔𝒆𝒄𝟒𝟓° =
𝟏

𝒄𝒐𝒔𝟒𝟓°
=
 𝟐

𝟏
 

𝒄𝒔𝒄𝟗𝟎° =
𝟏

𝒔𝒊𝒏𝟗𝟎°
=
𝟏

𝟏
 

𝒄𝒐𝒕𝟑𝟎° =
𝟏

𝒕𝒂𝒏𝟑𝟎°
=
 𝟑

𝟏
 

(𝒔𝒊𝒏𝟒𝟓°)(𝒔𝒆𝒄𝟒𝟓°) − (𝒕𝒂𝒏𝟔𝟎°)(𝒄𝒐𝒕𝟑𝟎°) + 𝟐𝒄𝒔𝒄𝟗𝟎° 

= (
𝟏

 𝟐
) (
 𝟐

𝟏
) −   𝟑 (

 𝟑

𝟏
) + 𝟐(𝟏) 

= 𝟏 − 𝟑 + 𝟐
 
⇒ 𝟑 − 𝟑 

= 𝟎 
𝒄𝒐𝒕𝟒𝟓° =

𝟏

𝒕𝒂𝒏𝟒𝟓°
=
𝟏

𝟏
= 𝟏 

𝒔𝒆𝒄𝟑𝟎° =
𝟏

𝒄𝒐𝒔𝟑𝟎°
=
𝟐

 𝟑
 

(𝒕𝒂𝒏𝟔𝟎°)𝟐 + (𝒄𝒐𝒕𝟒𝟓°)𝟐 + (𝒔𝒆𝒄𝟑𝟎°)𝟐 + (𝒔𝒊𝒏𝟒𝟓°)𝟐 
=   𝟑 

𝟐
+ (𝟏)𝟐 + (

𝟐

 𝟑
)
𝟐

+ (
𝟏

 𝟐
)
𝟐

 

= 𝟑 + 𝟏 +
𝟒

𝟑
+
𝟏

𝟐

 
⇒
𝟒

𝟏
+
𝟒

𝟑
+
𝟏

𝟐
 

=
𝟐𝟒 + 𝟖 + 𝟑

𝟔
=
𝟑𝟓

𝟔
 

W    :    الي ذار الت 
ة  للمق   العذدي 

مة  ي 
ذ الق  (𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎°)(𝒕𝒂𝒏𝟒𝟓°)ح  + (𝒔𝒊𝒏𝟑𝟎°)𝟐 2 3+1

4
 ANS= H.

ث  ان:                                 ب  : \\اب  ة  ال هو   ملاحط  كون السو  ذما ب  ن عن 
 
ث  ا ب  ضود اب  المق  اضق  ذول الخ  ة  من الخ  ت  لت  سث  المت 

م الي  ي 
 ق 

 
ض عوت 

لال ب  ي  من خ 
ان  ساوي  الظزف  الت  ات  الظزف  الاول ي  ت  اب 

(𝒄𝒐𝒔𝟔𝟎°)𝟐 − (𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎°)𝟐 = −
𝟏

𝟐
 

 
ط
𝟏
= (𝒄𝒐𝒔𝟔𝟎°)𝟐 − (𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎°)𝟐 

ط
𝟏
= (
𝟏

𝟐
)
𝟐

− (
 𝟑

𝟐
)

𝟐

 

ط
𝟏
=
𝟏

𝟒
−
𝟑

𝟒

 
⇒ ط

𝟏
=
𝟏 − 𝟑

𝟒
 

ط
𝟏
=
−𝟐−𝟏

𝟒𝟐

 
⇒ ط

𝟏
= −

𝟏

𝟐
 
 

ط
𝟐
= −

𝟏

𝟐
 

طوهو المطلوت  
𝟐

ط 
𝟏
= 

 𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎°𝒄𝒐𝒔𝟑𝟎° + 𝒄𝒐𝒔𝟔𝟎°𝒔𝒊𝒏𝟑𝟎° = 𝒔𝒊𝒏𝟗𝟎° 
 
ط
𝟏
= 𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎°𝒄𝒐𝒔𝟑𝟎° + 𝒄𝒐𝒔𝟔𝟎°𝒔𝒊𝒏𝟑𝟎° 

ط
𝟏
= (
 𝟑

𝟐
) (
 𝟑

𝟐
) + (

𝟏

𝟐
) (
𝟏

𝟐
) 

ط
𝟏
=
𝟑

𝟒
+
𝟏

𝟒

 
⇒ ط

𝟏
=
𝟑 + 𝟏

𝟒
 

ط
𝟏
=
𝟒

𝟒

 
⇒ ط

𝟏
= 𝟏 

ط
𝟐
= 𝒔𝒊𝒏𝟗𝟎° 

ط
𝟐
= 𝟏 

طوهو المطلوت  
𝟐

ط 
𝟏
= 

 
  

11 
 مثال

12 
 مثال

ات   لوب 
ة  من مق  الت  سث   الت 

ذ الي  خ 
ي 

م  ي 
لال ق  ة  من خ  سث  الاساست 

الي 
ها  عوض 

م ب 
اض. ئ  ذول الخ  الخ 

ذار ح  المق 
اي  اد ب  خ  ي   لا 

ة  لظزف  الاول ا اي  هى  لع 
ت  ي  ب 

ي   المساوات  
ان  ذء والظزف  الت  ن  ب 

هما     من المساوات    ت 
 

عوض
م ب 

ئ 

ذول سث  من الخ 
م الي  ي 

 ق 

 : ة  ع ملاحط  ت  زب  ل الي  ز  ي   ب 
ام سط والمق   على الي 

Sol: 
Sol: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 𝒄𝒐𝒕𝟒𝟓°+𝒔𝒊𝒏𝟗𝟎°
𝟐𝒔𝒆𝒄𝟑𝟎°

=
 𝟑

𝟐
 

 
ط
𝟏
=
𝟏 + 𝟏

𝟐(
𝟐

 𝟑
)

 
ط⇒

𝟏
=
𝟐

𝟒

 𝟑

 

ط
𝟏
=
𝟐

𝟏
×
 𝟑

𝟒𝟐
 

ط
𝟏
=
 𝟑

𝟐
 

ط
𝟐
=
 𝟑

𝟐
 

طوهو المطلوت  
𝟐

ط 
𝟏
= 

(𝒄𝒐𝒔𝟒𝟓° − 𝒄𝒔𝒄𝟒𝟓°)(𝒕𝒂𝒏𝟒𝟓°)(𝒄𝒔𝒄𝟗𝟎°) = −𝒄𝒐𝒔𝟒𝟓° 
 

ط
𝟏
= (

𝟏

 𝟐
−
 𝟐

𝟏
) (𝟏)(𝟏) 

ط
𝟏
= (

𝟏 −  𝟐  𝟐 

 𝟐
) (𝟏) 

ط
𝟏
=
𝟏 − 𝟐

 𝟐

 
ط⇒

𝟏
=
−𝟏

 𝟐
 

ط
𝟐
= −𝒄𝒐𝒔𝟒𝟓° 

ط
𝟐
= − (

𝟏

 𝟐
)

 
⇒ ط

𝟐
=
−𝟏

 𝟐
 

طوهو المطلوت  
𝟐

ط 
𝟏
= 

(𝒄𝒐𝒔𝟑𝟎° − 𝒄𝒔𝒄𝟒𝟓°)(𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎° + 𝒔𝒆𝒄𝟒𝟓°) = −
𝟓

𝟒
 

 

ط
𝟏
= (
 𝟑

𝟐
−
 𝟐

𝟏
)(
 𝟑

𝟐
+
 𝟐

𝟏
) 

ط
𝟏
= (
 𝟑

𝟐
)

𝟐

− (
 𝟐

𝟏
)

𝟐

 

ط
𝟏
=
𝟑

𝟒
−
𝟐

𝟏
 

ط
𝟏
=
𝟑 − 𝟖

𝟒
 

ط
𝟏
=
−𝟓

𝟒
 

ط
𝟐
= −

𝟓

𝟒
 

طوهو المطلوت  
𝟐

ط 
𝟏
= 

√
𝟏−𝒄𝒐𝒔𝟔𝟎°

𝟐
= 𝒔𝒊𝒏𝟑𝟎° 

 

ط
𝟏
=
√𝟏 −

𝟏
𝟐

𝟐

 
ط⇒

𝟏
=
√
𝟐
𝟐 −

𝟏
𝟐

𝟐
 

ط
𝟏
=
√
𝟐 − 𝟏
𝟐
𝟐

 
⇒ ط

𝟏
=
√
𝟏
𝟐
𝟐

 
⇒ ط

𝟏
= √

𝟏

𝟐
×
𝟏

𝟐
 

ط
𝟏
= √

𝟏

𝟒

عي   ي  ري  ر الت  ذ  لج  ا ي 
ط      ⇒

𝟏
=
𝟏

𝟐
 

ط
𝟐
= 𝒔𝒊𝒏𝟑𝟎° 

ط
𝟐
=
𝟏

𝟐
 

طوهو المطلوت  
𝟐

ط 
𝟏
= 

W    : :  ن
 
ث  ا ب  .H اب 

 𝟐𝒔𝒊𝒏𝟑𝟎°𝒔𝒆𝒄𝟑𝟎° = 𝒄𝒔𝒄𝟔𝟎° 
 (𝒄𝒔𝒄𝟑𝟎°)𝟐 +  (𝒄𝒐𝒕𝟑𝟎°)𝟐 = 𝟕 
 𝟐𝒔𝒊𝒏𝟒𝟓°𝒄𝒐𝒔𝟒𝟓° = 𝒔𝒊𝒏𝟗𝟎° 
 𝒄𝒐𝒔𝟔𝟎°𝒄𝒔𝒄𝟔𝟎° + 𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎°𝒔𝒆𝒄𝟔𝟎° =

𝟒

 𝟑
 
 𝒔𝒊𝒏𝟒𝟓°𝒔𝒆𝒄𝟒𝟓° + 𝒄𝒔𝒄𝟒𝟓°𝒔𝒊𝒏𝟒𝟓 = 𝟐 

  

 : ة  سمة  الي ملاحط 
خول الق 

ي 

ي  
ان  لث  الكسز الت 

ق  م ن 
زت  ئ   ض 

Sol: 
Sol: 

Sol: 

Sol: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

 

     هار ذرهاعمل ج  ة  ق  اوي  ز  ز ت  ن السي  مزب 
ل لي  ى  ماب 

اض  هار   °𝟑𝟎 رب  ا كان طزف  الج  اد    ق 

ع 
ف  زن  .𝟏 ت  𝟓𝒎  عن سطح 

 
؟الارض هار  ام الج  ما ظول حز 

 . ق 

𝒔𝒊𝒏𝟑𝟎° =
ل𝟑𝟎° اب   مق 

ز الوت 
=
 𝟏. 𝟓

𝑳
 

𝟏

𝟐
=
  𝟏. 𝟓
𝑳

  

𝑳 = 𝟐(𝟏. 𝟓) 
𝑳 = 𝟑𝒎 

 ظ 
 

زض
ف  ات  ون   المعطت 

ة  خذد علت 
ة  وي  اوي  م الز 

ائ  لث  ق  زسم مت  ي  رمز  ت 
 
ام ا  ول الحز 

كن   ل  𝑳 ولت  مت  ي  ئ  زالذ  ة   الوت  اوي   للز 
ة  ست 

الي  لو  ب  اب  ل المق  مت  ي  ئ  .𝟏 الذ  𝟓𝒎  ة ست 
كون الي  ت 

ق 

ل هى     اب  ز و المق  ي ن الوت  ط ي  زت  ي  ت  𝒔𝒊𝒏𝟑𝟎°الذ  =
ل𝟑𝟎° اب   مق 

ز الوت 
 

 
  

 

     ة ست  ي  لة  الزب  اع الت  ق  لال كان ارن  لح  على احذ الت  ز  ع للي 
ي  موق 

   𝟓𝟎𝟎𝒎ف 

   
 

وي الارض لها عن مست   مت 
ة  اوي  لح   ؟ . ما°𝟔𝟎ور  ز   ظول سطح الي 

𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎° =
ل𝟔𝟎° اب   مق 

ز الوت 
=
 𝟓𝟎𝟎

𝑳
 

 𝟑

𝟐
=
  𝟓𝟎𝟎

𝑳

 
⇒ 𝟑𝑳 = 𝟐(𝟓𝟎𝟎)   

 𝟑𝑳 = 𝟏𝟎𝟎𝟎
 
⇒
 𝟑𝑳

 𝟑
=
𝟏𝟎𝟎𝟎

 𝟑
 

𝑳 =
𝟏𝟎𝟎𝟎

 𝟑
×
 𝟑

 𝟑

 
⇒𝑳 =

𝟏𝟎𝟎𝟎 𝟑

𝟑
𝒎 

 ظول 
 

زض
ف  ات  ون   المعطت 

ة  خذد علت 
ة  وي  اوي  م الز 

ائ  لث  ق  زسم مت  ي  رمز   السطحت 
 
 ا

كن   ل  𝑳 ولت  مت  ي  ئ  زالذ  ة   الوت  اوي   للز 
ة  ست 

الي  لو  ب  اب  ل المق  مت  ي  ئ  ة  𝟓𝟎𝟎𝒎 الذ  ست 
كون الي  ت 

ق 

ل هى     اب  ز و المق  ي ن الوت  ط ي  زت  ي  ت  𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎°الذ  =
ل𝟔𝟎° اب   مق 

ز الوت 
 

 
  

 

   اء ظولة كز   𝟐𝟎𝒎سلم اطق  زب  ز على ت 
ة  والاح  اي  ت  ة على ب  ت 

 احذ طزق 

ة    اوي  ز  ة   ت  ت 
ق   اف 

 
(. °𝟒𝟓  ارض ة  اي  ت  اع الت  ق  )ارن  ة  اي  ت  طة  ارب كار  طزف  السلم على الت  ق  اع ن  ق  ذ ارن   ؟ ح 

𝒔𝒊𝒏𝟒𝟓° =
ل𝟒𝟓° اب   مق 

ز الوت 
=
 𝒉

𝟐𝟎
 

𝟏

 𝟐
=
 𝒉

𝟐𝟎
 
        
⇒   𝟐𝒉 = 𝟐𝟎 

 𝒉 =
𝟐𝟎

 𝟐  
⇒𝒉 =

(𝟐)(𝟏𝟎)

 𝟐  
⇒𝒉 =

  𝟐× 𝟐 (𝟏𝟎)

 𝟐
 

𝒉 = 𝟏𝟎 𝟐𝒎 

 
 

زض
ف  ات  ون   المعطت 

ة  خذد علت 
ة  وي  اوي  م الز 

ائ  لث  ق  زسم مت  اعت  ق  ة   ارن  اي  ت  ي  رمز   الت 
 
 ا

كن   ل  𝒉 ولت  مت  ي  ئ  لالذ  اب  ة   المق  اوي   للز 
ة  ست 

الي  زو  ب  ل الوت  مت  ي  ئ  ظول السلم 𝟐𝟎𝒎 الذ 

ل هى     اب  ز و المق  ي ن الوت  ط ي  زت  ي  ت  ة  الذ  ست 
كون الي  ت 

𝒔𝒊𝒏𝟒𝟓°ق  =
ل𝟒𝟓° اب   مق 

ز الوت 
 

 
  

 

 

 

𝟏.𝟓𝒎 
هار  ظول  𝟑𝟎° ام الج   حز 

Sol: 

𝟓𝟎𝟎𝒎 
لح  ظول  𝟔𝟎° ز   سطح الي 

Sol: 

𝒉 
ة   𝟒𝟓° اي  ت  اع الت  ق   ارن 

Sol: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

  عذ ان  على ب  ت  ث  ب  ق  اعها  𝟐𝟓𝒎وف  ق  زه  ارن  ح 
اعذه  ش  ة    𝟐𝟓𝒎من ق  اوي  اس الز  ت 

ما ق 
زه  ؟ ق  ح 

مة  الش 
س كلها مع ق  ى  ي 

 الت 

𝒕𝒂𝒏𝒙° =
𝒙°ل اب   مق 

𝒙°اور مخ 
=
 𝟐𝟓

𝟐𝟓
 

𝒕𝒂𝒏𝒙° =
 𝟐𝟓

𝟐𝟓
  

𝒕𝒂𝒏𝒙° = 𝟏 
∴ 𝒙° =  𝟒𝟓° 

ة   اوي   الز 
 

زض
ف  ات  ون   المعطت 

ة  خذد علت 
ة  وي  اوي  م الز 

ائ  لث  ق  زسم مت  ي  رمز  ت 
 
 ا

كن   خذد 𝒙 ولت 
م ي 

ل ئ  اب  زه  و  𝟐𝟓𝒎 المق  ح 
ل ظول الش  مت  ي  ئ  اورالذ  مخ 

ي   𝟐𝟓𝒎 ال ل الذ  مت  ئ 

زه   ح 
عذ الش  ي ن  ب  ط ي  زت  ي  ت  ة  الذ  ست 

كون الي  ت 
اورق  مخ 

ل هى   ال اب   و المق 

   𝒕𝒂𝒏𝒙° =
𝒙°ل اب   مق 

𝒙°اور مخ 
 

 
  

 

 
  

ة     ي  لي  شث  المي 
عمال الن 

اسي  )؟( ي 
رة  ش  م المو  ي 

ذ الق  اور ج  مج 
من الش كل ال

ذ خ 
ة   ي  اوي  ز لان  𝜽 الز  ساوي   معلومالوت   𝟒𝒄𝒎ي 

لو ال  اب  اه مق  ذب  ة    𝟐وح  ت  لت   المت 
ة  ست 

كون الي  ت 
 ق 

𝒔𝒊𝒏𝜽 =
ل اي   مق 

ر الوت 
=
𝟐

𝟒
 

𝒔𝒊𝒏𝜽 =
𝟐

𝟒

صر          ت  ج 
   ب 

⇒      𝒔𝒊𝒏𝜽 =
𝟏

𝟐
 

∴ 𝜽 = 𝟑𝟎° 

ذ  خ 
اوري  ة   مخ  اوي  ز لان °𝟔𝟎 الز  ساوي   معلومالوت   ي 

 𝟒𝒄𝒎   ت لت   المت 
ة  ست 

كون الي  ت 
 ة  ق 

𝒄𝒐𝒔𝟔𝟎° =
اور𝟔𝟎°  مج 

ر الوت 
=
𝒙

𝟒
 

𝟏

𝟐
=
𝒙

𝟒

        
⇒ [𝟐𝒙 = 𝟒] ÷ 𝟐 

𝒙 = 𝟐 

ذ  خ 
ل ي  اب  ة  مق  اوي  ز لان °𝟔𝟎 الز  ساوي   معلومالوت   ي 

 𝟒𝒄𝒎   ة ت  لت   المت 
ة  ست 

كون الي  ت 
 ق 

𝒔𝒊𝒏𝟔𝟎° =
ل𝟔𝟎° اي   مق 

ر الوت 
=
𝒉

𝟒
 

 𝟑

𝟐
=
𝒉

𝟒

        
⇒ [𝟐𝒉 = 𝟒 𝟑] ÷ 𝟐 

𝒉 = 𝟐 𝟑 

لث  ا                                                        ي   𝑨𝑩𝑪 لمت 
ة  ف  اوي  م الز 

ائ  ا كان   𝐁ق  𝒔𝒊𝒏𝐀اد  =
 𝟑

𝟐
ة    اوي   الز 

مة  ي 
ذ ق  خ 

ف  ي  𝐂  كي 
ة   ق  ة  الظزن  ت  اب   الت 

لا  ات   لمن خ  𝒔𝒊𝒏𝑨 المعطت  =
 𝟑

𝟐
كون   اض  ب  ذول الخ  من الخ 

ة    اوي  اس الز  ت 
𝑨ق  = لال  𝟔𝟎° ساوي  ومن خ  لث  ي  ا المت  واب  موع ر  مج 

𝟏𝟖𝟎° \ 𝟏𝟖𝟎° = 𝐀 + 𝐁 + 𝐂 
𝟏𝟖𝟎° = 𝟔𝟎° + 𝟗𝟎° + 𝐂

 
⇒𝟏𝟖𝟎° = 𝟏𝟓𝟎° + 𝐂   

𝐂 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟓𝟎°
  
⇒𝑪 = 𝟑𝟎° 

ة  الاولي ق   الظزن 
لث   ات  المت  لال معطت  اورمن خ  ساوي   مخ  𝐂 ي 

ز و  𝟑  ساوي  الوت  ة   𝟐ي  ست 
كون الي  ت 

 ق 

𝒄𝒐𝒔𝑪 =
𝑪اور  مخ 

ز الوت 
=
 𝟑

𝟐
 

∴ 𝑪 = 𝟑𝟎° 

خذد الحزف  
م ي 

لث  ئ  زسم المت  مة  𝑩 ت 
ائ  ة  الق  اوي   على الز 

ات   لال المعطت  𝒔𝒊𝒏𝑨 من خ  =
 𝟑

𝟐
=
𝐀ل اب    مق 

ز   الوت 
 

ل  اب  خذد مق 
ز 𝐀ي   والوت 

                                                         
ات  لث  ف  ي  مي 

ي ن ف  شاوي  ة  من  اوي  مام الر 
ث  ت  ي  ة  وج  اوي  ث  ر  ي  ا كان ج  ؟اذ  لاغة  ث  اطوال اض  لث  من جي  وع المي 

ة   ماي  اوي  م الر 

                 𝒔𝒊𝒏 = 𝒄𝒐𝒔
 
⇒

ل اب   مق 

ز الوت 
=

اور  مخ 

ز الوت 
 

م جلها                                                          
ة  . ت  اوي  م الر 

ات  لث  ف  ي  مي 
هول ف  لع مج 

اذ طول ض  ج  ث  لاب  ي  ة  الج  شي 
ها ي  ي 

عمل ف 
شي  لة  ي 

 
مشا

زح الذرس ست ق و اق ش  ي  ست 
ل ف  ه المساب  ا الي هذ  ت  ظزق  ال  \\ت  ع مي   6راج 

𝟐𝟓𝒎 

𝟐𝟓𝒎 

 

𝒙° 

Sol: 

 : ة  ة  عكست  ا العملت  ة  من هت  اوي  ي  ر 
 
سك ا ق  ل ن  ست  ي 

ذول   ساوي   𝒕𝒂𝒏الخ  عم \\1لها ي 
ب 

 𝟒𝟓° 

 

                   دِــحـتاولًا    

؟ = 𝒉 

؟ = 𝒙 
 

𝟔𝟎° 

𝟒𝒄𝒎 

 

Sol: 

 مسألة مفتوحة
 

ثانياً    

 

 𝟑  

𝑨 

𝑩 𝑪 

 تبرير
 

ثالثاً    
Sol: 

اور  مخ 
ساوي  ال ل ي  اب  ة المق  ذل على اي  ه ي  ن هذ  لث     اد  كون المت  ت 

ي ن ق  ساوي  لعي ن مي 
وعة الض 

ي ني 
ساوي  الساق   مي 

 اكتب
 

رابعاً    



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

   

طوات  للحل وهي            ع خ  ذم ارب  خ 
ست 

ه الذرس ن  ي  هذ 
هم ف 

 
ف  
طط,ا ق,حل,خ 

حق 
 ت 

ال مث 
     طة ق  ت  الن  ا كان  ,𝑨(𝟑اذ  طة   (𝟐− ق  ي  والن 

وى الاحذاث  ت  محمذ علي المسث  ي  ع ن 
ل موق  مث 

,𝑩(𝟑 ت  ل(𝟒 مث 
ع  ت 

  موق 

ة   ل المساف  مث 
ت  والمذرسة  . ات  ث  ي ن الث   ن 

ة  لت  المساف  طع محمذ ن  .𝟏المذرسة  . ق  𝟐𝒌𝒎   ة ولاً ام المساف 
 معق 

ً
را ذي  ق  .𝟏 ت  𝟗𝒌𝒎وى  ؟ ا كان طول المسث  اذ 

ساوى   ي  ن 
 𝟏𝒌𝒎   الاحذاث 

؟                          لة 
 
ات  المسا طة    ما معطث  ق  ,𝑨(𝟑الن  ت  محمذ علي ا (𝟐− ي  ع ن 

ل موق  مث 
ي  ت 

وى الاحذاث   لمسث 

طة                                                               ق  ,𝑩(𝟑 والن  ع   (𝟒
ل موق  مث 

ت  والمذرسة   ت  ث  ي ن الث   ن 
ة  لت  المساف  طع محمذ ن   المذرسة  . ق 

؟                        لة 
 
طعها محمذ اهي    ما المطلوت  من المسا ي  ق 

ولة  الت 
ة  المعق  .𝟏  المساف  𝟐𝒌𝒎  𝟏م ا. 𝟗𝒌𝒎 

 

؟   لة 
 
حل المسا

ف  ت  ة    كن  ساون 
ات  مت  لات  مساف  ة  الي ن  م المساف  سي 

ق  مكن ت  ي 
ة  . ف  لت  المساف  طع ن  ت  والمذرسة  . محمذ ق  ث  ي ن الث   ن 

ة  ذ المساف   ح 

 

ت    ث  ي ن الث   ن 
ة  ذ المساف  خ 

,𝑨(𝟑ت  ,𝑩(𝟑 والمذرسة   (𝟐− ة   (𝟒 ون المساف 
ان  ذام ف  خ 

است   ن 

𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐 

𝑨𝑩 = √(𝟑 − 𝟑)𝟐 + (𝟒 − (−𝟐))
𝟐

 

𝑨𝑩 = √(𝟎)𝟐 + (𝟒 + 𝟐)𝟐 

𝑨𝑩 = √𝟑𝟔 = 𝟔𝒌𝒎 

ة  هي   لت  المساف  كون ن  ث 
 ف 

𝟔𝒌𝒎

𝟑
= 𝟐𝒌𝒎 رت  الي

ن هي  اق  .𝟏 اذ  𝟗𝒌𝒎 

 

 

رت  الي                
ر هو  اق  ذي  ق  .𝟏الن  𝟗𝒌𝒎    ة  ت رن 

ض  ذما ن  ة عن  ن  ج    𝟑لا 
ت 
ت  ن 

𝟓. 𝟕 =  𝟑 × 𝟏. ساوى   𝟗 ي  ن 
ة  الت   الكلث 

ة  رت  الي المساف 
 𝟔𝒌𝒎 و هو اق 
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x
 

y 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
   𝒙𝟐    𝒚𝟐       𝒙𝟏    𝒚𝟏     حل

ق
حق 
ت 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

     ة  ان مان  الت  ج  𝟏ف 

𝟑
ن   ي  طث  ق  ي ن الن  ة  ن  ,𝑨المساف  𝑩  

ً
ا ث  رن 

ق  ساوى  ت  اور ن  مح 
ي  الس كل ال

الت  𝟑𝒄𝒎كما ف  وف 

ها سالي  ان  ت  𝟏اح 

𝟐
   

ً
ا ث  رن 

ق  ساوى  ت  هما ن  ست 
ق  ي ن ت  طث  ق  ي ن الن  ة  ن  ها  𝟐𝒄𝒎المساف  ت  ان  هما اح  .اي  ولة 

 معق 

 

؟                          لة 
 
ات  المسا ة  ان   ما معطث  مان  الت  ج  𝟏ف 

𝟑
ن   ي  طث  ق  ن الن  ي  ة  ن  ,𝑨المساف  𝑩  𝟑هي𝒄𝒎   الت  وف 

ها سالي  ان                                                                           ت  𝟏اح 

𝟐
ة                     𝟐𝒄𝒎هي       المساف 

؟                              لة 
 
حة    ما المطلوت  من المسا ة  ام سالي  صحت  مان  ة  ج  ان   هل اح 

 

؟   لة 
 
حل المسا

ف  ت  ذ  كن  خ 
م ت 

ي ن ت  طث  ق  ي ن الن  ة  ن  ذ المساف  خ 
𝟏  ت 

𝟑
ة    𝟏و المساف 

𝟐
ج  هما صحت  خذذ اي 

م ت 
 ت 

 

ي ن   ة  ن  ذ المساف  خ 
,𝑨(𝟒ت  ,𝑩(−𝟐 و (𝟓 ة   (𝟏− ون المساف 

ان  ذام ف  خ 
است   ن 

𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐 

𝑨𝑩 = √(−𝟐 − 𝟒)𝟐 + (−𝟏 − 𝟓)𝟐 

𝑨𝑩 = √(−𝟔)𝟐 + (−𝟔)𝟐 

𝑨𝑩 = √𝟑𝟔 + 𝟑𝟔 

𝑨𝑩 = √𝟕𝟐 = 𝟔√𝟐𝒄𝒎 

كون  ث 
𝟏ف 

𝟑
ة  هو   𝟏المساف 

𝟑
× 𝟔√𝟐 = 𝟐√𝟐 ≈ 𝟐(𝟏. 𝟒) ≈ 𝟐. 𝟖 

كون  𝟏ون 

𝟐
ة  هو   𝟏المساف 

𝟐
× 𝟔√𝟐 = 𝟑√𝟐 ≈ 𝟑(𝟏. 𝟒) ≈ 𝟒. 𝟐 

ن  راذ  ذي  ق  ج ت  ة  هو صحت  مان  ها ج  ي  الت   لا  𝟏ف 

𝟑
ة   ت  علي 𝟑𝒄𝒎 المساف  رن 

.𝟐 وهو ق  𝟖 

 

رت  الي 
ر هو  اق  ذي  ق  ة  𝟑𝒄𝒎الن  ن  𝟏 لا 

𝟑
ة  هو   .𝟐 المساف  حة  𝟖 ة  هي  صحت  مان  ة  ج  ان  ن اح   اذ 

 

 

x
 

y 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
   𝒙𝟐    𝒚𝟐       𝒙𝟏    𝒚𝟏     حل

ق
حق 
ت 

 

𝑩 

𝑨 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

    طة ق  ات  الن  ث  ,𝟑−)هل احذان  ص  (𝟐− ت   مث 
طة  ق  رت  الي ت 

ي ن ف  اق  طث  ق  ي ن الن  مة  الواصلة  ن  ي 
ق  طعة  المسن   الق 

𝑨(𝟓, ,𝑩(𝟑 و (𝟏 طة  (𝟓− ق  ,𝟒)ام الن  −𝟏) 

؟                          لة 
 
ات  المسا ي ن  ما معطث  طث  ق  ,𝑨(𝟓 الن  𝟏) 𝑩(𝟑, م (𝟓− ي 

ق  طعة  مسن  ل ق  مث 
 ت 

              

؟                              لة 
 
صف  اهل   ما المطلوت  من المسا ت   مث 

طة  ق  مة  ت  ي 
ق  طعة  المسن  رت  الي لق 

طة   اق  ق   الن 
(𝟒, طة  (𝟏− ق  ,𝟑−)او الي الن  −𝟐) 

 

؟   لة 
 
حل المسا

ف  ت  ذ   كن  خ 
مة  ت  ي 

ق  طعة  المسن  صف  الق  ت   مث 
طة  ق  رت   ت 

هما اق  ارن اي  ق  م ت 
 ت 

 

ذ   خ 
صف  ت  ت  ي ن  المث  ,𝑨(𝟓 ن  ,𝑩(𝟑و (𝟏 ون  (𝟓−

ان  ذام ف  خ 
است  صف  ن  ت   المث 

𝑴 = (
𝒙𝟏+𝒙𝟐

𝟐
,

𝒚𝟏+𝒚𝟐

𝟐
) 

𝑴 = (
𝟓+𝟑

𝟐
,

𝟏+(−𝟓)

𝟐
)  

𝑴 = (
𝟖

𝟐
,

𝟏−𝟓

𝟐
)  

𝑴 = (
𝟖

𝟐
,

−𝟒

𝟐
)  

𝑴 = (𝟒, −𝟐)  

 

ي ن  ة  ن  ارن  لال المق  ي ن من ح  ث 
طة    المساف  ق  ا ان الن  ذن  ,𝟒)وح  رت  الي  (𝟏−

طة  هي  اق  ق  صف  ال ت  ت   مث 
 

 
 

ي ن  ة  ن  ,𝑴(𝟒 المساف  ,𝟑−) و  (𝟐− ي ن من(𝟐− ة  ن  ,𝑴(𝟒 المساف  ,𝟒) و  (𝟐− −𝟏) 

 

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

    𝒙𝟐    𝒚𝟐       𝒙𝟏    𝒚𝟏   

ق
حق 
ت 

 

𝑩 

𝑨 

ي ن ة  ن  ذ المساف  خ 
,𝑴(𝟒 ت  ,𝟑−) و  (𝟐− −𝟐)  

𝒅 = √(𝒙𝟐 − 𝒙𝟏)𝟐 + (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝟐  

𝒅𝟏 = √(𝟒 + 𝟑)𝟐 + (−𝟐 + 𝟐)𝟐 = √𝟒𝟗 =    وحدات       𝟕

ي ن ة  ن  ذ المساف  خ 
,𝑴(𝟒 ت  ,𝟒) و  (𝟐− −𝟏)  

𝒅𝟐 = √(𝟒 − 𝟒)𝟐 + (−𝟐 + 𝟏)𝟐 = √𝟏 = 𝟏       وحدة  واحدة     



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

     ل مث  اه ت  ذن 
 
ذول ا ة  الخ  سث 

ذارها ن  ة  مق  ي ن لمساف  لات  عذان  طعة  ن   𝟏𝟔𝟎𝒌𝒎ما ق 

ة  العداء الاول سي 
ي   ن 

ان  ة  العداء الي  سي 
الث   ن  ة  العداء الي  سي 

 ن 
𝟓𝟎% 𝟕𝟎% 𝟖𝟎% 

هو 
 
الت  ؟ ا ص الاول والث 

خ 
طعة  الش  ول لما ق 

ر المعق  ذي  ق   𝟏𝟐𝟗𝒌𝒎ام  𝟏𝟎𝟎𝒌𝒎ما لن 
  

؟                          لة 
 
ات  المسا ة    ما معطث  ي ن لمساف  لات  عذان  طعة  ن  ست  ما ق 

ذول لت                             𝟏𝟔𝟎𝒌𝒎 ح 

؟                        لة 
 
الت  ؟  ما المطلوت  من المسا ص الاول والث 

خ 
طعة  الش  ول لما ق 

ر المعق  ذي  ق   ما لن 
هو                                                         

 
 𝟏𝟐𝟗𝒌𝒎ام  𝟏𝟎𝟎𝒌𝒎ا

 

؟   لة 
 
حل المسا

ف  ت  ذ   كن  خ 
الت  م ت  ة  العذاء الاول والث  سث 

ة  ن  ة   ن المساف  ن الكلث  رن  ذي  ق  ي ن الن  ارن ن  ق  م ت 
 ت 

 

ة     سث 
حول ن 

ت 
𝟓𝟎الي كسر𝟓𝟎%

𝟏𝟎𝟎
𝟖𝟎الي كسر%𝟖𝟎 و 

𝟏𝟎𝟎
 العذاء الاول 

𝟏𝟔𝟎𝟏𝟔

𝟏
×

𝟓𝟎𝟓

𝟏𝟎𝟎
 

𝟏𝟔 × 𝟓 = 𝟖𝟎𝒌𝒎 

الت    العذاء الث 
𝟏𝟔𝟎𝟏𝟔

𝟏
×

𝟖𝟎𝟖

𝟏𝟎𝟎
 

𝟏𝟔 × 𝟖 = 𝟏𝟐𝟖𝒌𝒎 
كون  ث 

رت  اليف 
ر هو اق  ذي  ق   𝟏𝟐𝟗𝒌𝒎 الن 

 
  ا

رت  الي  𝟐𝟎𝟖𝒌𝒎لعذذ ا ةلا ن  
 𝟏𝟎𝟎𝒌𝒎     من 𝟏𝟐𝟗𝒌𝒎   وهو اق 

 

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

ق
حق 
ت 

 

ن  طعة  العذاء الاول واذ  الت   ما ق  𝟖𝟎الث  + 𝟏𝟐𝟖 = 𝟐𝟎𝟖𝒌𝒎 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

    ي ن هي ث  ي  ي ن مذن  ة  ن  ة  𝟐𝟖𝟎𝒌𝒎 المساف  سث 
ل ن  مث 

 %𝟐𝟎ات 
ً
ا ث  رن 

ق  ي ن ت  ث  ي  ي ن المذن  ة  ن   من المساف 

𝟔𝟗𝒌𝒎   𝟓𝟎ام𝒌𝒎 
 

؟                          لة 
 
ات  المسا ي ن هي    ما معطث  ث  ي  ي ن مذن  ة  ن                              𝟐𝟖𝟎𝒌𝒎 المساف 

؟ما المط                         لة 
 
ة    لوت  من المسا سث 

ل ن  مث 
  %𝟐𝟎ات 

ً
ا ث  رن 

ق  ي ن ت  ث  ي  ي ن المذن  ة  ن   من المساف 
𝟔𝟗𝒌𝒎   𝟓𝟎ام𝒌𝒎 

 

؟   لة 
 
حل المسا

ف  ت  ذ   كن  خ 
ة   %𝟐𝟎ت  ن من المساف  رن  ذي  ق  ي ن الن  ارن ن  ق  م ت 

 ت 

 

ة     سث 
حول ن 

ت 
𝟐𝟎الي كسر𝟐𝟎%

𝟏𝟎𝟎
 

 

𝟐𝟖𝟎𝟐𝟖

𝟏
×

𝟐𝟎𝟐

𝟏𝟎𝟎
 

 
𝟐𝟖 × 𝟐 = 𝟓𝟔𝒌𝒎 

رت  الي
ن اق   𝟓𝟎𝒌𝒎 اذ 

 

 
 

ة  هي   𝟐𝟎%  رت   𝟓𝟔𝒌𝒎من المساف 
 𝟓𝟎𝒌𝒎 اليوهي  اق 

 

 

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

ق
حق 
ت 

 



 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ي ن ) وان 
 ق 

 
عض عة  لب  دول مراج  ط ج  محي 

ة  و  المساحة  و ال ي  ب 
ان  ة  و المساحة  الح  م  والكلي  حج 

ل
سمة  ا مح 

ل
.للاش كال ا

ً
ا ق  ها شاب  ي  درشت 

ة  الت  دشي   (للاش كال  الهن 

ط رسم الس كل  اسم الس كل  محي 
 المساحة   ال

ل طي    المسي 
𝑷 = 𝟐(𝒂 + 𝒃) 

عه او لاعه الارب  موع اض   مج 
𝑨 = 𝒂 × 𝒃 

  ×الطول    او
 

 العرض

ع   المرب 
𝑷 = 𝟒 × 𝑳 

عه او لاعه الارب  موع اض   مج 
𝑨 = 𝑳 × 𝑳 = 𝑳𝟐  

لع    او
سة ×طول الض  ق   ب 

م
ائ  لث  الق   المي 

 

 

𝑷 = 𝒉 +𝑯+ 𝓵 

لاعه  او موع اض  ه  مج  لاث   الي 
𝑨 =

𝟏

𝟐
(𝑯 × 𝒉) 

اعدة     او صف  الق  اع ×ن  ق   الارب 

لاع ساوي  الاض  لث  مت   المي 
 

 

𝑷 = 𝑳 + 𝑳 + 𝑳 

لاعه  او موع اض  ه  مج  لاث   الي 
𝑨 =

√𝟑

𝟒
(𝑳)𝟐 

لع   او
ع الض   مرب 

√𝟑

𝟒
× 

حرف  
ة  المن  ي   ش 

 

 

𝑷 = 𝒂 + 𝒃 + 𝒄 + 𝒅 

لاعه  او موع اض  عه  مج   الارب 

𝑨 =
𝟏

𝟐
(𝒂 + 𝒃) × 𝒉 

ي ن    او اعدن  صف  الق  اع ×ن  ق   الارب 

 المعي ن
 

 

𝑷 = 𝟒 × 𝑳 
عه او لاعه الارب  موع اض  مج 

 

𝑨 = 𝑳 × 𝒉 
لع    او

اع ×طول الض  ق   الارب 

رة    الدائ 
 

 

𝑷 = 𝟐𝒓𝝅  
× او صف  𝟐 طر  ن  ة ×الق  ي  ان   الي 

ة  سي 
 الت 

𝑨 = 𝒓𝟐𝝅 

طر  او صف  الق  ع ن  ة ×مرب  ي  ان   الي 
ة  سي 

 الت 

سمة    مح 
ل
الاش كال ا

ة   رسم الس كل  اسم الس كل  ي  ب 
ان  ة   المساحة  الح   الكلي 

م  المساحة  حج 
ل
 ا

ة    الاسطوان 

 

 

 

𝑳. 𝑨 = 𝟐𝒓𝝅 × 𝒉 

اعدة     او ط الق  اع × محي  ق   الارب 
𝑻. 𝑨 = 𝟐𝒓𝝅 × 𝒉 + 𝟐𝒓𝟐𝝅 

ا   او ة  المساحة  الح  ي  ب 
ي ن  +ن  اعدن   مساحة  الق 

𝑽 = 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉 

اعدة     او اع × مساحة  الق  ق   الارب 

اة  : ي  ب 
اس واجدة     ان  ي 

لاع وجدة  ق  …الاض  ,𝒎, 𝒄𝒎  \\    ط واطوال محي 
اس   ال ي 

ي ن ق  .وجدن  . ,𝒎𝟐, 𝒄𝒎𝟐  المساحات   

    اس ي 
لات  وجدات  ق  …ن  ,𝒎𝟑, 𝒄𝒎𝟑         وم حح 

ل
ا

𝒂 
b 

𝑳 

𝒉 

𝑯 

𝓵 

𝑳 

𝒃 

𝒂 
𝒉 

𝑳 

𝒉 

𝒓 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

   

    

سمشوف          
ق  سمي ن  ب 

ول الدرس الى ق  لعات  الا  ى   و المض 
ان  سمات  الي  مح 

ل
ا

 
 
  

م. 
ظ  ي  المي  مي  ن 

س لك ن  ة  لد  ساون 
لاعة مت  ع اطوال اض  مب  كون ج  ي  ن  دسي  الد  م: وهو الس كل الهن 

ظ  ي  لع المي 
المض 

اد  ح  ي  علم ا  ب  ة الدرس شوف  ن  ى  هد 
ط و المساحة  ف  محي 

:ال ة  الي  ي ن الي 
وان 

لعات   وحسث  الق  ة المض    لهد 

لع 
ط المض  ممحي 

ظ  ي  لاع  المي  لع ×= عدد الاض 
لاع او طول المض  موع اطوال الاض  𝑷 مج  = 𝒏 × 𝑳 

م مساحة  
ظ  ي  لع المي 

لع)=  المض 
لع المض 

ه ض  اعدث  لع وق 
سه  مركر  المض 

 
ي  را لث  الد  ممساحه  المي 

ائ  لث  الق  لاعه ×( المي  𝑨 عدد اض  =
𝟏

𝟐
𝑳 × 𝑯 × 𝒏 

ث  ان : م     , عدد =  𝒏 حي 
ض  ي  لع المي 

لاع المض  لع    ,طول = 𝑳اض 
ضورة  )العامد(= 𝑯 الض  لاعة  ن  لع علي اجد اض 

ل من مركر  المض  ار  مة  العمود الي 
ائ   ق 

م  :
ائ  لث  الق  𝑨مساحة  المي  =

𝟏

𝟐
𝑳 × 𝑯  ى

ها ف  ي  درشت  ورس الد 
اع  ي  ي 

ة  ق  رن 
ط  دم ن  خ 

سن 
م ن 

ائ  لث  الق  ى  المي 
هول ف  لع مج 

ي  ض 
 
اد ا ح  ع. لاي  ضل الراب  ي   الق  الد 

ض علي ان  ي  ر)ن  (الوئ 
2

= اعدة  ) (الق 
2

+ م)
ائ  لع الق 

(الض 
2

 

 

د                          ط ج  الى  مساحة  ومحي  م الي 
ظ  ي  لع المي 

 المض 
 
 
 

ات   ث  المعطي  كي  𝒏          ن  = 𝟓, 𝑳 = 𝟐. 𝟗𝒄𝒎 ,𝑯 = 𝟐𝒄𝒎 
ات               المعطي 

 
عوض

م ب 
ط  ئ  محي 

ون ال
ان  ث  ق  كي  𝑷ن  = 𝒏 × 𝑳 

𝑷 = 𝟓 × 𝟐. 𝟗 = 𝟏𝟒. 𝟓𝒄𝒎 

ات           المعطي 
 

عوض
م ب 

ون المساحة  ئ 
ان  ث  ق  كي  𝑨ن  =

𝟏

𝟐
𝑳 × 𝑯 × 𝒏   

𝑨 =
𝟏

𝟐
× 𝟐. 𝟗 × 𝟐 × 𝟓  

𝑨 = 𝟐. 𝟗 × 𝟓 = 𝟏𝟒. 𝟓𝒄𝒎𝟐  
  
 

د                           ط ج  لع الم مساحة  و محي 
م ال ض 

ظ  ي  الى  مي   ؟ الي 
 
 

 

ات   ث  المعطي  كي  𝒏          ن  = 𝟔, 𝑳 = 𝟒𝒎 ,𝑯 = 𝟐√𝟑𝒎 
ات               المعطي 

 
عوض

م ب 
ط  ئ  محي 

ون ال
ان  ث  ق  كي  𝑷ن  = 𝒏 × 𝑳 

𝑷 = 𝟔 × 𝟒 = 𝟐𝟒𝒎 

ات           المعطي 
 

عوض
م ب 

ون المساحة  ئ 
ان  ث  ق  كي  𝑨ن  =

𝟏

𝟐
𝑳 × 𝑯 × 𝒏 

𝑨 =
𝟏

𝟐
× 𝟒 × 𝟐√𝟑 × 𝟔  

 𝑨 = 𝟒 × √𝟑 × 𝟔 = 𝟐𝟒√𝟑 𝒎𝟐 

(𝟓 − 𝟏) 
 الدرس

 المضلعات والمجسمات )الهرم والمخروط(

 المنتظمة المضلعات  

𝑯 

𝑳 

 

1 2 

SoL: 

𝟐√𝟑𝒎 

SoL: 

لاحط  ان عدد  لاعن  ة   الاض  ي  ارح   للس كلالح 
لاع 𝟔هي    اض 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ة  طول العامد                                           ي 
ي  ق  ع الد  د مساحة  المرب   𝟒𝒄𝒎ج 

 
     
 
 

ات         ث  المعطي  كي  𝒏          ن  = 𝟒 , 𝑳 = 𝟐 × 𝟒 = 𝟖𝒄𝒎 ,𝑯 = 𝟒 𝒎 

ات                         المعطي 
 

عوض
م ب 

ون المساحة  ئ 
ان  ث  ق  كي  𝑨ن  =

𝟏

𝟐
𝑳 × 𝑯 × 𝒏 

𝑨 =
𝟏

𝟐
× 𝟖 
𝟒 × 𝟒 × 𝟒  

𝑨 = 𝟒 × 𝟒 × 𝟒 = 𝟔𝟒 𝒄𝒎𝟐 
ع  او ون مساحة  المرب 

ان  ة  ق  ق  طرب   ن 
𝑨 = 𝑳 × 𝑳 
𝐀 = 𝟖 × 𝟖 = 𝟔𝟒 𝒄𝒎𝟐 

د                                    ط و مساحة  ج  ة  :محي  الي   الي 
مة 

ظ  ي  لعات  المي   المض 
 
   
  
 
 

 
 

    
 

ANS: 
  𝑷 = 𝟑𝟑𝒄𝒎 , 𝑨 = 𝟖𝟒. 𝟑𝟑𝒄𝒎 
  𝑷 = 𝟏𝟒√𝟑𝒄𝒎 , 𝑨 = 𝟐𝟏√𝟑𝒄𝒎 

 

 
 

سم  وف  ش 
ق  وعي ن ب 

سمات  الى ن  مح 
ل
ول  ا ى  و   الهرمالا 

ان  روط الي 
مح 
ل
 ا

ول : وع الا  سم  لة  هو:   الي  ر عن ش كل مح  عب 
اعدة  واجدة  ب  ة  الس كل ولة  ق  لي  ة  مي  ة  اوح  لان  ل ن 

ق  ى  الا 
لع  )ف 

خدد اسم الهرممض  اعدة  ي  الهرم  (ش كل الق 
ث  ان: اع  , 𝒉  حي  ق  ي  𝓵= العامد  ,  𝑯= الارب  ت  ان  اع الح  ق   = الارب 
سي :

ت  دم لان  خ 
سن 

علاة ن 
 
هول من الرمور  ا ي  مج 

 
اد ا ح  ة   لاي  اون  م الر 

ائ  لث  الق  ورس للمي 
اع  ي  ي 

ة  ق  رن 
ط   ن 

(𝓵)𝟐 = (𝒉)𝟐 + (𝑯)𝟐 

اد  ح  ي  ف  ا  علم كي 
ب  ة  شوف  ن  ي  ب 

ان  ة    والمساحة  الح   الكلي 
م والمساحة  حج 

ل
. ا اة  ي ن ادن  وان 

لال الق   . من ح 
ه  للهرم ي  ب 

اي  ه  للهرم المساحه  الج   الكلي 
م  للهرم المساحه  حج 

ل
 ا

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝓵 𝑻. 𝑨 =

𝟏

𝟐
𝑷 × 𝓵 + 𝒃 

اعدة   ة   +مساحة  الق  ي  ب 
ان  ة  =المساحة  الح   الكلي 

 المساحة 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝒃 × 𝒉 

ث  ان : اعدة  الهرم مساحة  = هي   𝒃 حي  د  ق  ج 
 
ا ون  ن 

ان  اعدة  مساحة  ق  دسي  للق  لاً :.  الس كل الهن  اعدة  الهرم  مي  ث  ق  عة  لوكان  ون مرب 
ان  د  ق  اج  ي  عالمساحة  ق   للمرب 

                   𝑷 . اعدة  دس للق  ط الس كل الهن  ون محي 
ان  د  ق  ج 

 
ا ا ن  ض  ن 

 
اعدة   الهرم  وا ط ق   = هي  محي 

 

 (والمخروط )الهرم المجسمات

𝓵 𝒉 

𝑯 
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SoL: 

:H.W 

𝑶 

 : ة  لع ملاحط 
ع طول الض  ى  المرب 

ط ف  ق  ف 
عف  طول العامد لان العامد  ساوي  ض  ن 

ع ى  المرب 
طر ف  صف  الق  ل ن  مي   ئ 

𝟐
√
𝟑
𝒄
𝒎

 

𝟓
.𝟏
𝟏
𝒄
𝒎

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

د المساحة                            ة  ج  ي  ب 
ان  ة  لهرم والمساحة  الح  ي  الكلي  ت  ان  اعة الح  ق  م ارب 

ظ  ي  ة   𝟖𝒄𝒎 مي  اعدن  عة وق  لعها المرب   . 𝟑𝒄𝒎طول ض 

ات           ث  المعطي  كي  𝓵 ن  = 𝟖𝒄𝒎 , 𝑳 = 𝟑𝒄𝒎  ,  عة  الهرم مرب 
اعدة   ق 

ث       كي  ة  ن  ي  ب 
ان  ون المساحة  الح 

ان  .𝑳            ق  𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝓵 

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× (𝟒 × 𝟑) × 𝟖 =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟐 × 𝟖 

𝟒   
 𝑳. 𝑨 = 𝟏𝟐 × 𝟒 = 𝟒𝟖𝒄𝒎𝟐 

𝑻. 𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝓵 + 𝒃   اعدة        او ة   =+مساحة  الق  ي  ب 

ان  ة  المساحة  الح   الكلي 
 المساحة 

𝟒𝟖 + (𝟑 × 𝟑) = 𝟒𝟖 + ة  = 𝟗  الكلي 
 المساحة 

𝟓𝟕𝒄𝒎𝟐=  ة  الكلي 
 المساحة 

 
ات  حول حل  وضي 

لة  الهرمن   :امي 
   ة اعدة  الهرم معرق  وع ق 

ط والمساحة  لها  ن  محي 
راج  ال

ح 
 اشن 

 
رض كون امامك  لع  ة لي  ال علي ح  ات  السو  ة  معطي  ان   كي 

    ات ال علي ش كل معطي  ا كان السو  ر مطلوت  اد  ب 
 الرسم ع 

 

د                          م ج  حج 
ل
ة   وا ي  ب 

ان  ة   والمساحة  الح  ي  مساحة   الكلي    للهرم الد 
ة   اعدن  ة  ومح  𝟑𝒄𝒎𝟐√𝟓𝟒ق  اعدن  ط ق  اعة    𝟑𝟔𝒄𝒎ي  ق    𝟔𝒄𝒎√𝟑وارب 

ي   ت  ان  اعة الح  ق   ؟  𝟗𝒄𝒎وارب 
𝒃 = 𝟓𝟒√𝟑𝒄𝒎𝟐, 𝒑 = 𝟑𝟔𝒄𝒎 , 𝒉 = 𝟑√𝟔𝒄𝒎 , 𝓵 = 𝟗𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝒃 × 𝒉 ا ت  ب     المعطي 

 
عوض

م   ب  حج 
ل
ون ا

ان  ق   

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟓𝟒√𝟑 × 𝟑√𝟔 

 𝑽 = 𝟓𝟒√𝟏𝟖 = 𝟓𝟒 × 𝟑√𝟐 = 𝟏𝟔𝟐√𝟐 𝒄𝒎𝟑  

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝓵 ون  

ان  ق  ا ت  ب   المعطي 
 

عوض
ة   ب  ي  ب 

ان  المساحة  الح   

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× 𝟑𝟔 
𝟏𝟖 × 𝟗 

𝑳. 𝑨 = 𝟏𝟖 × 𝟗 = 𝟏𝟔𝟐𝒄𝒎𝟐 
اعدة   ة   =+مساحة  الق  ي  ب 

ان  ة  المساحة  الح   الكلي 
المساحة   

ة  = 𝟏𝟔𝟐 +𝟑√𝟓𝟒  الكلي 
 المساحة 

= 𝟏𝟔𝟐 + 𝟗𝟏. 𝟖 = 𝟐𝟓𝟑. 𝟖𝒄𝒎𝟐   ة  الكلي 
 المساحة 

د                          م ج  ة  حج  اعدن  ي  ق  اور الد  مح 
حرف  الهرم ال

ة  من  ي   ؟ ش 

 

 

 

𝒉 = 𝟐𝟎𝒎,𝒆𝒇 = 𝟔𝒄𝒎 , 𝒈𝒇 = 𝟗𝒄𝒎,𝒅𝒃 = 𝟏𝟖𝒄𝒎 
𝑽 =

𝟏

𝟑
𝒃 × 𝒉  

b = 𝟏
𝟐
(𝒅𝒃 + 𝒈𝒇) × 𝒆𝒇  حرف

ة  المن  ي   مساحة  ش 

 𝒃 = 𝟏

𝟐
(𝟏𝟖 + 𝟗) × 𝟔 

𝟑 

𝒃 = 𝟐𝟕 × 𝟑 = 𝟖𝟏𝒄𝒎𝟐     م حج 
ل
ون ا

ان  ق  ها ب  عوض 
 ب 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟖𝟏 × 𝟐𝟎  

 𝑽 = 𝟏

𝟑
× 𝟖𝟏 
𝟐𝟕 × 𝟐𝟎 = 𝟐𝟕 × 𝟐𝟎 

𝑽 = 𝟓𝟒𝟎 𝒄𝒎𝟑 
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SoL: 
𝑷 = 𝟒 × 𝑳ع ط المرب   محي 

𝒃 = 𝑳 × 𝑳  عمساحة  المرب 
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SoL: 

√𝟏𝟖 = 𝟑√𝟐 

√𝟑 ≈ 𝟏. 𝟕 
𝟓𝟒√𝟑 = 𝟓𝟒 × 𝟏. 𝟕 
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

د                         ة  المساحة  ج  ي  ب 
ان  م  للهرم الح 

ظ  ي  ى  مي 
مان 

لع ئ 
ة  مض  اعدن  ي  ق   الد 

لعة                          .𝟏طول ض  𝟏𝟔𝒄𝒎   ا ق  ي  وارب  ت  ان    𝟐𝒄𝒎  عة الح 
𝒏 = 𝟖, 𝑳 = 𝟏. 𝟏𝟔 , 𝓵 = 𝟐𝒄𝒎 

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝓵  

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× (𝟖 × 𝟏. 𝟏𝟔) × 𝟐 

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× (𝟗. 𝟐𝟖) × 𝟐 ⇒ 𝑳. 𝑨 = 𝟗. 𝟐𝟖𝒄𝒎𝟐  

د                           م ج  حج 
ل
ة  و ا ي  ب 

ان  ة  و المساحة  الح  لث  الكلي  ة  مي  اعدن  ي  ق   للهرم الد 
ساوي  الاض     لعة  مت  اعة    𝟔𝒄𝒎لاع طول ض  ق   و  𝟑𝟑𝒄𝒎√وارب 

ي    ت  ان  اع  الح  ق   ؟   𝟔𝒄𝒎الارب 
لاع ساوي  الاض  لث  مت  ة  مي  اعدن  𝒉   ق  = √𝟑𝟑𝒄𝒎, 𝑳 = 𝟔𝒄𝒎 , 𝓵 = 𝟔𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝒃 × 𝒉  

𝑽 =
𝟏

𝟑
× ( 𝟗 

𝟑 √𝟑) × √𝟑𝟑 
𝑽 = 𝟑√𝟗𝟗 = 𝟗√𝟏𝟏𝒄𝒎𝟑 

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝓵 

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× (𝟑 × 𝟔) × 𝟔  

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟖 × 𝟔 = 𝟓𝟒𝒄𝒎𝟐 

اعدة   ة   =+مساحة  الق  ي  ب 
ان  ة  المساحة  الح   الكلي 

المساحة   
ة  =𝟓𝟒  𝟑√𝟗+  الكلي 

 المساحة 
𝟔𝟗. 𝟑𝒄𝒎𝟐≈  ة  الكلي 

  المساحة 
 
 

  لعها عة  طول ض  ة  مرب  اعدن  اعة  𝟏𝟐𝒄𝒎هرم ق  ق   و 𝟖𝒄𝒎وارب 
ت  
ان  اعة الح  ق  د ؟ 𝟏𝟎𝒄𝒎ي  ارب  م ج  حج 

ل
ة  و ا ي  ب 

ان  ة  و المساحة  الح   الكلي 
  د مج  اعة   حج  ق  ة  𝟖𝒄𝒎هرم ارب  م مساحي 

ظ  ي  ماسي  مي 
ة  ج  اعدن   ؟  𝟐𝟒𝒄𝒎𝟐وق 

  د مج  لعة   حج  م وطول ض 
ظ  ي  لث  مي  ة  مي  اعدن  اعة   𝟔𝒎هرم  ق  ق   ؟ 𝟏𝟑𝒎وارب 

  د ة  ج  ي  ب 
ان  لعها  المساحة  الح  عة   طول ض   مرب 

ة  اعدن  ي  ق   𝟖𝒄𝒎للهرم   الد 
ي    وار ت  ان  اعة الح  ق  .𝟕ب  𝟐𝒄𝒎 ؟ 
  د م ج  حج 

ل
ة  و ا ي  ب 

ان  ة  و المساحة  الح  عة  . الكلي   مرب 
ة  اعدن  ي  ق  اور الد  مح 

  للهرم  ال
 

وع  ى  الي 
ان  رة   ولة  راس واجد. : الي  ارة  عن دائ  كون عي  ط ون  ق  اعدة  واجدة  ف  سم  لة  ق  روط  : هومح 

 المح 
ث  ان: اع   , 𝒉   حي  ق  م 𝓵 = الارب 

ل
ي  )مولد ا ت  ان  اع الح  ق  روط( ,  = الارب 

رة    𝒓ح  طر الدائ  صف  ق   = ن 
اضة   ورس  الح 

اع  ي  ي 
ة  ق  رن 

ط  دم ن  خ 
سن 

علاة ن 
 
هول من الرمور  ا ي  مج 

 
اد ا ح  ة   لاي  اون  م الر 

ائ  لث  الق  المي  𝟐(𝓵) ن  = (𝒉)𝟐 + (𝒓)𝟐. 

اد  ح  ي  ف  ا  علم كي 
ب  ة  شوف  ن  ي  ب 

ان  ة   و المساحة  الح   الكلي 
مو المساحة  حج 

ل
. . ا اة  ي ن ادن  وان 

لال الق   من ح 

ة  للم  ي  ب 
ان  روط المساحة  الح 

ة  المساحة   ح  روط  الكلي 
روط  للمح 

مح 
ل
م ا  حج 

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
(𝟐𝒓𝝅) × 𝓵  

𝑳. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 
ي   ت  ان  اع الح  ق  رة  ×الارب  ط الدائ  صف  محي  ه  = ن  ي  ب 

اي   المساحه   الج 

𝑻. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 + 𝒓𝟐𝝅 
ة     الكلي 

المساحة  = ة   ي  ب 
ان  +الح  رة    مساحة   الدائ 
 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉  

اع  ق  رة   ×الارب  لث  مساحة  الدائ  م = ن  حج 
ل
 ا

ث  ان : ها  𝝅 =  حي  مت  ي 
ة  وق  ي  ان   الي 

ة  سي 
.𝟑الت  𝟐𝟐 او 𝟏𝟒

𝟕
رة     𝒓𝟐𝝅و                   رة     𝟐𝒓 𝝅و                       مساحة  الدائ  ط الدائ   محي 

  روط لا
مح 
ل
اعدة   ا د ش كل الق  خدي 

اج  الى ي  حي  ط لان  ي  ق  ة ف  اعدن  رة  ق    الدائ 
ة ش كلها مض  اعدن  كون ق  ما الهرم ن  ي  ت  لث  لع )ن  ع , مي  ماسي  , مرب 

 
 ,.......(ج

ℓ 

7 

SoL: 

𝑷 = 𝒏 × 𝑳 ط ى  محي 
مان   الي 
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SoL: 

𝒃 =
√𝟑

𝟒
× 𝟔𝟐 =

√𝟑

𝟒
× 𝟑𝟔 
𝟗  

𝒃 =
√𝟑

𝟒
× 𝑳𝟐  لث  مساحة  المي 

= 𝟗√𝟑𝒄𝒎𝟐  

𝑷 = 𝟑 × 𝑳 ط لث  محي   المي 

𝟗√𝟑 ≈ 𝟗 × 𝟏. 𝟕 ≈ 𝟏𝟓. 𝟑 

𝟑
𝐜𝐦

 

:H.W 

ANS: 
 𝟑𝟖𝟒𝒄𝒎𝟑, 𝟐𝟒𝟎𝒄𝒎𝟐, 𝟑𝟖𝟒𝒄𝒎𝟐 
 𝟔𝟒𝒄𝒎𝟑 
 𝟑𝟗√𝟑𝒎𝟑 
 𝟏𝟏𝟓. 𝟐𝒄𝒎𝟐 
 𝟔𝟒𝒄𝒎𝟑, 𝟖𝟎𝒄𝒎𝟐, 𝟏𝟒𝟒𝒄𝒎𝟐 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

اد                        ح  اورلاي  مح 
دم الس كل ال خ 

ة  اشن  ي  ب 
ان  ة  و المساحة  الح  الكلي 

 المساحة 

مو                      حج 
ل
 ا

 
 

ل مي  ي  ئ  ات  من الرسم الد  رج  المعطي 
ح 
سن 

 ن 
ر  هرم ة دائ  اعدن   ة  لان ق 

𝒓 = 𝟑𝒄𝒎,𝒉 = 𝟒𝒄𝒎 , 𝓵 = 𝟓𝒄𝒎 

𝑳. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵  الم  
 

عوض
ون ب 

ان  ق  ا ت  ب  ة  عطي  ي  ب 
ان      المساحة  الح 

𝑳. 𝑨 = 𝟑𝝅 × 𝟓 
𝑳. 𝑨 = 𝟏𝟓𝝅 𝒄𝒎𝟐  
𝑻. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 + 𝒓𝟐𝝅 ون  

ان  ق  ا ت  ب   المعطي 
 

عوض
ة  ب   الكلي 

    المساحة 
𝑻. 𝑨 = 𝟏𝟓𝝅 + 𝟑𝟐𝝅 
𝑻. 𝑨 = 𝟏𝟓𝝅 + 𝟗𝝅 
𝑻. 𝑨 = 𝟐𝟒𝝅 𝒄𝒎𝟐 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉   م حج 

ل
ون ا

ان  ق  ا ت  ب   المعطي 
 

عوض
 ب 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟑𝟐𝝅 × 𝟒  

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟗 
𝟑 𝝅 × 𝟒  

𝑽 = 𝟑𝝅 × 𝟒 = 𝟏𝟐𝝅 𝒄𝒎𝟑  

 

 

د                        ة   ج  ي  ب 
ان  ة   و المساحة  الح   الكلي 

م المساحة 
ائ  ري  ق  روط دائ 

مح 
ل

 

طر  ة  ق  اعدن  ي   𝟑𝟓𝒎ق  ت  ان  اعة  الح  ق  دلالة   𝟐𝟎𝒎وارب  وات  ي  ث  الح   ؟ 𝛑.واكي 

 
𝒓 =

𝟑𝟓

𝟐
= 𝟏𝟕. 𝟓𝒎 , 𝓵 = 𝟐𝟎𝒎طر  لان المعطي س ق  طرولت  صف  ق   ن 

 𝑳. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 ون  
ان  ق  ا ت  ب   المعطي 

 
عوض

ة       ب  ي  ب 
ان  المساحة  الح   

𝑳. 𝑨 = 𝟏𝟕. 𝟓𝝅 × 𝟐𝟎 
𝑳. 𝑨 = 𝟑𝟓𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟐 
𝑻. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 + 𝒓𝟐𝝅 
𝑻. 𝑨 = 𝟑𝟓𝟎𝝅 + (𝟏𝟕. 𝟓)𝟐𝝅 
𝑻. 𝑨 = 𝟑𝟓𝟎𝝅 + 𝟑𝟎𝟔. 𝟐𝟓𝝅 
𝑻. 𝑨 = 𝟔𝟓𝟔. 𝟐𝟓𝝅 𝒄𝒎𝟐  

اد                        ح  اورلاي  مح 
دم الس كل ال خ 

ماشن  حج 
ل
ة   و ا ي  ب 

ان  ة   والمساحة  الح  الكلي 
  المساحة 

 
 

ل مي  ي  ئ  ات  من الرسم الد  رج  المعطي 
ح 
سن 

 ن 
ر  هرم ة دائ  اعدن   ة  لان ق 

𝒓 = √𝟑𝒄𝒎 , 𝒉 =? , 𝓵 = 𝟑𝒄𝒎 
اع  ق  لاحط  ان الارب  اد  𝒉ن  ح  ي  ع ا  طب  سي  لا ن  هول ق  روط مج 

م المح   حج 
ة   ن المطلوت  لو كا   ي  ب 

ان  ة    والمساحة  الح  اعالكلي  ق  اج  للارب  حي 
لا ي  ط ق  ق   ف 

اع ق  اد  الارب  ح  ي  ورس لا 
اع  ي  ي 

ة  ق  رن 
ط  دم ن  خ 

سن 
𝟐(𝓵)ن  = (𝒉)𝟐 + (𝒓)𝟐 

𝟑𝟐 = (𝒉)𝟐 + (√𝟑)
𝟐    
       
⇒ 𝟗 = 𝒉𝟐 + 𝟑 

 
⇒ 𝒉𝟐 = 𝟗 − 𝟑 

𝒉𝟐 = 𝟔
ي ن

ر الطرق  د  خ  ي 
⇒     𝒉 = √𝟔𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉   م حج 

ل
ون ا

ان  ق  ا ت  ب   المعطي 
 

عوض
 ب 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× (√𝟑)

𝟐
𝝅 × √𝟔  

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟑𝝅 × √𝟔 = √𝟔𝝅 𝒄𝒎𝟑  

𝑳. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 ون  
ان  ق  ا ت  ب   المعطي 

 
عوض

ة  ب  ي  ب 
ان      المساحة  الح 

𝑳. 𝑨 = √𝟑𝝅 × 𝟑 = 𝟑√𝟑𝝅 𝒄𝒎𝟐 

𝑻. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 + 𝒓𝟐𝝅 ا  ق  ا ت  ب   المعطي 
 

عوض
ون ب 

ة  ن   الكلي 
    المساحة 

𝑻. 𝑨 = 𝟑√𝟑𝝅 + (√𝟑)
𝟐
𝝅 = 𝟑√𝟑𝝅 + 𝟑𝝅 

𝑻. 𝑨 = 𝟓. 𝟏𝝅 + 𝟑𝝅 = 𝟖. 𝟏𝝅 𝒄𝒎𝟐  
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SoL: 

(𝟏. 𝟓)𝟐 = 𝟏𝟕. 𝟓 × 𝟏𝟕. 𝟓 

رت   رت  ض  ض  وارر  ون 
ع الق 

رف  م ئ 
ئ 

عهاعمو رج  م  ئ 
 دي  ئ 

SoL: 

11 

SoL: 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

د                          ة  ج  م و المساحة   السطحي  حج 
ل
ا علمث  ان مساحة  ا روط اد 

للمح 

ة   اعدن  ي   𝟗𝝅 𝒄𝒎𝟐ق  ت  ان  اعة  الح  ق   ؟  𝒄𝒎 𝟓وارب 

𝒓 =? , 𝒉 =? , 𝓵 = 𝟓𝒄𝒎 , 𝒓𝟐𝝅 = 𝟗𝝅 𝒄𝒎𝟐       
ضود من  ة  المساحة  المق  سها المساحة  السطحي 

ق  ة   هي  ب  ي  ب 
ان  الح   

𝑳. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 
  : ة  كون  ملاحط  دما ن  ال   𝒓عن  ى  السو 

هول ومعطي ف  ط او مساحة  مج  رة  محي  الدائ 
اعدة  ) ال المعطي هو مساحة  الق  ة السو  ى  هد 

لالها . ف  ة من ح  رح 
ح 
سن 

ر ن   (ة  الدائ 

𝒓𝟐𝝅 = 𝟗𝝅
÷𝜋
⇒ 𝒓𝟐 = 𝟗

ي ن
ر الطرق  د  ج 
⇒     𝒓 = 𝟑𝒄𝒎  

𝑳. 𝑨 = 𝟑𝝅 × 𝟓 ون 
ان  ق  ا ت  ب   المعطي 

 
عوض

ة                   ب   الكلي 
    المساحة 

𝑳. 𝑨 = 𝟏𝟓𝝅 = 𝟏𝟓𝝅 𝒄𝒎𝟐  

روط                                                
م المح  د حج  خ 

𝑽والان ي  =
𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉 

د شو  خ 
ورس    𝒉ف  ي 

اع  ي  ي 
ة  ق  رن 

ط  دام ن  خ 
اشن  𝟐(𝓵)ن  = (𝒉)𝟐 + (𝒓)𝟐 

𝟓𝟐 = (𝒉)𝟐 + 𝟑𝟐
 
⇒ 𝟐𝟓 = 𝒉𝟐 + 𝟗 

𝒉𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗
 
⇒ 𝒉𝟐 = 𝟏𝟔 

ي ن
ر الطرق  د  ج 
⇒     𝒉 = 𝟒𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟑𝟐𝝅 × 𝟒 م حج 

ل
ون ا

ان  ق  ا ت  ب   المعطي 
 

عوض
                       ب 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟗 
𝟑 𝝅 × 𝟒 

𝑽 = 𝟏𝟐𝝅 𝒄𝒎𝟑 

د                        م  ج  اور ؟حج  مح 
سم المركث  ال مح 

ل
 ا

 

 

 

ارة عن  لاحط  ان الس كلي ن عي  روط ن 
ة   مح  اد واسطوان  ح   ولاي 
م  اد حج  ح  ي  ا ا  ي  ث  علي  ح  م الس كل ي  روط حج 

ة   المح  سطوان  معهماو الا  ج 
ي 
  و

ً
 معا

𝑽
روط 

مح  =
𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉             , 𝒓 = 𝟔𝒄𝒎 , 𝒉 = 𝟑𝟎𝒄𝒎  

𝑽
روط 

مح  =
𝟏

𝟑
× 𝟔𝟐𝝅 × 𝟑𝟎  

𝑽
روط 

مح  =
𝟏

𝟑
× 𝟑𝟔𝝅 × 𝟑𝟎 

𝟏𝟎 

𝑽
روط 

مح  = 𝟑𝟔𝟎𝝅 𝒄𝒎
𝟑 

𝑽
ة   اسطوان 

= 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉               , 𝒓 = 𝟔𝒄𝒎 , 𝒉 = 𝟐𝟎𝒄𝒎 
𝑽

ة   اسطوان 
= 𝟔𝟐𝝅 × 𝟐𝟎 

𝑽
ة   اسطوان 

= 𝟑𝟔𝝅 × 𝟐𝟎 
𝑽

ة  اسطو  ان 
= 𝟕𝟐𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟑 

𝑽
الس كل
= 𝑽

روط 
مح  + 𝑽ة اسطوان 

= 𝟑𝟔𝟎𝝅 + 𝟕𝟐𝟎𝝅 
𝑽

الس كل
= 𝟏𝟎𝟖𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟑 

د                         م ج  اورحج  مح 
 ؟الس كل المركث  ال

 

اد ح  ر ولاي  ب  ر وضع  ب  روطي ن كي 
ارة عن مح  لاحط  ان الس كلي ن عي          ن 

م ا اد حج  ح  ي  ا ا  ي  ث  علي  ح  م الس كل ي  معهماحج  ج 
ي 
ر و ب  ر والصع  ب    لكي 

ً
 معا

𝑽
ر ب  كي 
=
𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉                     ,𝒓 = 𝟗𝒎 ,𝒉 = 𝟏𝟖𝒎  

 𝑽
ر ب  كي 
=
𝟏

𝟑
× 𝟗𝟐𝝅 × 𝟏𝟖 =  

𝟏

𝟑
× 𝟖𝟏 
𝟐𝟕 𝝅 × 𝟏𝟖 

𝑽
ر ب  كي 
= 𝟐𝟕𝝅 × 𝟏𝟖 = 𝟒𝟖𝟔𝝅 𝒄𝒎𝟑 

𝑽
ر ب  ضع  =

𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉                     ,𝒓 = 𝟐𝒎 ,𝒉 = 𝟔𝒎  

 𝑽
ر ب 

ضع  =
𝟏

𝟑
× 𝟐𝟐𝝅 × 𝟔 =  

𝟏

𝟑
× 𝟒𝝅 × 𝟔 

𝟐 
𝑽

ر ب 
ضع  = 𝟒𝝅 × 𝟐 = 𝟖𝝅 𝒄𝒎

𝟑  

𝑽
الس كل
= 𝑽

ر ب  كي 
+ 𝑽

ر ب 
ضع  = 𝟒𝟖𝟔𝝅 + 𝟖𝝅 = 𝟒𝟗𝟒𝝅 𝒄𝒎

𝟑 

                                  

  د م ج  حج 
ل
ة  و ا ي  ب 

ان  ة   المساحة  و المساحة  الح  اورللس كل  ؟الكلي  مح 
 ال

𝑨𝒏𝒔: 𝟏𝟐𝝅𝒄𝒎𝟑, 𝟏𝟓𝝅𝒄𝒎𝟐, 𝟐𝟒𝝅𝒄𝒎𝟐 

   ة اعدن  م مساحة  ق 
ائ  ري  ق  روط دائ 

ة  𝟐𝟐𝟓𝝅 𝒄𝒎𝟐مح  اعدن  ط ق    𝟑𝟎𝝅𝒄𝒎ومحي 

اعة   ق  ي   𝟐𝟎𝒄𝒎وارب  ت  ان  اعة   الح  ق  د  𝟐𝟓𝒄𝒎وارب  م ج  حج 
ل
ة  و ا ي  ب 

ان  ة  و المساحة  الح   ؟الكلي 
𝑨𝒏𝒔: 𝟏𝟓𝟎𝟎𝝅𝒄𝒎𝟑, 𝟑𝟕𝟓𝝅𝒄𝒎𝟐, 𝟔𝟎𝟎𝝅𝒄𝒎𝟐 

  د م ج  اور ؟حج  مح 
 الس كل المركث  ال

ة  :                                                                           ي  ب 
مع  ان  ج 

ي 
طي ن لا رون 

م المح  د حج  خ 
دما ي   عن 

ل  راطرج ن  ب  ل الكي 
ر داح  ب  روط الصع 

 لان المح 
 
𝑨𝒏𝒔:

𝟏𝟐𝟖

𝟑
𝝅𝒎𝟑 
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 
 

 ة اعدن  طر ق  صف  ق  م طول ن 
ائ  ري  ق  روط دائ 

ى  علي ش كل مح 
ركان  مود ج  ئ 

 علوم :  𝟑𝒄𝒎ئ 

مود ج  ا اد                                           
م الي   , ما  𝒄𝒎𝟑 𝟐𝟎𝟑كان حج 

ً
ا ي  رن 

ق  اعة ب  ق   ؟ارب 

[𝟐𝟎𝟑 = 𝟑𝝅𝒉] ÷ 𝟑𝝅 سم
ق  ي ن علي                         ب 

  الطرق 
𝟐𝟎𝟑

𝟑𝝅
=
𝟑𝝅𝒉

𝟑𝝅
 

𝒉 =
𝟐𝟎𝟑

𝟑𝝅
 

𝒉 =
𝟐𝟎𝟑

𝟗. 𝟒𝟐
≈ 𝟐𝟏. 𝟓𝒄𝒎 

 𝒓 = 𝟑𝒄𝒎 , 𝑽 = 𝟐𝟎𝟑𝝅 𝒄𝒎𝟑, 𝒉 =? 

اع ق  د الارب  خ 
روط شوف  ي 

م المح  ون حج 
ان  لال ق  م معطيمن ح  حج 

ل
 , لان ا

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉 ون  

ان  ق  ا ت  ب   المعطي 
 

عوض
م                            ب  حج 

ل
               ا

𝟐𝟎𝟑𝝅 =
𝟏

𝟑
× 𝟑𝟐𝝅 × 𝒉     

  𝟐𝟎𝟑𝝅 = 𝟏

𝟑
× 𝟗 
𝟑 𝝅 × 𝒉 

  رج  العرت اع ئ  ق   ارب 
 

لع ي  ل  𝟑𝟐𝟏𝒎 ن  مي   وئ 
ً
 , احسث   هرما

ً
وشا

ة   مساحة  ال مق  ي  ب  رن 
ق  ةالي  اعدن   : بناء  لق 

م                                           ا كان حج   ؟ 𝒄𝒎𝟑 𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎 الهرماد 

 
[𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎 = 𝟏𝟎𝟕𝒃] ÷ 𝟏𝟎𝟕 
𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟎𝟕
= 𝒃 

𝒃 ≈ 𝟏𝟕𝟕𝟗𝟒 𝒎𝟐 

ة   ي  ب  رن 
ق  اعدة  الي   هي  مساحة  الق 

𝑽 = 𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎 𝒄𝒎𝟑, 𝒉 = 𝟑𝟐𝟏𝒎 
ل هرم  مي  ن الس كل ئ  د مساحة  اد  خ 

اعدة  ي  م الهرم 𝒃الق  ون  حج 
ان  لال ق   من ح 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝒃 × 𝒉 ا   المعطي 

 
عوض

ون  ب 
ان  ق  م                                         ت  ب  حج 

ل
ا   

𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎 =
𝟏

𝟑
× 𝒃 × 𝟑𝟐𝟏 

𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎 =
𝟏

𝟑
× 𝒃 × 𝟑𝟐𝟏 

𝟏𝟎𝟕 

  عة ة مرب  اعدن  ي  ق  ة  للهرم الد  ي  ب 
ان  د المساحة  الح  اور  ج  مح 

الس كل ال ي ن ن  كل  والمي 
 : هندسة الس 

 
 

𝓵 = 𝟖𝒄𝒎 , 𝑳 = 𝟒𝒄𝒎 اعدهرم الس كل هو  عة         ن  لان ق  ة مرب    

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× 𝑷 × 𝓵 ون  

ان  ق  ا ت  ب   المعطي 
 

عوض
ة  للهرم  ب  ي  ب 

ان                                                              المساحة  الح 

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× (𝟒 × 𝟒) × 𝟖 

𝑳. 𝑨 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟔 × 𝟖 

𝑳. 𝑨 = 𝟖 × 𝟖 = 𝟔𝟒 𝒄𝒎𝟐 

𝟑𝒄𝒎 

SoL: 

𝟑𝝅 = 𝟑 × 𝟑. 𝟏𝟒 ≈ 𝟗. 𝟒𝟐 
مه   ي 

ق   ب 
 

عوض
اعاد  كا 𝝅 ب  ق  طر او الارب  صف  الق   ن المطلوت  ن 

SoL: 

SoL: 

𝑷 = 𝟒 × 𝑳 ط عمحي   المرب 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

  
 
 

س                                                                      
ق  ة  لهما ب  روط واسطوان 

اعدة  مح  م  والق  حج 
ل
ة  ا سطوان  طر الا  اعها  𝟒𝟎𝒄𝒎, ق  ق  ة  المساحة  , ماهي   𝟕𝒄𝒎وارب  ي  ب 

ان  روط الح 
 للمح 

𝟐𝟖𝟎𝟎𝝅 =
𝟒𝟎𝟎𝝅𝒉

𝟑
 

[𝟐𝟖𝟎𝟎𝝅 = 𝟏𝟑𝟑. 𝟑𝝅𝒉]÷ 𝟏𝟑𝟑. 𝟑𝝅 

𝒉
روط 

مح  =
𝟐𝟖𝟎𝟎 𝝅

𝟏𝟑𝟑.𝟑 𝝅
    ≈ 𝟐𝟏𝒄𝒎  

ي   ي 
ة  ق  رن 

ط  د ومن ن  خ 
ورس ي 

روط  𝓵اع 
𝟐(𝓵)           للمح  = (𝒉)𝟐 + (𝒓)𝟐 

(𝓵)𝟐 = 𝟐𝟏𝟐 + 𝟐𝟎𝟐
 
⇒(𝓵)𝟐 = 𝟒𝟒𝟏 + 𝟒𝟎𝟎  

(𝓵)𝟐 = 𝟖𝟒𝟏
ي ن

ر الطرق  د  خ  ي 
⇒       𝓵

روط 
مح  = 𝟐𝟗𝒄𝒎  

روط  
ة  للمح  ي  ب 

ان  د المساحة  الح  خ 
𝓵الان ي 

روط 
مح  = 𝟐𝟗𝒄𝒎  , 𝒓 روط

مح  = 𝟐𝟎𝒄𝒎    
𝑳. 𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 
𝑳. 𝑨 = 𝟐𝟎𝝅 × 𝟐𝟗 
𝑳. 𝑨 = 𝟓𝟖𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟐 

ل ا اشي  ل هكد  ى  مي 
ال ة  ف   الى المطلوت  من السو 

رة ٌ اش  هث  مي  د   .ي 
ة  المساحة  المطلوت  هو  ي  ب 

ان  روط الح 
هاللمح  ون 

ان  ث  ق  كي  .𝑳       ن  𝑨 = 𝒓𝝅 × 𝓵 
اد  ح  ي  ا ا  ي  ث  علي  ح  ن ي  روط  𝓵اد 

روط  𝒓ن    لا  للمح 
س المح 

ق  ة  ب  سطوان   الا 
ال ات  السو  𝒓    معطي 

روط 
ة و مح  اسطوان 

=
𝟒𝟎

𝟐
= 𝟐𝟎𝒄𝒎 , 𝒉

ة اسطوان 
= 𝟕𝒄𝒎 

𝑽
ة   اسطوان 

= 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉 مها  اد حج  ح  ي  ة  لا  سطوان  ات  الا   معطي 
 

عوض
                     ب 

𝑽
ة   اسطوان 

= 𝟐𝟎𝟐𝝅 × 𝟕𝟎 = 𝟒𝟎𝟎𝝅 × 𝟕𝟎 
𝑽

ة   اسطوان 
= 𝟐𝟖𝟎𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟑ال ى  السو 

ان ف  ساون 
هما مت  روط لان 

م المح  سة حج  ق   وهو ب 

  𝑽
روط 

مح  =
𝟏

𝟑
× 𝒓𝟐𝝅 × 𝒉    , 𝒓

روط 
مح  = 𝟐𝟎𝒄𝒎 

𝟐𝟖𝟎𝟎𝝅 =
𝟏

𝟑
× 𝟐𝟎𝟐𝝅 × 𝒉  

𝟐𝟖𝟎𝟎𝝅 =
𝟏

𝟑
× 𝟒𝟎𝟎𝝅 × 𝒉 

  
 
طا ي  الحلي ن ح 

 
ك  ا ي  ان  ح  اح 

   ؟ وض 

ي   الجل الاول
ان   الجل الي 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝒃 × 𝒉   

 𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟔 × 𝟔 × 𝝅 × 𝟏𝟎 = 𝟏𝟐𝟎𝝅 𝒎𝟑  

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝒃 × 𝒉   

 𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟔 × 𝟔 × 𝝅 × 𝟖 = 𝟗𝟔𝝅 𝒎𝟑    

ول   الحل الا 
 
طا دار    ح  𝒉لان مق  = 𝟖𝒄𝒎   س 𝒉ولت  = 𝟏𝟎𝒄𝒎  ح ى  هو الصحن 

ان  كون الحل الي  لك ن  𝑽لد  = 𝟗𝟔𝝅 𝒎𝟑 

 

ات  ق    مح المعطي 
س ن 

م 
ظ  ي  لع مي 

لة  عن مض 
 
اد مسا ح  ي  ا  ة ن  ط ي  لع و محي 

ة المض   .مساحي 

 

ال  طوق السو  ض مي 
خ  ال ي  ي  مي 

 
ة الدرس او ا ول من هد  ال الا  ع المي  علاةراج 

 
 ا

 

 

 فكَِر  

 تـــــحَــدا  اولا 
SoL: 

ا   اكتشف الخطأ ثانيا

SoL: 

ا   اكتـــــــــــــب   ثالثا
SoL: 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

𝟐𝟐𝟓𝛑𝐜𝐦𝟐 

𝟗𝟎𝛑𝐜𝐦𝟐 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

صل. ه الف  ي  هد 
دمها ف  خ 

ست 
ي  سن 

ة  الت  ي 
اض   الرموز  الري 

 
عض  ب 

اه الرمر   اه الرمر   معي   معي 

طاب ق ≅ م ⟷ ي  ي 
ق   مست 

ة ∼ اب  س  م         ب  ي 
ق  طعة  مست   ق 

ة   ∠ اوب  لث   ∆ ز   مي 
𝒎 )ا واي  دم مع الر  خ 

ست 
اس)ب  ي 

ي   ⧵⧵ ق  واز   ب 
ا( ∘ واي  اس الر  ي 

ة  )وحده  ق   عمودي   ⊥ دزج 
 
 
 

ع  ت  لث   وي  واص المي 
 الي ج 

ً
ا ق  ا ساب  ي  عرق  ه الدزس الي:ب  ي  هد 

  -رف  ف 

لع   (1
صف  الص  ت  طة  مي  ف  لث  وب  وس المي  اها احد زو  مة  طرق  ي 

ق  طعة  مست  ل  هي  ق  اي  سالمق 
 
لك الرا لث   :   لد  ي  المي 

وسطة  ف  طعة  المي  الق 
لث   لاث  ولكل مي  سمي ي 

ب 
طة  واحده   ف  ي  ب 

اطع ف  ق  ت  وسطة  ي  طع مي  لث  ق  ي   𝑂مركر  المي  . الد  لث  وسطة  للمي  طع المي  ي  الف 
لاف  طة  ي  ف   هي  ب 

 

س  (2
 
لك الرا ل لد  اي  لع المق 

حوي  الص  ي  ي  م الد  ي 
ق  لث  علي المست  وس المي  ل من زو  از  اع  هو العمود الي  ف  : ارت  لث  المي 

سمي )
ب 
طة  واحده    ف  ي  ب 

اطع ف  ق  ت  اعاث  ي  ق  لاث  ازب  لث  ي  اعاث  ولكل مي  ق  ي الازب 
ق   (ملت 

ن   سمي 
ه الدزس الي ق  سم هد 

ق  لك سوف  ب  ول لد  لث  الا  ي  المي 
ا ف  واي  لاع و الر  ي  و  الاض 

ان  اث  الي  لي  ة المي  اب  س    ب 

رهان                                                                                                        دون ب  لها ن  ي 
ق 
لث  و ب َ اث  لكل مي  رهي  دزس مب  د سوف  ن  ن  ه الي  ي  هد 

 : ف 

ان لهما ,                             لي  اي  ان المق  ي  اوي  ث  الر  ن  اي  ي  لث  ي  لعا مي 
ن ض  اي  ي  ا ي 

رهماد  كب 
 
ا لع ا ق 

ل الص  اي  ق  ر ب  كب 
العكسالا   .وي 

𝑩𝑪̅̅ ̅̅ > 𝑨𝑪̅̅ ̅̅ ⇔ 𝒎∠𝑨 > 𝒎∠𝑩 
 

ة                    اوي  لع 𝑩∠الر 
لها الض  اي  ف  𝑨𝑪̅̅ ,ت  ة   , ̅̅ اوي  لع   𝑨∠الر 

لها الض  اي  ف  𝑩𝑪̅̅ت  ̅̅ 

ة   اوي  لع  𝑪∠الر 
لها الض  اي  ف  𝑨𝑩̅̅ت  لث  .  ̅̅ ي  المي 

ا ف  واي  ر الر  لة اكب  اي  ف  ي  ت  ة  الذ  اوي  كون الر 
ي  لاع ف  ر الاض  لع اكب 

ا كان الض  اذ   ف 

ر كب  ذ  لث   :1ت  ا المي  واي  موع ز  𝑨∠,        °𝟏𝟖𝟎 مج  + ∠𝑩 + ∠𝑪 = 𝟏𝟖𝟎° 
ر كب  ذ  لاع  :2ت  ة  زموز  الاض  اب  مكن كي  ة  من ي  داب  ة  الي  الن  هاب  لاً او العكس .  الن  𝑨𝑩̅̅:  مي  ة  ̅̅ ي  اي  مكن كي  𝑩𝑨̅̅ي  ̅̅ 

 𝟓 − 𝟐  
 الدرس

اـت لـثـ  المثـ

 المثلث في والزوايا الاضلاع

ة    رهي   𝟏 مب 

م 

لث    مركر  المي 

لع
صف  الص  ت   مي 

𝑶 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

اه من                            لث  ادي  ي  المي 
ا ف  واي  ث  الر  ر زي  صع  رالي الا  كب 

 ؟الا 
 
 
 
لع 

𝑩𝑪̅̅الص  لة  لة̅̅ اي   المق 
ة  اوب  كون الر 

ي  لع ق 
ر ض  ة   𝒎∠𝑨  ,اكب  اوب  ر ز   اكب 

لع  
𝑨𝑩̅̅ ,الص  لة  لة   ̅̅ اي   المق 

ة  اوب  كون الر  ي 
لع ق 

ر ض  ة   𝒎∠𝑪اصع  اوب  ر ز 
 اصع 

ا من  واي  ث  الر  ن  ري  ر ب  صع  رالي الا  كب 
صاعدي  ) الا   𝒎∠𝑪,𝒎∠𝑨,𝒎∠𝑩 (  ي 

ال ) ا كان  السو  لي  او اد  از  ي  ر (من ي  كب 
رالي الا   𝒎∠𝑩,𝒎∠𝑨,𝒎∠𝑪 الاصع 

ث   ن  ري  : الب  ة  ساز من  ملاحط  من الي الن  ة  الي  ب  ر  لب 
َ

ة  الرموز  اي ك اب   لان  كي 

  

  ا من واي  ث  الر  ر زي  صع  ر الي الا  كب 
ة  الا  الي  اث  الي  لي   .للمي 

 
 
 
 
 

  لاع من ث  الاض  صر الي الاطول زي  ة  الاق  الي  اث  الي  لي   .للمي 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                  

ي 
لاف  ي  لث  ي  ا المي  واي  اث  ز  صق  عادمت  ة  الاب  ساوب 

كون من  طة  واحده  ي  ف  ت   ي 

لاعة ح).عن اض   (والعكس صحت 

ا كان   𝑶𝑨̅̅اد  ̅̅ , 𝑶𝑩̅̅̅̅̅, 𝑶𝑪̅̅ ا  ̅̅ واي  اث  الر  صق  ,𝑨,𝑩مت  𝑪   ث ن  ري   علي الب 
طة   ف  ي  ب 

ي  ف 
ق  لت  ي 

𝑶   ن
 
ا 𝑶𝑫   , ق  = 𝑶𝑬 = 𝑶𝑭         

      
 
 
 
 
 

ال    ها مي  د  علن  ح 
 
ا  سوف  ي 

اه                            اث  ادي  لي  ي  المي 
لاع من ف  ث  الاض  صر زي  ق 

طولالي الا   .الا 
 

 

ا  واي  لاع من الر  ازن اطوال الاض  ق  ت  ها معلومة  ق  اسات  ي 
ا ق  واي  ة الر  ما اب   ي 

ة   اوب  اس الر  ي 
د ق  خ 

ث  ان ي  ح  لث   𝒎∠𝑪ي  ا المي  واي  موع ز  لال مج   من ج 
∠𝑨 + ∠𝑩 + ∠𝑪 = 𝟏𝟖𝟎° ⟹ 𝟕𝟑° + 𝟒𝟓° + ∠𝑪 = 𝟏𝟖𝟎° 
𝟏𝟏𝟖° + ∠𝑪 = 𝟏𝟖𝟎°

         
⇒  ∠𝑪 = 𝟏𝟖𝟎°−  𝟏𝟏𝟖° 

∠𝑪 = 𝟔𝟐° 
ة   اوب  ل لها   𝒎∠𝑨الر  اي  لع المق 

كون الص  ي 
ة  ق  اوب  ر ز  𝑩𝑪̅̅اكب  لع ̅̅

 اطول ض 
ة   اوب  ل لها   𝒎∠𝑩الر  اي  لع المق 

كون الص  ي 
ة  ق  اوب  ر ز 

𝑨𝑪̅̅اصع  لع ̅̅
صر ض   اق 

لاع من  ث  الاض  ن  ري  صرب  طول الي  الاق  صاعدي  )الا  𝑨𝑪̅̅( ي  ̅̅ , 𝑩𝑨̅̅ ̅̅ , 𝑩𝑪̅̅ ̅̅ 
ال ) ا كان  السو  لي  او اد  از  ي  صر  الا  الي  الاطول( من ي  𝑩𝑪̅̅ق  ̅̅ , 𝑩𝑨̅̅ ̅̅ , 𝑨𝑪̅̅ ̅̅ 

 
 

ة   اوب  اس الر  ي 
د ق  خ 

ث  ان ي  ح   𝒎∠𝑨 و   𝒎∠𝑪ي 
  𝒎∠𝑪  اسها ي 

كون ق  ي 
مة  ق 

اي  ة  ق  اوب  𝒎∠𝑪ز  = د  𝟗𝟎° خ 
موعمن  𝒎∠𝑨وي  مج 

ل
 ا

∠𝑨 + ∠𝑩 + ∠𝑪 = 𝟏𝟖𝟎° ⟹ ∠𝑨 + 𝟕𝟎° + 𝟗𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° 
∠𝑨 = 𝟏𝟖𝟎°−  𝟏𝟔𝟎°

         
⇒  ∠𝑨 = 𝟐𝟎° 

ة   اوب  كو  𝒎∠𝑪الر  ي 
ة  ق  اوب  ر ز  ل لها  اكب  اي  لع المق 

𝑨𝑩̅̅ن الص  لع ̅̅
 اطول ض 

ة   اوب  ل لها   𝒎∠𝑨الر  اي  لع المق 
كون الص  ي 

ة  ق  اوب  ر ز 
𝑩𝑪̅̅اصع  لع ̅̅

صر ض   اق 
لاع من  ث  الاض  ن  ري  صرب  طول الي  الاق  صاعدي  )الا  𝑩𝑪̅̅( ي  ̅̅ , 𝑨𝑪̅̅ ̅̅ , 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ 

 

1 

SoL  

2 

SoL  

H.W 

SoL  

ة    رهي   𝟐 مب 

م 
ر  ب 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

مة                                     ي 
د ق  اوز ح  مح 

لث  ال ي  المي 
  . 𝒙 ف 

 
 
 
 

  𝑪𝑶̅̅ ة  ي   ̅̅ اوب   الر 
صف  ة   𝑪,  𝑩𝑶̅̅̅̅̅∠ت  اوب   الر 

صف  ت   𝑩∠ي 
ن  لث   𝑶  اد  ا المي  واي  اث  ز  صق  اء مت 

ق  طة  الت  ف   هي  ب 
كون  ي 

𝑶𝑨̅̅  ق  ة   ̅̅ اوب   الر 
صف  ة  (  𝑨∠مت  رهي  𝒙,      𝟐جسث  مب  =

𝟏

𝟐
𝒎∠𝑨 

∠𝑨 + ∠𝑩 + ∠𝑪 = 𝟏𝟖𝟎° ⟹ ∠𝑨 + 𝟕𝟎° + 𝟔𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° 
∠𝑨 + 𝟏𝟑𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°

         
⇒  ∠𝑨 = 𝟏𝟖𝟎°−  𝟏𝟑𝟎° 

∠𝑨 = 𝟓𝟎°           ⟹          ∴ 𝒙 = 𝟐𝟓° 

س                                   
 
مة  المرسومة  من زا ي 

ق  طعة  المست  مة   طول الف 
اي  ي  الق 

 ف 
لث                                    م ال  المي 

اي  ة  الي ق  اوب  صف  الر  ت  ساوي  مي  ر ب  صف   الوب   ي 
ر.                                                       طول الوب 

 
 

لث                      ة 𝑨𝑩𝑪المي  ي 
𝑨𝑫̅̅ ,ق  ̅̅ , 𝑪𝑬̅̅ ي   ̅̅

ان ف  ي 
ق  لت  ان ي  وسطي  ان مي  طعي   𝑶ق 

                        𝑨𝑫 = 𝟔𝒄𝒎 , 𝑪𝑬 = 𝟗𝒄𝒎   د طول 𝑨𝑶̅̅,ح  ̅̅ , 𝑶𝑬̅̅ ̅̅ 
 
 
 
 
 

ة  ما اب  𝑪𝑬̅̅ي  وسطة   ̅̅ طعة  مي  ن ق  ة  من اد  رهي  لع    3مب 
د طول الص  خ 

𝑶𝑬̅̅ي  ̅̅   
َ

رالك  صب 

𝑶𝑬̅̅ ̅̅ =
𝟏

𝟑
𝑪𝑬̅̅ ̅̅  

𝑶𝑬̅̅ ̅̅ =
𝟏

𝟑
× 𝟗 

𝟑  

𝑶𝑬̅̅ ̅̅ = 𝟑𝒄𝒎 

ة  ما اب  𝑨𝑫̅̅ي  وسطة   ̅̅ طعة  مي  ن ق  ة  من اد  رهي  لع    3مب 
د طول الص  خ 

𝑨𝑶̅̅ي  ل  ̅̅  الطوي 

𝑨𝑶̅̅ ̅̅ =
𝟐

𝟑
𝑨𝑫̅̅ ̅̅  

𝑨𝑶̅̅ ̅̅ =
𝟐

𝟑
× 𝟔 

𝟐  

𝑨𝑶̅̅ ̅̅ = 𝟒𝒄𝒎 

 

اوز                               مح 
لث  ال ي  المي 

ا كان : ف  𝑨𝑶̅̅ اد  ̅̅ , 𝑩𝑶̅̅̅̅̅, 𝑪𝑶̅̅ اث  ̅̅ صق  مت 
ا  واي  ,𝑨,𝑩الر  𝑪    مة ي 

د ق   . 𝒎∠𝒙ح 
 
 

𝒎∠𝒙 = 𝟐𝟕. 𝟓°  :Ans 

طة  واحده                                  ف  ي  ب 
ي ف 

لاف  ي  لث  ي  وسطة  للمي  مة  المي  ي 
ق  طع المست    الف 

سمي مركر                               
ب 

ل 
ق   ب 

لث  , وب   س المي  ن  ها ي  سم كل من 
ة  ق  𝟐 ي 

𝟑
هة     من ج 

ل                       اي  لع المق 
صف  الص  ت  س الي مي 

 
 . الرا

ضار َ
لوع الك

لوع الطوال الض 
 الض 

𝑶𝑫̅̅̅̅̅ =
𝟏

𝟑
𝑨𝑫̅̅ ̅̅  𝑨𝑶̅̅ ̅̅ =

𝟐

𝟑
𝑨𝑫̅̅ ̅̅  

𝑶𝑭̅̅ ̅̅ =
𝟏

𝟑
𝑩𝑭̅̅ ̅̅  𝑩𝑶̅̅̅̅̅ =

𝟐

𝟑
𝑩𝑭̅̅ ̅̅  

𝑶𝑬̅̅ ̅̅ =
𝟏

𝟑
𝑪𝑬̅̅ ̅̅  𝑪𝑶̅̅ ̅̅ =

𝟐

𝟑
𝑪𝑬̅̅ ̅̅  

: ة  رهي  مة  المب  رج  لع ال  ب 
صف  الص  ت  لث  الي مي  س المي 

 
طلق من زا ت  ي  ي  لع الد 

ص 

ي ن  لي  لاث  : ي  ة  اي  لاب  سم الي ي 
ق  ل  لة ب  اي  𝟐المق 

𝟑
ي    طعة الد  ه الف  د  ح 

 
ا ة ي  مي 

ة  ي  مي 
اف    والي 

صف  ت  𝟏وضلث  الي المي 

𝟑
كملث  الطرب ق من  

 
ي   ا طعة  الد  ه الف  د  ح 

 
ا ي 

ل . اي  لع المق 
صف  الص  ت   المركر  الي مي 

 

 H.W 

ة    رهي   𝟑 مب 

م 
ر  ب 

3 

SoL  

ة    رهي   𝟒 مب 

م 
ر  ب 

𝑨 

𝑭 

𝑪 𝑩 
𝑫 

𝑬 

𝑶 

4 

SoL  

مة    ي 
 ق 

 
عوص

𝑪𝑬ب  = 𝟗𝒄𝒎 ون
اب  الق   ي 

مة    ي 
 ق 

 
عوص

𝑨𝑫ب  = 𝟔𝒄𝒎 ون
اب  الق   ي 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                        𝑨𝑩𝑪  ,  لث ا كان 𝑶مي  وسطة  اد  ة المي  امي  ي 
ق  اطع مست  ق  طة  ب  ف   ب 

                      𝑩𝑶 = 𝟏𝟐𝒄𝒎   طة ف  ها الت  ن 
ي  طرق 

طعة  الت  د طول  الف   𝑩,ح 

ماث                            ي 
ق  ة المست  خدد علي 

لث  وي  رسم المي   ب 
ة   ما اب  وسطة  𝑩𝑶̅̅̅̅̅ي  طعة  المي  لع معلوم من الف 

𝑩𝑬̅̅ض  ̅̅ 
ن   ة  من اد  رهي     3مب 

د طول ي  طعة  خ  𝑩𝑬̅̅  الف  ̅̅   
 

𝑩𝑶̅̅̅̅̅ =
𝟐

𝟑
𝑩𝑬̅̅ ̅̅

           
⇒  𝟏𝟐 =

𝟐

𝟑
𝑩𝑬̅̅ ̅̅   

𝟏𝟐

𝟏
= 

𝟐

𝟑
𝑩𝑬̅̅ ̅̅   

𝑩𝑬̅̅ ̅̅ =
𝟏𝟐 × 𝟑

𝟐 × 𝟏
⟹ 𝑩𝑬̅̅ ̅̅ = 𝟏𝟖𝒄𝒎 

 

 
اهما   واي  ق ز  طاب  ت  لاعهما وي  اسث  اض  ي  ن  ان ي  لي  هما مي  هان : ات  س  ان المن  لي  المي 
الرمر   رمر  لة ي  ا(. ~ )وب  س  د  علي الن  ح 

 
ا رهانسوف  ي  دون ب  اث  ن  رهي  ة  مب   ب 

 
ث                                    ق  طاب  ا ي  ان اد  ي  اوي  لث  مع ز  ي  مي 

ي ن ف  ي  اوي  رز 
لث  اخ  ي  مي 

 ف 
ي ن                                    لي  ن المي 

 
ا هانق  ات  س  ن   .ي 

 
 
 
 

ا د 
 
𝒎∠𝑨 ا = 𝒎∠𝑫 ,𝒎∠𝑪 = 𝒎∠𝑭 ن

 
ا   𝑨𝑩𝑪 ~ ∆𝑫𝑬𝑭∆ ق 
ي ن  رب 

خ   
ي ن ا ي  اوي  ي  ز 

 
 او ا

 
 

اسث   ااد                                      ي  لاث  ي  لث  مع ي  لاع من مي  لاث  اض  لاعي   اض 
ل                                     ن المي 

 
ا ر ق 

لث  اخ  هي ن ي ن ي  من مي  ات  س   .من 
 
 
    

                         
 

ا د 
 
ا
𝑩𝑪

𝑬𝑭
=

𝑨𝑪

𝑫𝑭
=

𝑨𝑩

𝑫𝑬
ن  

 
ا   𝑨𝑩𝑪 ~ ∆𝑫𝑬𝑭∆ ق 

 
 
ة  ن  ي  ن 
لث       :ي  لاع المي  ع  كل اض 

ث  وص  ح  ر ي  ب  ي  الصع 
سط اما ف  ي  الن 

اماو ف     المق 

ي  
لع ف 

عث  ض  ا وص  اطي  اد  اسث  ج  ي  ر الي  ب  عي  سط وب  ي  الن 
لع ف 

ول وض  اسث  الا  ي  ي  الي 
ف 

ام  ي  . )المق 
ان  اسث  الي  ي  ي  الي 

رف  طف  ر ي  صب  وه مت  وكَ لو كلهن ج 
ي  لو كلهن ق 

عت   (ب 
 

𝑨𝑩𝑪                         ,  لث اءا𝑶مي  ق  طة  الت  ف  دطولب  وسطة ,ح  طع المي  𝑨𝑫̅̅ لف  ̅̅ 
ا علمث  ان   𝒎∠𝑪𝑶𝑩اد  = 𝟗𝟎°, 𝑨𝑫̅̅ ̅̅ ∩ 𝑩𝑪̅̅ ̅̅ = {𝑫}, 𝑩𝑪 = 𝟔𝒄𝒎  

 
رسم    اث  ب   المعطي 

ة  خدد علي 
لث  وي   مي 
اد طول  ح  𝑨𝑫̅̅    لاي  د  ̅̅ خ 

ث  ان ي  ح  𝑶𝑫̅̅ ي  ̅̅̅       
لال  ة من ج  رهي  م 4مب 

اي  لث  الق   المي 

𝑶𝑫 =
𝟏

𝟐
𝑩𝑪  

𝑶𝑫 =
𝟏

𝟐
× 𝟔

            
⇒   𝑶𝑫 = 𝟑𝒄𝒎  

لال  ة  ومن ج  رهي  ر للـ  3مب  صب 
َ

لع الك
𝑨𝑫̅̅ )الص  ̅̅) 

𝑶𝑫 =
𝟏

𝟑
𝑨𝑫

               
⇒    

𝟑

𝟏
= 

𝟏

𝟑
𝑨𝑫 

𝑨𝑫 =
𝟑 × 𝟑

𝟏
= 𝟗𝒄𝒎 

 
   لث ة 𝑨𝑩𝑪المي  ي 

𝑨𝑫̅̅ ,ق  ̅̅ , 𝑪𝑬̅̅ ي   ̅̅
ان ف  ي 

ق  لت  ان ي  وسطي  ان مي  طعي   𝑶ق 
   𝑨𝑫 = 𝟗𝒄𝒎 , 𝑪𝑬 = 𝟏𝟐𝒄𝒎   د طول 𝑨𝑶̅̅,ح  ̅̅ , 𝑶𝑬̅̅ ̅̅ 

   لث ة 𝑨𝑩𝑪المي  ي 
𝑨𝑫̅̅ ,ق  ̅̅ , 𝑪𝑬̅̅ ي   ̅̅

ان ف  ي 
ق  لت  ان ي  وسطي  ان مي  طعي   𝑶ق 

  𝑨𝑫 = 𝟏𝟐𝒄𝒎 , 𝑪𝑬 = 𝟐𝟒𝒄𝒎   د طول 𝑨𝑶̅̅,ح  ̅̅ , 𝑶𝑬̅̅ ̅̅ 

 𝑨𝑶 = 𝟖𝒄𝒎,𝑶𝑬 = 𝟖𝒄𝒎   𝑨𝑶 = 𝟔𝒄𝒎,𝑶𝑬 = 𝟒𝒄𝒎 :Ans 

 

5 

SoL  

6 

SoL  

ي ن 
 وسطي ن ×طرق 

 H.W 

 لمثلثاتا في التشابه

ة    رهي   𝟓 مب 

م 
ر  ب 

ة    رهي   𝟔 مب 

م 
ر  ب 

ر ب  لث  الصع  لاع المي   اض 

ر ب  لث  الكي  لاع المي   اض 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ة                              الي  ي  الاس كال الي 
ي ن ف  لي  ا كان المي  ما اد  ي 

ي ن ق  هي ن ب  ات  س   . من 
ث                         ة  واكي  سي 

ة ب  اب  س 
 ؟ الن 

 
 

ة   اسي  ي  ي ن مي  لي  ي  المي 
لاع ف  ث  ان الاض  ي  ن 

ث  ان ي  ح  هي ن ي  ات  س  ي ن من  لي  ث  ان المي  ي  ن 
 لكي  ي 

𝑨𝑩

𝑫𝑬
=

𝟔

𝟗
=

𝟐

𝟑
  
𝑨𝑪

𝑭𝑬
=

𝟒

𝟔
=

𝟐

𝟑
  
𝑩𝑪

𝑭𝑫
=

𝟒

𝟔
=

𝟐

𝟑
  
  
 

 

لاع اسث  الاض  ي  د ي  خ 
 ي 

𝑩𝑪

𝑬𝑭
=

𝟑

𝟏𝟎
  

𝑨𝑩

𝑫𝑭
=

𝟒

𝟔
=

𝟐

𝟑
  

ي   
ان  لع الي 

ة  الص  سي 
ساوي  ب  ول  لا ب  لع الا 

ة  الص  سي 
كملة  لان ب  ف  عن الي  وق  ي   ي 

هان ات  س  ر من  ب 
ان ع  لي  ن المي   اد 

ا                                      اسث  اذ  ي  ر ,ي 
لث  اخ  ي  مي 

رها ف  اب  ط  لث  مع ي  ي  مي 
لعان ف   ض 

ث  و                                    ق  طاب  ها ي  رت  ب  ط  هما مع ي  ن  ن  محصوزه  ي 
ل
ة  ا اوب   الر 

ي ن                                    لي  ن المي 
 
ا هان ق  ات  س  ن   .ي 

 
 
 

𝑨𝑪

𝑫𝑭
=

𝑪𝑩

𝑭𝑬
 ,𝒎∠𝑪 = 𝒎∠𝑭    كون ي 

    𝑨𝑩𝑪 ~ ∆𝑫𝑬𝑭∆ ق 

لث  ا رهما من المي  اب  ط  ول مع ي  لث  الا  لعي ن من المي 
ي  ض 

 
ه او ا ن  ن  محصوزه  ي 

ل
ة  ا اوب  ي  والر 

ان   ما لي 

ر: كب  د  ا  ن  ي  حث  لدي  ضت   
لاث  ا اث  ي  رهي  ة مب  اب  س 

ي ن .لن  لي   المي 
ولي   ي ن  الا  ي  اوي  ق ز  طاب  ي ن :ي  ي  اوي  اس ز  ي 

ي ن ق  لي  ي  المي 
كون ف  دما ي  دمها عن  خ 

ست 
 ب 

ة   ي  اي  لاع الي  لاث  اض  اسث   ي  ي  لاع: ي  لاث  اض  ي ن ي  لي  ي  المي 
كون ف  دما ي  دمها عن  خ 

ست 
 ب 

 معلومة  
ة    الي  هما الي  ن  ن  ة  محصوزه  ي  اوب  لعي ن وز 

اسث  ض  ي  دمها ع :ي  خ 
ست 

ي  ب 
كون ف  دما ي  ن 

ة   اوب  لعي ن وز 
ي ن ض  لي   .معلومي ن المي 

ال اث  السو  ة  جسث  معطي  رهي  دم المب  خ 
ي ن است  لي  ة مي  اب  س  اث  ب  ي  ك اي  طلث  مي  دما ي   عن 

ي                       
اوز ف  مح 

ا كانالس كل ال  : اد 
                           ,𝒎∠𝑪 = 𝒎∠𝑭𝑫𝑩  𝑬𝑪

𝑫𝑭
=

𝑪𝑫

𝑫𝑩
مة     ي 

د ق   ؟ 𝒙ح 
 
 
 
 

لال المعطي  𝒎∠𝑪, من ج  = 𝒎∠𝑭𝑫𝑩  𝑬𝑪

𝑫𝑭
=

𝑪𝑫

𝑫𝑩
   

ة   رهي  كون   7جسث  مب  هي ن  𝑬𝑪𝑫 ~ ∆𝑭𝑫𝑩∆ي  ات  س   من 
ة   اسي  ي  لاعهما مي  كون اض  ي 

𝑬𝑪                     ق 

𝑫𝑭
=

𝑪𝑫

𝑫𝑩
 

𝒙−𝟏

𝟐
= 

𝟗

𝟑

           
⇒   

𝒙−𝟏

𝟐
= 

𝟗 
𝟑

𝟑
 
𝒙−𝟏

𝟐
= 

𝟑

𝟏
  

𝒙 − 𝟏 =  𝟑 × 𝟐 
𝒙 =  𝟔 + 𝟏 
𝒙 =  𝟕 

هي ن.                                ات  س  اه من  ي  الاس كال ادي 
ان ف  لي  ي ن هل ان المي   ب 

ة.                                  اب  س 
ة   الن  سي 

ث  ب   واكي 
 
  
 
 
 
 

 
 م
ه الس كل سم  ي  ي  هد 

ة  ف  ق  طاب  ا  المت  واي  واج  الر   از 
 

 

 H.W 

7 

𝑨𝑩

𝑫𝑬
=

𝑨𝑪

𝑭𝑬
=

𝑩𝑪

𝑭𝑫
=

𝟐

𝟑
ة   ما اب   ي 

∆𝑨𝑩𝑪 ~ ∆𝑫𝑬𝑭      ن  اد 
اسث  لان  ي  ة   ي  ساوب 

ي  من 
ان  ول مع الي  لث  الا  لاع المي   اض 

                 
⇒     

𝑩𝑪

𝑬𝑭
≠

𝑨𝑩

𝑫𝑭
  

ة    رهي   𝟕 مب 

م 
ر  ب 

8 

SoL  

SoL  

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ي                           ,𝑨𝑩𝑪∆ن ان ب  ∆𝑭𝑩𝑫 اوز مح 
ي  الس كل ال

هي نف  ات  س  ث  ان: من   جي 
                           𝑨𝑪̅̅ ̅̅ ∕∕ 𝑭𝑫̅̅ ̅̅ مة  و    ,  ي 

د ق   ؟ 𝒙ح 
 
 

 
  𝑨𝑪̅̅ ̅̅ ∕∕ 𝑭𝑫̅̅ ̅̅  , لال ال  معطي      من ج   

راث      اط  ي  مي  ∠𝑪 = ∠𝑫 ∴ 
ركة     ب  ة مس  اوب  ز  ∠𝑩       و        

ة  )  رهي  ن  5  جسث  مب  ي ن( اد  ي  اوي  ساوي  ز  هي ن      𝑨𝑩𝑪~∆𝑭𝑩𝑫∆, ب  ات  س   من 

    ∠𝑫س
 
الرا لة ي  اي  ق  𝑬∠  و  مت  = ∠𝑫   ادلاث ي   مي 

 
كون ق  ة  )  𝑬𝑪𝑫~∆𝑭𝑩𝑫∆ ي  رهي  ي ن( 5  جسث  مب  ي  اوي  ساوي  ز   , ب 

ة   اسي  ي  لاعهما مي  كون اض  ي 
𝑬𝑪                  ق 

𝑫𝑭
=

𝑪𝑫

𝑫𝑩
  

  𝒙−𝟐

𝟒
=

𝟏𝟐

𝟔

          

⇒  
𝒙−𝟐

𝟒
=

𝟐

𝟏
 

𝒙 − 𝟐 = 𝟒 × 𝟐 

𝒙 = 𝟖 + 𝟐
       
⇒ 𝒙 = 𝟏𝟎 

ي  الس كل                        
اوز:ف  مح 

 ال
 

  ي ن لي  ي ن ان المي   𝑨𝑩𝑪,𝑩𝑫𝑬ب 
هي ن  ات  س  ة  من  اب  س 

ة  الن  سي 
د ب  مة   ح  ي 

د ق   𝒙ح 
 

ة ما اب  𝑨𝑪̅̅ ,ي  ̅̅ ∕∕ 𝑫𝑬̅̅ لال الرسم ) ̅̅ ي  معطي من ج  واز  دل علي الي   (زاس السهم ن 
{
𝒎∠𝑨 = 𝒎∠𝑬
𝒎∠𝑫 = 𝒎∠𝑪

} ادلاث   ي    مي 

,𝑨𝑩𝑪∆ن اد   ∆𝑩𝑫𝑬  هي ن ات  س  ة  من  رهي  ي ن 5جسث  مب  ي  اوي  ساوي   ز   , ب 
ة   اسي  ي  لاعهما مي  كون اض  ي 

𝑬𝑩                                                        ق 

𝑨𝑩
=

𝑫𝑩

𝑩𝑪
 
𝒙

𝟗
=

𝟖

𝒙 − 𝟏

         
⇒  𝒙 𝒙 − 𝟏 = 𝟖 × 𝟗 

𝒙𝟐 − 𝒙 = 𝟖 × 𝟗
         
⇒  𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟕𝟐 = ا 𝟎 ة  ي  رب  ج 

لت  حل 
ي 
  

 𝒙 − 𝟗  𝒙 + 𝟖 = 𝟎
      
⇒ 

𝒙 اما  − 𝟗 = 𝟎 ⟹ 𝒙 = 𝟗

𝒙 او  + 𝟖 = 𝟎 ⟹ 𝒙 = همل𝟖−  ت 
 

د خ 
ة وي  اب  س 

ة  الن  سي 
لع   ب 

ي  ض 
 
𝒙   من ا

𝟗
=

𝟗

𝟗
= 𝟏 

 

 
 

ي ن                          لي  ي ن ان المي  , 𝑨𝑩𝑪ب  𝑨𝑫𝑬  هان ات  س  اوز من  مح 
ي  الس كل ال

 ف 
ث  واك                          ة  ي  سي 

ة ب  اب  س 
 الن 

 
 
 
 
 

لال  هي ن من ج  ات  س  ي ن من  لي  ث  ان المي  ي  ن 
ة  ي  رهي  ود  7مب  لعي ن لوج 

ة  و ض  اوب   ز 
لث   لعي ن المعلومي ن من كل مي 

اسث  الص  ي  د ي  خ 
 ,ي 

𝑨𝑫

𝑨𝑩
=

𝟒

𝟔
=

𝟐

𝟑
 

𝑨𝑬

𝑨𝑪
=

𝟖

𝟖 + 𝟒
=

𝟖

𝟏𝟐
=

𝟐

𝟑
 

لعي ن
ي ن الص  ي ن ب  محصوزب 

ل
ي ن ا ي  اوي  𝒎∠𝑫𝑨𝑬 والر  = 𝒎∠𝑪𝑨𝑩    ساوب  ي نمن 

ن  ة   𝑨𝑩𝑪~ 𝑨𝑫𝑬اد  رهي  ة هي    7جسث  مب  اب  س 
ة  الن  سي 

𝟐وب 

𝟑
 

 
 

9 
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⇒     

𝑨𝑫

𝑨𝑩
=

𝑨𝑬

𝑨𝑪
  

SoL  

SoL  
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

  

 

   ا علمث 𝑨𝑩̅̅وان  𝑨𝑩𝑭~∆𝑬𝑫𝑭∆ان اد  ̅̅ ∕∕ 𝑬𝑫̅̅ ̅̅ مة      ي 
د ق  خ 

اوز لت  مح 
ي  الس كل ال

عمل المعلوماث  ف 
:هندسة  ؟ 𝒙  است 

𝟒𝟎𝒙 − 𝟒𝟎 = 𝟏𝟓𝒙 + 𝟏𝟑𝟓 
𝟒𝟎𝒙 − 𝟏𝟓𝒙 = 𝟏𝟑𝟓 + 𝟒𝟎 
[𝟐𝟓𝒙 = 𝟏𝟕𝟓] ÷ 𝟐𝟓 
𝒙 = 𝟕 

∆𝑨𝑩𝑭~∆𝑬𝑫𝑭 هي ن  ∵ ات  س   من 
لاعهما  ∴  اسث   اض  ي  ن                    ي 

𝑭𝑬

𝑭𝑩
=

𝑭𝑫

𝑭𝑨
 

𝟐𝟎

𝒙 + 𝟗
=

𝟏𝟓

𝟐𝒙 − 𝟐

 
⇒ 𝟐𝟎 𝟐𝒙 − 𝟐 = 𝟏𝟓 𝒙 + 𝟗  

  اوز و مح 
ي  الس كل ال

ة  كما ف  اوب  م الر 
اي  لع ق 

ص  ل ي  مي  اعها ي  ق  ة  ازب  اب  ي  لث   𝑩𝑬ي  اع للمي  ق  :بناية  𝑨𝑩𝑫هو ازب 

رهن :                          𝒎∠𝑬𝑩𝑨ب  = 𝒎∠𝑫       ∆𝑨𝑩𝑬~∆𝑩𝑬𝑫 
 
 

ي ن ومن  لي  ق المي  طاب  لال ي  كون    𝑩𝑬𝑫و𝑨𝑩𝑬ج   ي 
𝒎∠𝑬𝑩𝑨 = 𝒎∠𝑫 

 

∆𝑨𝑩𝑬و∆𝑩𝑬𝑫    ي
 ف 

𝒎𝑨𝑬̅̅ ̅̅ = 𝒎𝑬𝑫̅̅ ̅̅ = 𝟔𝒄𝒎 
𝒎∠𝑬 + 𝒎∠𝑬 = 𝟗𝟎°  
𝑩𝑬̅̅ ̅̅ ≅ 𝑩𝑬̅̅ ̅̅  

∆𝑨𝑩𝑬~∆𝑩𝑬𝑫 ∴ 

  ان لي  اوز المي  مح 
ي  الس كل ال

  𝑲𝑨𝑩~∆𝑲𝑴𝑯∆ف 
د احدان  هان , ح  ات  س  ة . 𝑴ي  من  اب  س 

ة  الن  سي 
:احداثي  وب 

 
 

∆𝑲𝑨𝑩~∆𝑲𝑴𝑯 ∵   ان اسي  ي  لاعهما مي  كون اض  ي 
   ق 

𝑲𝑯

𝑲𝑩
=

𝑲𝑴

𝑲𝑨
 

𝟔

𝟒
=

𝑴

𝟐

                   
⇒     

𝟑

𝟐
=

𝑴

𝟐
 

𝟐𝑴 = 𝟐 × 𝟑  
                 
⇒     𝑴 = 𝟑 

ي  
كون احدان  ي 

,𝑴 𝟑هو  𝑴 ق  ها علي محوز   𝟎 ت  اث  لا  ي  اب   \ السي  س 
ة  الن  سي 

𝑴   هي   ة وب 

𝟐
=

𝟑

𝟐
 

SoL  

SoL  

SoL  

واص من 
اث  ج  لي  ق المي  طاب  ق :ي  طاب  ت  ي 

ا ان اد  لي  ة   المي  اوب  لعي ن وز 
ساوي ض  ب 

هما ن  ن   محصوزه ي 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 

𝑨𝑩̅̅ما طول                                                                     ان   ̅̅
ً
اوز ؟ علما مح 

ي  الرسم ال
 𝑬𝑪𝑫~∆𝑨𝑩𝑭∆ف 

∆𝑬𝑪𝑫~∆𝑨𝑩𝑭 ان     ∵ اسي  ي  لاعهما مي  كون اض  ي 
 ق 

𝑨𝑩

𝑬𝑪
=

𝑩𝑭

𝑪𝑫

 
⇒

𝑨𝑩

𝟔𝟎
=

𝟖𝟎

𝟔𝟎

                   
⇒     𝟔𝟎𝑨𝑩 = 𝟔𝟎 × 𝟖𝟎  

                 
⇒     𝑨𝑩 = 𝟖𝟎 

                                                                       𝒙, 𝟏𝟓, ,𝟏𝟎 و 𝟔 𝟓, مة    𝟐 ي 
هي ن , ما ق  ات  س  ي ن من  لي  ي  مي 

ره ف  اط  ي  لاع مي   ؟𝒙 هي  اطوال اض 

كون    ∵  ي 
هي ن ق  ات  س  ي ن من  لي  ة   المي  اسي  ي  لاعهما مي  وي   اض  حي  ي  ي  لع الد 

ها الص  من 
لعي ن من ض 

ي  ض 
 
د  ا اح  ي  اسث  لهما  𝒙ق  ي  دالي  خ 

 وي 

𝒙

𝟏𝟎
=

𝟏𝟓

𝟓

                   
⇒     𝟓𝒙 = 𝟏𝟎 × 𝟏𝟓  

                 
⇒     𝒙 = 𝟑𝟎 

مة                                                                          ي 
د ق  ي  الس ك  𝒙ح 

ا كانف  اوز . اد  مح 
ان  ل ال لي  هان  𝑨𝑩𝑫,𝑩𝑬𝑪المي  ات  س   من 

𝑬𝑪̅̅وان ̅̅ ∕∕ 𝑨𝑫 ̅̅ ̅̅ ̅ 

∆𝑨𝑩𝑫~∆𝑩𝑬𝑪 ان     ∵ اسي  ي  لاعهما مي  كون اض  ي 
 ق 

𝑩𝑬

𝑩𝑨
=

𝑬𝑪

𝑨𝑫

         
⇒  

𝟑

𝟑 + 𝒙
=

𝟒

𝒙 + 𝟓

                   
⇒     𝟒 𝟑 + 𝒙 = 𝟑 𝒙 + 𝟓  

𝟏𝟐 + 𝟒𝒙 = 𝟑𝒙 + 𝟏𝟓
                   
⇒     𝟒𝒙 − 𝟑𝒙 = 𝟏𝟓 − 𝟏𝟐

                   
⇒     𝒙 = 𝟑 

رج                                                               لك ؟اش  ال علي د  اث  , اعطِ مي  لي  ة المي  اب  س  كد من ب 
 
ا ا للي  واي  اساث  الر  ي 

اج  ق  حي 
ا ي  رج  لماد   اش 

واص
ة    من ج  اب  س  اث  هي  ب  لي  لث         المي  ي  مي 

ي ن ف  ي  اوي  ق ز  طاب  د ي  هانعن  ات  س  ن  ي ن ي  لي  ن المي 
 
ا ر ق 

لث  اخ  ي  مي 
ي ن ف  ي  اوي   مع ز 

                                                                د هماعن  ن  ن  محصوزه  ي 
ل
ة  ا اوب  ث  الر  ق  طاب  ر وي 

لث  اخ  ي  مي 
رهما ف  اب  ط  لث  مع ي  ي  مي 

لعي ن ف 
اسث  ض  ي  هي ن ي  ات  س  ي ن من  لي  ن المي 

 
ا ها ق  رت  ب  ط   مع ي 

ال ث  ؟ \ مي  ي ن السن  هان ؟ وب  ات  س  اوز من  مح 
ي  الس كل ال

ان ف  لي   هل المي 
ة  \الحل ما اب  𝑩𝑪̅̅       ي  ̅̅ //𝑬𝑫̅̅ لث  , ̅̅ ي ن من المي  ي  اوي  اك ز  د ان هي  خ 

ان   𝑨𝑩𝑪 ي  ق  طاب  ت  ي ن مع ي  ي  اوي   ز 
لث   ادلة  ) 𝑨𝑫𝑬 من المي  ي  ا مي  واي  ن                      (ز  هاناد  ن  اس  ان مي  لي   المي 

س                                                                         
 
ا الرا ي  اوي  هما ز  ن 

ق ق  طاب  ت  ي ن ي 
ي  الساق  ساون  ي ن من  لي  لة  عن مي 

 
ة ؟.مسا اب  س 

ة  الن  سي 
د ب   وح 

 

ة   سي 
ةب  اب  س 

𝟗         الن 

𝟑
=

𝟑

𝟏
    

ث   ح  كون  اني  ر من ي  الث  اصع  لع الي 
ج     𝟔و  𝟏𝟖طول الص 

م
 لان 

لث  موع اي  ض  ي  المي 
الث   لعي ن ف  لع الي 

ر من الص   .اكب 

 فكَِر  

  SoL اكتشف اولا 

ا   تـــــــحدِ  ثانيا
SoL  

ا   حس عددي ثالثا

SoL  

ا   مسألة مفتوحه رابعا

ا   أكتــــب    خامسا

SoL  

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 

سام  لاث  اق  ه الذرس الى ث  سم هذ 
ق  ول سوف  ن  اث  الا  لت  ى  المت 

اسب  ف  ت  ى  و  الت 
ان  اسالت  ت 

اسب  والق  ت  الب  و   الت  ذسي  الت  اسب  الهن  ت    الت 
 
ا ت   . احذاث 

ى                                                                                                        
ه ف  اب  س 

 الت 
 
ا ق  علمب  سان  اث  ا: ت  رهت   مب 

 
عض اث  وت  لت  ه.لمت  اب  س 

اسب  الت  ت  ذ الت  ن  ه الت  ى  هذ 
علم ف  ت  ى  سوف  ث 

اث  ف  لت   المت 

لي   لي  اسث  المي  ي  ة  الي  رهي   مب 
ة   رهي  ص المب  ة   المعطي ن  ج  ي 

ت   الي 

ى  ا وار  م اذ  ي 
ق  لث  مست  لاع مي   من اض 

ً
لعا طع ض   وق 

لعي ن 
ة الض  ن  ا 

ي ن ف  ي 
لق  ي  ي ن مج  طي  ق  ي  ن 

ن ف  ري 
سم الاخ 

ق  ن 

ة  الاطوال ) اسي  ي  طع مي  لعي ن الي ق 
رهانالض  دون ب   (ب 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ ∕∕ 𝑬𝑭 ⃡     
 

𝑪𝑬

𝑬𝑨
=

𝑪𝑭

𝑭𝑩
 

 
 

ذ                       م ح  ي 
ق  طعه  المست  𝑨𝑬̅̅طول ق   ان  ̅̅

 
𝑨𝑩̅̅علما ̅̅ ∕∕ 𝑬𝑭 ⃡     اه ى  الس كل ادث 

 ف 
 
 
 
 

ه المعطي هو  ما اب  𝑨𝑩̅̅ب  ̅̅ ∕∕ 𝑬𝑭 ⃡        لي لت  اسب  المت  ت  ه  الت  رهت  ن حسب  مب   اد 
𝑩𝑭

𝑭𝑪
=

𝑨𝑬

𝑬𝑪

            
⇒   

𝟒

𝟏𝟐
=  

𝑨𝑬

𝟗
 

𝟒 
𝟏

𝟏𝟐 
𝟑

= 
𝑨𝑬

𝟗

         
⇒  𝟑𝑨𝑬 = 𝟏 × 𝟗

             
⇒   𝑨𝑬 =

𝟗

𝟑
 

𝑨𝑬 = 𝟑𝒄𝒎 

لب                            ى  المت 
𝑨𝑪𝑫 , 𝑩𝑬̅̅ف  ̅̅ ∕∕ 𝑪𝑫̅̅ مه  ̅̅ ي 

ذ ق  𝑬𝑫̅̅و 𝒙ح  ا كان  ̅̅  اد 
𝑨𝑬 = 𝟑,𝑩𝑪 = 𝟖, 𝑬𝑫 = 𝟑𝒙 − 𝟑 

ه   حذد علت 
لب  ون  رسم المت  اث  ن   المعطت 

ه المعطي هو ما اب  𝑩𝑬̅̅ ,ب  ̅̅ ∕∕ 𝑪𝑫̅̅ ̅̅ 
لي   لت  اسب  المت  ت  ه  الت  رهت  ن حسب  مب   اد 

𝑨𝑩

𝑩𝑪
=

𝑨𝑬

𝑬𝑫

            
⇒   

𝟐

𝟖 𝟒
  =    

𝟑

𝟑𝒙 − 𝟑
 

𝟑𝒙 − 𝟑 = 𝟑 × 𝟒
         
⇒  𝟑𝒙 = 𝟏𝟐 + 𝟑 

𝟑𝒙 = 𝟏𝟓
           
⇒  𝒙 = 𝟓 

∴ 𝑬𝑫 = 𝟑𝒙 − 𝟑 = 𝟑 × 𝟓 − 𝟑 ⇒ 𝑬𝑫 = 𝟏𝟐 

ه  :                             الت  ى  الاس كال الت 
هوله  ف  مج 

ل
مه  ا ي 

ق  طعه  المست  ذ طول الق   ح 

  
 
 

 𝑾𝑺 = 𝟓𝟎:Ans  

 𝑳𝑻 = 𝟏𝟐:Ans                                          :ه ت  ت  ن 
ي     ث  وار  ذل علي الت  ى  الرسم ي 

حمر ف  س السهم الا 
 
 را

 

 𝟓 − 𝟑  
 الدرس

 التناسب والقياس في المثلثات  

  المثلثات في التناسب

ه    رهت   𝟖 مب 

م 
ر  ن 

 
1 

SoL  

م هو ) ي 
ق  ى  كل مست 

اسب  ف  ت  مالت 
ر  الرق  ب  الصع 

رعلي  ب  ر علي  الكت  ب  راو الكت  ب   (الصع 

 
2 

SoL  

H.W 
𝑹 

𝑾 

𝑺 
𝑻 

𝑳 

𝟕𝟎 

? 

𝟒𝟐 

𝟑𝟎 
> 
 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

لي  عكس  لي  اسث  المي  ي  ة  الي  رهي   مب 
ة   رهي  ص المب  ة   المعطي ن  ج  ي 

ت   الي 

ا  سماذ 
م  ف  ي 

ق  لعي نمست 
ي   ض 

لث   ف  طع الي مي  ة  ق  اسي  ي   مي 
ة  ن  ا 

كون ف  الث   ي  لع الي 
 للض 

ً
ا ي  رهان) .موار  دون ب   (ب 

𝑪𝑬

𝑬𝑨
=

𝑪𝑭

𝑭𝑩
 

𝑨𝑩̅̅ ̅̅ ∕∕ 𝑭𝑬 ⃡     

اه: ت  ن 
ي ن  اث  رق ب 

ي  الف 
لث  اسب  المت  ت  ه  الت  رهت  اسب   و مب  ت  ه  الت  رهت  ي  عكس مب 

لث   المت 
   اسب ت  ه  الت  رهت  ى  مب 
ي  المعطي هو ف  وار  هوله  طول المطلوث  هو  والت  مج 

ل
طع ا  .احذ الق 

   اسب ت  ه   عكس الت  رهت  ى  مب 
اث  طول المعطي هو  ف  ت  طع والمطلوث  هو اث  ي  كل الق  وار    .الت 

رهن                        اور ن  مج 
ى  الس كل ال

𝑴𝑲̅̅ف  ̅̅ ̅ ∕∕ 𝑵𝑱̅̅̅̅ 
 
 

ما  ي  ب  وار  طع والمطلوث  الت  ه المعطي طول كل الق   اب 
ن  ه  اد  رهت  اسب  ال عكس حسب  مب  ت  ي  الت 

لث   مت 
𝑯𝑵

𝑵𝑴
=

𝟒𝟐

𝟏𝟖
=

𝟕

𝟑
 

𝑯𝑱

𝑱𝑲
=

𝟑𝟓

𝟏𝟓
=

𝟕

𝟑
 

∵
𝑯𝑵

𝑵𝑴
=

𝑯𝑱

𝑱𝑲
=

𝟕

𝟑
 

∴ 𝑴𝑲̅̅ ̅̅ ̅ ∕∕ 𝑵𝑱̅̅̅̅ 

لب                          ى  المت 
𝑴𝑸𝑷, 𝑴𝑵ف  = 𝟗 ,𝑴𝑷 = 𝟐𝟓, 𝑴𝑹 = 𝟒. 𝟓  

                       𝑴𝑸 = 𝟏𝟐. ب  𝟓 𝑹حت  ∈ 𝑴𝑸̅̅ ̅̅ ̅, 𝑵 ∈ 𝑴𝑷̅̅ ̅̅  ان : هل  ̅
                          𝑹𝑵̅̅̅̅̅ ∕∕ 𝑸𝑷̅̅ ك ؟ ̅̅ ت  اث  رر اح   او لا؟ ن 

 

طع  ذ اطوال الق  ح 
م ن 

لب  ب  رسم  المت   ن 
𝑵𝑷 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔 

𝑹𝑸 = 𝟏𝟐. 𝟓 − 𝟒. 𝟓 = 𝟖 
ن  ه  اد  رهت  ي  عكس حسب  مب 

لث  اسب  المت  ت   الت 
𝑴𝑹

𝑹𝑸
=

𝟒. 𝟓

𝟖
 

𝑴𝑵

𝑵𝑷
=

𝟗

𝟏𝟔
=

𝟒. 𝟓

𝟖
 

∵
𝑴𝑹

𝑹𝑸
=

𝑴𝑵

𝑵𝑷
=

𝟒. 𝟓

𝟖
 

∴  𝑹𝑵̅̅̅̅̅ ∕∕ 𝑸𝑷̅̅ ̅̅ 
لب                           ى  المت 
𝑨𝑪𝑬 ,𝑩𝑪ف  = 𝟐𝟓 , 𝑫𝑪 = 𝟐𝟎, 𝑬𝑫 = 𝟖 

                     𝑨𝑩 = ا كان   𝟏𝟐 𝑨𝑬̅̅حذد اد  ̅̅ ∕∕ 𝑩𝑫̅̅̅̅̅ ك ت  اث  رر اح   او لا؟ ن 
 

اث   ه المعطت  حذد علت 
لب  ون  رسم المت   ن 

ما  طع والمطلوث  ب  ه المعطي طول كل الق  ي  اب  وار   الت 
ن  ه  اد  رهت  ي  عكس حسب  مب 

لث  اسب  المت  ت   الت 
𝑪𝑩

𝑩𝑨
=

𝟐𝟓

𝟏𝟐
 

𝑪𝑫

𝑫𝑬
=

𝟐𝟎

𝟖
=

𝟓

𝟐
 

∵
𝑪𝑩

𝑩𝑨
≠

𝑪𝑫

𝑫𝑬
 

 
 
  ا كان ي ن ما اد  اور وب  مج 

عمل الس كل ال
𝑨𝑬̅̅است  ̅̅ ∕∕ 𝑩𝑫̅̅̅̅̅ 

 
 

  ما ي 
ا كان  حذد ق  𝑨𝑩̅̅اد  ̅̅ ∕∕ 𝑴𝑲̅̅ ̅̅ ̅ 

 

 

 
3 

ه    رهت   𝟗 مب 

م 
ر  ن 

4 

SoL  

ي  )
لث  اسب  المت  ت  ه  الت  رهت   (حسب  عكس مب 

ذ ) ح 
ى  كل ن 

اسب  ف  ت  لعالت 
ه  عكس  ض  رهت  ق مب 

حق 
لكي   ن 

ي  
لث  اسب  المت  ت   (الت 

 
5 

SoL  

ي  )
لث  اسب  المت  ت  ه  الت  رهت   (حسب  عكس مب 

. 𝟓 × 𝟐

𝟖 × 2
=

𝟗

𝟏𝟔
 

ى  علي )
ان  اسب  الت  ت  سمه  الت 

ر ق  ب 
ري ع 

خ   
ه  ا ق  طرن   (2او ب 

ى  
ول ف  اسب  الا  ت  رث  الت  ض   2هي  ب 

SoL  

ي  )
لث  اسب  المت  ت  ه  الت  رهت  ن  (حسب  عكس مب  اناد  ت  ث  وار  ر مت  ب 

ان ع  طعت   الق 

ذ ) ح 
ى  كل ن 

اسب  ف  ت  لعالت 
ه  عكس  ض  رهت  ق مب 

حق 
لكي   ن 

ي  
لث  اسب  المت  ت   (الت 

H.W 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ة  طالس رهي   مب 
ة   رهي  ص المب  ة   طيالمع  ن  ج  ي 

ت   الي 

ا   اذ 
مات  طعث  ق   ي 

ق  لات  مست  ة  ي  ن  وار  رمي  مي ن  او اكب  ي 
ق  مست  ب 

كون  ة  ي  ن  وار  مات  المي  ي 
ق  المست   ي 

طع المحدذة  ن الق  ا 
ة  ف  اسي  ي    مي 

رهان) دون ب   (ب 

𝑨𝑫 ⃡    ∕∕ 𝑩𝑭 ⃡    ∕∕ 𝑪𝑬 ⃡     
𝑨𝑩

𝑩𝑪
=

𝑫𝑭

𝑭𝑬
 

سامهو رسم   سام  الاح  ر والاح  ذو اصغ  ن  ب  ث  جت  ذه  ن  عن  ه  الت  ت  رث 
ب   الف  عادحت  ه  الات  ت  لاث  ذو ث  ن  سها لت  ت  اث  اسب  مق  ت  ها وث  ت  ت  اظ  علي هت  ر, مع الحق  ذو اكب  ن  وري  ن  الرسم الم  ث 

:ط 

وري                        
ط  ذس الرسم المن  عمل مهن 

رسماست  ه   لب  ولت 
 
 ا
 
طوطا ساعذه خ   علي ب 

صالاث                          عمذه  اب 
 
, رسم ا ه  ب  وار  ق مت 

حق 
اث   ن  اس المساق  ت 

ق   من رسمه ن 
ي ن                  عمذه  ب  𝑭𝑯̅̅, كم طول  الا   ؟ ̅̅

 
 
 
 
 
 

∵ 𝑨𝑬 ⃡    ∕∕ 𝑩𝑭 ⃡    ∕∕ 𝑪𝑱 ⃡   ∕∕ 𝑫𝑯 ⃡      

∴
𝑨𝑩

𝑩𝑫
=

𝑬𝑭

𝑭𝑯
 

 
𝟒. 𝟐

𝟑. 𝟔
 =   

𝟔. 𝟑

𝑭𝑯
 

𝑭𝑯 =
𝟑. 𝟔 × 𝟔. 𝟑

𝟒. 𝟐
 

𝑭𝑯 = 𝟓. 𝟒𝒎 

ذ                          اور ح  مج 
ى  الرسم ال

̅̅,𝑴𝑵 ,طولف  ̅̅ ̅̅ 𝑲𝑵̅̅ ̅̅ ̅ 
 
 
 
 
 
 

∵ 𝑴𝑨 ⃡     ∕∕ 𝑵𝑩 ⃡     ∕∕ 𝑲𝑪 ⃡     

∴
𝑴𝑵

𝑵𝑲
=

𝑨𝑩

𝑩𝑪
 

 

𝒙

𝒙 + 𝟒
 =   

𝒙
𝟐

𝒙 − 𝟒
 

[
𝒙

𝟐
 𝒙 + 𝟒 = 𝒙 𝒙 − 𝟒 ] × 𝟐 

𝒙 𝒙 + 𝟒 = 𝟐𝒙 𝒙 − 𝟒 
       
⇒ 𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 = 𝟐𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 

𝟐𝒙𝟐 − 𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 − 𝟒𝒙 = 0
       
⇒ 𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 = 𝟎 

𝒙 𝒙 − 𝟏𝟐 = 𝟎
 
⇒ 𝒙 اما  = همل 𝟎

 ت 
𝒙 او  − 𝟏𝟐 = 𝟎

 
⇒ 𝒙 = 𝟏𝟐 

∴ 𝑴𝑵 = 𝒙 = 𝟏𝟐 , 𝑲𝑵 = 𝒙 + 𝟒 = 𝟏𝟐 + 𝟒 = 𝟏𝟔 

طعه                                 ذ طول الق  𝑨𝑲̅̅ح  ا علمب  ان : ̅̅ اور  اد  مج 
ى  الس كل ال

⧵⧵    ⃡ 𝑫𝑬  ف  𝑨𝑩 ⃡    ∕∕ 𝑲𝑳 ⃡     
 
 
 

𝑨𝒏𝒔:𝑨𝑲̅̅ ̅̅ = 𝟒 

ه    رهت   𝟏𝟎 مب 

ر  مب 

ه    هت 
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SoL  : ه  ماث   ملاخط  ي 
ق  لاث  مست  ر من ث  ال اكب  ى   السو 

ا كان ف   اد 
ي ن  اسب  ب  ت  كون الت  ت 

طعه و  اولق  ى  ق 
ان  , و ث  طعه  ى   ق 

ان  طعه و ث  ر ق  ب  .اح  طعه   ق 
مع م ح 

ي  هما ث  ت  ت   ه معهماوما ث 

𝑩𝑫 = 𝑩𝑪 + 𝑪𝑫 = 𝟐. 𝟐 + 𝟏. 𝟒 = 𝟑. 𝟔 

ه  طالسحسب  ) رهت   (مب 

 
7 

ه  طالسحسب  ) رهت   (مب 

SoL  

ى  )
رث  المعادله  ف  ض  لض من الكسر 2ب  ج 

ت   (لت 

H.W 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ه  :                                                                                                                                      ست 
اد ب  ج  ن  طي ن لا  ه  مجن  ست 

ي ن و ب  ان مساحت  لت  هان لمت  ات  س  ه  ب  مت  الت   الت 
ه  رهت  عمال المب 

ا است  ت   مكت 

 

ه                                  اب  س  ه  ب  ست 
ت  ان ث  لت  ه مت  اب  س  ا ب  𝒂اد 

𝒃
ساوي    ي ن ب  لت  طي ن للمت  مجن 

ه  ال ست 
ن ب  ا 

𝒂ق 

𝒃
ن     ي  ه  المساحت  ست 

𝒂𝟐وب 

𝒃𝟐 . 

ي ن لت  ه المت  اب  س  ه  ب  ست 
ب  ب  ا كاث  ,𝑨𝑩𝑪∆  اد  ∆𝑫𝑭𝑬   هي 𝑨𝑪

𝑫𝑭
=

𝒂

𝒃
   : ه  رهت  مه  المب  رح   ن 

كون  ت 
ه   ق  ست 

هما ه ب  طت   و,مجن 
𝑷∆𝑨𝑩𝑪

𝑷∆𝑫𝑭𝑬

=
𝑨𝑪

𝑫𝑭
=

𝒂

𝒃
هما    ه  مساحت  ست 

هي  وب 
𝑨∆𝑨𝑩𝑪

𝑨∆𝑫𝑭𝑬

=
 𝑨𝑪 𝟐

 𝑫𝑭 𝟐
=

𝒂𝟐

𝒃𝟐   

كن                      ط 𝑾𝑽𝑻~∆𝑨𝑩𝑪∆لت  ذ مجن   𝑨𝑩𝑪∆ ,ح 
 
 
 

ط ذ مجن  ح 
لب   ن  𝑾𝑽𝑻, 𝑷∆𝑾𝑽𝑻∆ المت  = 𝟓 + 𝟖 + 𝟒 = 𝟏𝟕𝒄𝒎 

  ∵ ∆𝑾𝑽𝑻~∆𝑨𝑩𝑪 

  ∴
𝑷∆𝑨𝑩𝑪

𝑷∆𝑾𝑽𝑻

=
𝑨𝑩

𝑽𝑾
 

  
𝑷∆𝑨𝑩𝑪

𝟏𝟕
  =  

𝟓

𝟖

           
⇒   𝟖𝑷∆𝑨𝑩𝑪 = 𝟓 × 𝟏𝟕 

𝑷∆𝑨𝑩𝑪 =
𝟖𝟓

𝟖

           
⇒  𝑷∆𝑨𝑩𝑪 = 𝟏𝟎. 𝟔𝒄𝒎 

ان                        لت  عف  مساحه   𝑨𝑩𝑪∆, مساحه  𝑨𝑩𝑪 ~∆𝑲𝑴𝑯∆المت   ص 
                          ∆𝑲𝑴𝑯 ماطول , 𝑨𝑩̅̅  ؟̅̅

 
 
 

رض ف  𝑨∆𝑲𝑴𝑯      ,ن  = 𝒙 ك ت 
ها,  ون ق  عف 

𝑨∆𝑨𝑩𝑪   ص  = 𝟐𝒙 
              ∵ ∆𝑨𝑩𝑪 ~∆𝑲𝑴𝑯 

  ∴
𝑨∆𝑨𝑩𝑪

𝑨∆𝑲𝑴𝑯

=
 𝑨𝑩 𝟐

 𝑯𝑲 𝟐
 

  
𝟐𝒙

𝒙
=

 𝑨𝑩 𝟐

 𝟖 𝟐

           

⇒  
𝟐

𝟏
 =  

 𝑨𝑩 𝟐

𝟔𝟒
 

 𝑨𝑩 𝟐 = 𝟐 × 𝟔𝟒 

𝑨𝑩 = √𝟐 × 𝟖
           
⇒  𝑨𝑩 = 𝟖√𝟐𝒄𝒎 

ان                        لت  ط,  𝑨𝑩𝑪 ~∆𝑲𝑴𝑯∆المت  ذ مساحه  ومجن   𝑨𝑩𝑪∆, ح 
ط,                       ن مجن 

 
 ا
 
ساوي   𝑲𝑴𝑯∆علما ه, 𝟏𝟖𝒄𝒎ب   𝟏𝟓𝒄𝒎𝟐 ومساحت 

             ∵ ∆𝑨𝑩𝑪 ~∆𝑲𝑴𝑯 

             ∴
𝑷∆𝑨𝑩𝑪

𝑷∆𝑲𝑴𝑯

=
𝑩𝑪

𝑴𝑯
 

∴
𝑷∆𝑨𝑩𝑪

𝟏𝟖
 =  

𝟖

𝟔

        
⇒ 𝑷∆𝑨𝑩𝑪 =

𝟖×𝟏𝟖

𝟔

        
⇒ 𝑷∆𝑨𝑩𝑪 = 𝟐𝟒𝒄𝒎  

∴
𝑨∆𝑨𝑩𝑪

𝑨∆𝑲𝑴𝑯
=

 𝑩𝑪 𝟐

 𝑴𝑯 𝟐
 

𝑨∆𝑨𝑩𝑪

𝟏𝟓
=

 𝟖 𝟐

 𝟔 𝟐

        
⇒ 

𝑨∆𝑨𝑩𝑪

𝟏𝟓
 =  

𝟔𝟒

𝟑𝟔
  

𝑨∆𝑨𝑩𝑪 =
𝟔𝟒×𝟏𝟓

𝟑𝟔

     
⇒𝑨∆𝑨𝑩𝑪 = 𝟐𝟔. 𝟔𝒄𝒎𝟐  

لب                          ه  مساحه  المت  ست 
لب   𝑨𝑩𝑪ب  ه  مساحه  المت  ست 

ساوي  𝑲𝑴𝑯 الى ب   ب 
𝟏𝟔

𝟐𝟓
 

ه                             اب  س  ه  ب  ست 
ي ن ماب  لت  ي ن المت  ه  ب  اب  س 

ه  الت  ست 
هما وما ب  طت   ؟مجن 

           ∵ ∆𝑨𝑩𝑪 ~∆𝑲𝑴𝑯 

             ∴
𝑨∆𝑨𝑩𝑪

𝑨∆𝑲𝑴𝑯

=
𝒂𝟐

𝒃𝟐
 

𝟏𝟔

𝟐𝟓
=

𝒂𝟐

𝒃𝟐

ي ن
عي   للطرق  ت  رث  ر الب  ذ  لح  ا ث 

⇒          
𝒂

𝒃
=

𝟒

𝟓
ي ن  لت  ي ن  المت  ه ب  اب  س 

ه   الت  ست 
ل ب  مت 

 ب 

∴
𝑷∆𝑨𝑩𝑪

𝑷∆𝑲𝑴𝑯
=

𝒂

𝒃
ه   11)                رهت   (حسب   مب 

𝑷∆𝑨𝑩𝑪

𝑷∆𝑲𝑴𝑯
=

𝟒

𝟓
طي ن     مجن 

ي ن  ال ه ب  اب  س 
ه   الت  ست 

ل ب  مت 
 ب 

𝑨𝒏𝒔:𝑨∆𝑲𝑳𝑴 = 𝟓𝟒𝒎𝟐 

                            ∆𝑨𝑩𝑪 ~∆𝑲𝑳𝑴   مساحه ,𝑨∆𝑨𝑩𝑪 = 𝟐𝟒𝒎𝟐   لب  𝑲𝑳𝑴∆, ما مساحه  المت 

  المثلثات في والقياس التناسب

ه    رهت   𝟏𝟏 مب 

ر  مب 

ه    هت 
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SoL  

لاعه موع اض  ه   مج  لاب   الت 

ه  حسب  ) رهت   (11مب 

 
9 

اه:   ت  ن 
ه   اث  ست 

ه الت  ا هذ  ث  ذ  ح 
 
 ا

 𝑨𝑩

𝑽𝑾
لع  

 معلوم 𝑨𝑩لان الص 

ره     ب  ط  لب   𝑽𝑾وب  ى  المت 
 ف 

ا معلوم ص  ب 
 
ر ا

خ   الا 

 
10 

SoL  

ه  حسب  ) رهت   (11مب 

ي ن)
عي  للطرق  ت  رث  ر الب  ذ  لح  ا  (ث 

 
11 

SoL  
ه  حسب  ) رهت   (11مب 

ه  حسب  ) رهت   (11مب 

SoL  

ه  حسب  ) رهت   (11مب 

H.W 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ه ,    ذست  لاث  هن  جوث 
لاث  ن   ث 

 
ا ق  ا سان  علمت  سجاث  ت 

عكاس , الاب  لاث   الذوران , الات  جوث 
ه الت  ط  وهذ  جاق 

ه   علي ن  ت  اساث  و الهت  ت 
 . الق 

 
 
ذا ذي  لا  ح  جوث 

ذ ن  ن  ه الت  ى  هذ 
علم ف  ت  ط  سوف  ث  جاق  ه  علي ن  ت  ط   الهت  اساث  دون حق  ت 

ذسي  . الق  اسب  الهن  ت   وهو الت 

ل:                                                                                                             جوث 
س  ا  هو ن  ت  اث  ر مق  ب  ع  س كالت  ها ق   الا  ت  ت  ر هت  ب  ت 

ع  ه  دون ت  ذست  هو  الس كلالهن  اسب   ضورب  ت  الت   ث 
                        

 
ما
ان داب  كوث  ذسي  ث  هي نالهن  ات  س  اسب  هو مت  ت  ضل, مركر  الت  طه  الا  ق   .ن 

ا الذرس علي  ى  هذ 
ذسي  ف  اسب  الهن  ت  ضر دراسه  الت  ن  ق  وي ست  ى  المست 

حذان  ذسي  م  الا  اسب  هن  ت  عاملب  مع ث  ا ت  ذسي  ,اد  كون  𝑴عامله الهن  سوف  ث 
كق  مكاث  ا    ث 

رث   ض  طه  ب  ق   الت 
ذ ضوره  ح 

ن ن 
 
هاا ات  ت  حذاث  ى   ا 

,𝑴 .     𝑷 𝒙ف  𝒚 
ذسي   اسب   هن  ت   ث 
→      �̀� 𝒙𝑴, 𝒚𝑴  

ي ن الرسم                         ت  اورث  مج 
كه  ال ت  ع ضوره  علي س 

ب  موق  ن  رث  ب  ث  لها الا  جوث 
عذ ن   ت 

ه   ,ارسم حذود الصوره  ت  ست 
ذسي  ب  اسب  هن  ت  ن  𝟓ث 

𝟑
 . 

              𝑨 𝟑, 𝟒 ,𝑩 𝟎, 𝟒 , 𝑪 𝟎, 𝟎 ,𝑫 𝟑, 𝟎 ,𝑴 =
𝟓

𝟑
 

𝑷 𝒙, 𝒚 
ذسي   اسب   هن  ت   ث 
→      �̀� 𝒙𝑴, 𝒚𝑴      اظ الرسم ق  ون  علي ن 

اب  طت ق الق    ب 
𝑨 𝟑, 𝟒 → �̀� (𝟑 ×

𝟓

𝟑
, 𝟒 ×

𝟓

𝟑
) → �̀� (

𝟏𝟓

𝟑
,
𝟐𝟎

𝟑
) → �̀� 𝟓, 𝟔. 𝟔   

𝑩 𝟎, 𝟒 → �̀� (𝟎 ×
𝟓

𝟑
, 𝟒 ×

𝟓

𝟑
) → �̀� (

𝟎

𝟑
,
𝟐𝟎

𝟑
) → �̀� 𝟎, 𝟔. 𝟔  

𝑪 𝟎, 𝟎 → �̀� (𝟎 ×
𝟓

𝟑
, 𝟎 ×

𝟓

𝟑
) → �̀� (

𝟎

𝟑
,
𝟎

𝟑
) → �̀� 𝟎, 𝟎   

𝑫 𝟑, 𝟎 → �̀� (𝟑 ×
𝟓

𝟑
, 𝟎 ×

𝟓

𝟑
) → �̀� (

𝟏𝟓

𝟑
,
𝟎

𝟑
) → �̀� 𝟓, 𝟎   

اظ                                                                                                        ق  اد الت  ج  ن  عذ ا  رسم الرسم ت  م ن 
,�̀�ب  �̀�, �̀�, �̀�  عذ راءت  خ 

 
ها ا اسب  علت  ت  ذار الت  مق  𝑴 ب  =

𝟓

𝟑
  

ذع    ح 
ا هو  لا ن ُ اسب  هذ  ت   𝑴معامل الت 

 𝑨𝑩𝑪   ب لب  حت  ,𝑨 𝟔مت  𝟎 , 𝑩 (−𝟑,
𝟑

𝟐
) , 𝑪 𝟑,−𝟔   معامل ره ب  ب  صع  عذ ب  ه ت  ذ ضورب  𝟏,ح 

𝟑
ضل.  طه  الا  ق  اسب  هو ن  ت  ن مركر  الت 

 
 علما ا

  ذ ضوره  ال لب  ح  ب   𝑨𝑩𝑪مت  , 𝑨 −𝟏,−𝟏:حت  𝑩 𝟏,−𝟐 , 𝑪 𝟏, جب  ,  𝟐
رن  ب  ث 

 
ا اسب  معامله  ث  ت   . 𝟐 ث 

ر: كب  ذ  ر  ي  ب 
له  الرسم ع  ست  ه الا  ى  هذ 

رسم  معطي.ف  وم ن 
ق  ت  س كالق  ل  الا  ت 

راءق  خ 
 
اسب  و ا ت  عذالت  راء ت  خ 

 
ها ا اسب  علت  ت   الت 

 
 
 

ط رب 
ل الخ  مت 

رها ب  ي ن عب 
ق  ه  وطرن  ب  وار  وارع المت   الس 

 
عض  ت 

اوره  مج 
:طرق  ه  ال

ارع  ما            ي ن الس  ول ب  ق الا  ارع و 62طول الطرب   ؟ 52 الس 

ي   وار  ماث  مت  ي 
ق  ه المست  ما اب  ن ب  ه  اد  رهت  ي  حسب  مب 

لث  اسب  المت  ت  الخرف   الت  ال ث 
ذل علامه  السو  ن  ست 

𝒙ب  =? 
𝟖𝟏

𝟐𝟕
=

𝟓𝟒

𝒙

             
⇒   

𝟖𝟏 
𝟑

𝟐𝟕
=

𝟓𝟒

𝒙

             
⇒     𝒙 =

𝟓𝟒

𝟑

             
⇒     𝒙 = 𝟏𝟖𝒎   

 إحداثياً  الهندسي التناسب
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SoL  𝑨 𝟑,𝟒  
𝑩 𝟎,𝟒  

𝑪 𝟎,𝟎  𝑫 𝟑,𝟎  

�̀� 𝟓,𝟔.𝟔  �̀� 𝟎,𝟔.𝟔  

�̀� 𝟎,𝟎  �̀� 𝟓,𝟎  

H.W 

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 :  ب اعي  حت  كل الرث 
ذ ضوره  الس  ,𝑨 𝟐   ح  𝟔 , 𝑩 −𝟒, 𝟎 , 𝑪 −𝟒,−𝟖 ,𝑫 −𝟐,−𝟏𝟐   اسب  معامله ت  ر ث  ب  ث 

 
ا جب  ث 

𝟏ن 

𝟒
:هندسة  . 

𝑷 𝒙, 𝒚 
ذسي   اسب   هن  ت   ث 
→      �̀� 𝒙𝑴, 𝒚𝑴      اظ ق  ون  علي الت 

اب    الق 
 طت قب 

𝑨 𝟐, 𝟔 → �̀� (𝟐 ×
𝟏

𝟒
, 𝟔 ×

𝟏

𝟒
) → �̀� (

𝟐

𝟒
,
𝟔

𝟒
) → �̀� 𝟎. 𝟓, 𝟏. 𝟓  

𝑩 −𝟒, 𝟎 → �̀� (−𝟒 ×
𝟏

𝟒
, 𝟎 ×

𝟏

𝟒
) → �̀� (

−𝟒

𝟒
,
𝟎

𝟒
) → �̀� −𝟏, 𝟎  

𝑪 −𝟒,−𝟖 → �̀� (−𝟒 ×
𝟏

𝟒
,−𝟖 ×

𝟏

𝟒
) → �̀� (

−𝟒

𝟒
,
−𝟖

𝟒
) → �̀� −𝟏,−𝟐  

𝑫 −𝟐,−𝟏𝟐 → �̀� (−𝟐 ×
𝟏

𝟒
, −𝟏𝟐 ×

𝟏

𝟒
) → �̀� (

−𝟐

𝟒
,
−𝟏𝟐

𝟒
) → �̀� −𝟎. 𝟓,−𝟑  

 
 
 

اور                                                                    مج 
ى  الرسم ال

صف  𝑴ف  ن  صف  𝑲و  𝑨𝑩, مت  ن  𝑨𝑩̅̅ ,, مت  ̅̅ , 

ا:                                                              واث  ,𝒁∠ الر  ∠𝑨𝑩𝑯, ∠𝑪ن
 
رهن ا , ن  مه 

اب  )  ق 
𝑲𝒁

𝑪𝑴
)
𝟐
=

 𝑩𝒁 + 𝒁𝑯 𝟐

 𝑩𝑪 𝟐+ 𝑪𝑨 𝟐
 

لث   ى    𝑨𝑩𝑪المي 
ه  ف  اوب  م الر 

اب  ورس 𝑪∠ , الق 
اع  ي  ي 

ة  ف  رن 
ظ  كون  حسث  ن   ي 

             𝑨𝑩 𝟐 =  𝑩𝑪 𝟐 +  𝑪𝑨 𝟐      ,   𝑪𝑴 =
𝟏

𝟐
𝑨𝑩      𝟒   ه رهت   حسب   مب 

لث   ى    𝑯𝒁𝑩المي 
ه  ف  اوب  م الر 

اب  كون  𝒁∠ , الق  ورس ي 
اع  ي  ي 

ة  ف  رن 
ظ   حسث  ن 

             𝑯𝑩 𝟐 =  𝑩𝒁 𝟐 +  𝒁𝑯 𝟐      ,   𝑲𝒁 =
𝟏

𝟐
𝑯𝑩      𝟒   ه رهت   حسب   مب 

 (
𝑲𝒁

𝑪𝑴
)
𝟐
= (

𝟏

𝟐
𝑯𝑩

𝟏

𝟐
𝑨𝑩

)

𝟐

= (
𝑯𝑩

𝑨𝑩
)
𝟐

 ولالظرف  الا      

∴ (
𝑲𝒁

𝑪𝑴
)
𝟐
=

 𝑩𝒁 𝟐+ 𝒁𝑯 𝟐

 𝑩𝑪 𝟐+ 𝑪𝑨 𝟐
  

ع                                                                          طت  سن  اث  ا ما ب  است  ت  ن من ث 
 
ا علمب  ا 𝑴𝑲̅̅د  ̅̅ ̅ ∕∕ 𝑨𝑩̅̅ لب   ̅̅ ى  مت 

 𝑯𝑲𝑴 ف 
 

∵ 𝑴𝑲̅̅ ̅̅ ̅ ∕∕ 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ ⟹ ∴
𝑯𝑨

𝑨𝑴
=

𝑯𝑩

𝑩𝑲
ي               

لث  اسب   المت  ت  ه   الت  رهت   مب 

                                 
𝑯𝑨

𝑯𝑴
=

𝑯𝑩

𝑯𝑲
 

                                
𝑯𝑴

𝑨𝑴
=

𝑯𝑲

𝑯𝑩
 

SoL  

 فكَِر  

 تـــــــحدِ  اولا 

SoL  

      𝑩𝒁 𝟐+ 𝒁𝑯 𝟐

 𝑩𝑪 𝟐+ 𝑪𝑨 𝟐
=

  𝑯𝑩 𝟐

 𝑨𝑩 𝟐
= (

𝑯𝑩

𝑨𝑩
)
𝟐
ى   

ان   ,الطرف  الت 

ا   اكتب ثانيا
SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

𝟖. 𝟔𝟒 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 
 

وي   وا ي  المست 
صلة  ف  اط المت  ق  موعة  من الن  سمي هي  مج 

ت 
ة  ت  اث   ث 

طة  ق  سة عن ن  ق  عد ن  ي  لها الب 
رة  لت  ا  𝑶  مركر  الدائ  واث  موع ز  رة  : .°𝟑𝟔𝟎 ها ومج   الدائ 

سمي ن  
لي ق  ة  الدزس  ا  سم هد 

ق  ول  سوف  ن  رة  الأ  وس والدائ 
ي  و   الق 

ان   المماسالت 

 
 

𝒓 ي ن صل ت  مة  ت  ي 
ق  طعة  مسن  رة   مركر  هو ق  رة  .الدائ  وس الدائ 

 ما علي ق 
طة ً ق  طر  ون  صف  الق   : ت 

مة   ي 
ق  طعة  مسن  رة  هو ق  اها علي الدائ  رة   طرق  مركر  الدائ  مر ت 

ن ت 
 
رة   .  دون ا ر الدائ   : وئ 

مر    ر ت  رة   هو وئ  رة   .مركر  الدائ  طر الدائ   : ق 

ي ن  طت  ق  ي  ن 
رة  ف  طع الدائ  ق  ي  ن 

ة  الت  اوت  رة  هي  الر  ي  مركر  الدائ 
سها ف 

 
ة  مركر  وزا اوت  رة  وكل ز  ي  دائ 

ة  ف  لها  ت  اث  ق  وس ن 
سمي ق  رة  ت  علي الدائ  ة   ت  ة  المركر  اوت   : الر 

ة   اوت  وس الر 
ة   .ق  ت  ة  مركر  اوت  ي  ساعة  هي  ز  رن 

ي ن عق  ة  ت  اوت   كل ز 
  ة ت  ة  المركر  اوت  اس الر  ت 
ي  ق 

وس ث كاف 
اس الق  ت 

ل ق  اث  رمر  لها المق  الرمر   وئ  وس ث 
ة   𝑨�̂� للق  وست 

ة  الق  الدزج  اس ث  ق  𝒎∠𝑨𝑶𝑩  ون  = 𝑨�̂� 
اك  لأث  وهت  واسث 

ق  واع من الأ 
ت   ا 

ر صغ  وس الأ 
ر من ) الق  ر (°𝟏𝟖𝟎اصغ  كب 

وس الأ 
ر من  الق  ساوي   (°𝟏𝟖𝟎)اكب  )ت 

رة  صف  الدائ  اس ت  ت 
 (°𝟏𝟖𝟎ق 

 
 
 
 

𝒎𝑨𝑪�̂� = 𝒎∠𝑨𝑶𝑩 < 𝟏𝟖𝟎 

 
 
 
 

𝒎𝑨𝑪�̂� = 𝟑𝟔𝟎 −𝒎𝑨�̂� > 𝟏𝟖𝟎 

 
 
 
 

𝒎𝑨�̂� = 𝟏𝟖𝟎 
اوز                         مج 

هولة   للس كل ال مج 
ل
واس ا

ق  ا والأ  واث  اس الر  ت 
د ق   ج 

                        𝑩�̂�  𝑫�̂�  𝑩𝑪�̂�  𝑩𝑬�̂�  𝑨�̂� 
 
 

 𝑩�̂� ∶ 𝒎∠𝑪𝑶𝑩 = 𝟑𝟎°               ⇒     ∴ 𝒎𝑩�̂� = 𝟑𝟎 
 𝑫�̂� ∶ 𝒎∠𝑪𝑶𝑫 = 𝟗𝟎°               ⇒     ∴ 𝒎𝑫�̂� = 𝟗𝟎 
 𝑩𝑪�̂� ∶ 𝒎∠𝑪𝑶𝑩+𝒎∠𝑪𝑶𝑫 = 𝟑𝟎° + 𝟗𝟎° = 𝟏𝟐𝟎°               ⇒     ∴ 𝒎𝑩𝑪�̂� = 𝟏𝟐𝟎 
 𝑩𝑬�̂� ∶ 𝒎∠𝑩𝑶𝑨 = 𝟏𝟖𝟎°               ⇒     ∴ 𝒎𝑩𝑬�̂� = 𝟏𝟖𝟎 
 𝑨�̂� ∶ 𝒎∠𝑨𝑶𝑫 = 𝟏𝟖𝟎° − (𝒎∠𝑪𝑶𝑫+𝒎∠𝑪𝑶𝑩)               ⇒    𝒎∠𝑨𝑶𝑫 = 𝟏𝟖𝟎° − (𝟗𝟎° + 𝟑𝟎°) 
𝒎∠𝑨𝑶𝑫 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟐𝟎° = 𝟔𝟎°

              
⇒     ∴ 𝒎𝑨�̂� = 𝟔𝟎 

(𝟓 − 𝟒) 
 الدرس

ــدائرة       الـ

  الدائرة و القوس 

1 

SoL  
ة   ة  : ملأحط  ت  اوث  اس ز  ت 

د ق  ج 
ن ي 

 
ب  ا ج  وس ي 

ي  ق 
 
اس ا ت 

اد ق  ج  ي  لأ 
ولأ 

 
اس  ا ت 

اسة مساوي  لق  ت 
كون ق  ة  وث  اوت  لة  لة    الر  اث  ة المق  ت  اوث  اس ز  ت 

د ق  ج 
 ي 

ن 
 
دل علي ا  ي 

ة  اوت  ع علي الر  وس المرب 
الق 

اسها  ت 
كون ق  مة  وث 

ات  ة  ق  اوت   °𝟗𝟎الر 

رة  ) صف  دائ  ها ت  ن   (لأ 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

لي  :                        ما ث  ي 
واس ق 

ق  ا والأ  واث  اس الر  ت 
د ق   ج 

                       ∠𝑪𝑶𝑨  𝑫𝑩�̂�  𝑩𝑨�̂�  𝑫𝑪�̂�  
 
 

 
  𝒎∠𝑪𝑶𝑨 = 𝟏𝟖𝟎° − (𝟕𝟒° + 𝟒𝟎°) 
𝒎∠𝑪𝑶𝑨 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟏𝟒° = 𝟔𝟔° 
 𝑫𝑩�̂� ∶ 𝒎𝑫�̂� +𝒎𝑩�̂� = 𝟏𝟖𝟎 + 𝟗𝟎 = 𝟐𝟕𝟎  
∴ 𝒎𝑫𝑩�̂� = 𝟐𝟕𝟎  

 𝑩𝑨�̂� ∶ 𝒎∠𝑩𝑶𝑨 +𝒎∠𝑪𝑶𝑨 = 𝟒𝟎° + 𝟔𝟔° = 𝟏𝟎𝟔°  
∴ 𝒎𝑩𝑨�̂� = 𝟏𝟎𝟔 
 𝑫𝑪�̂� ∶ 𝒎∠𝑫𝑶𝑪 +𝒎∠𝑪𝑶𝑨 = 𝟕𝟒° + 𝟔𝟔° = 𝟏𝟒𝟎°  
∴ 𝒎𝑫𝑪�̂� = 𝟏𝟒𝟎 

 

اس                        ت 
د ق  ة  ج  ق  طان  اء مت  ر  ج 

 
لأث  ا لي ث  سمة  ا 

اة مق  دث 
 
رة  ا  الدائ 

ة                              الت  واس الت 
ق  ̂, 𝑨𝑩𝑪الأ  𝑨�̂� 

 
 

موع  ا ال مج  واث  ي   ر 
ة  ف  ت  رة  المركر  °𝟏𝟐𝟎  الدائ  =

𝟑𝟔𝟎°

𝟑
ة    اوت   ,لكل ز 

𝑨𝑩𝑪 ∶ ̂ 𝒎∠𝑨𝑶𝑩+𝒎∠𝑩𝑶𝑪 = 𝟏𝟐𝟎° + 𝟏𝟐𝟎° = 𝟐𝟒𝟎° 

∴ 𝒎𝑨𝑩�̂� = 𝟐𝟒𝟎 

𝑨�̂� ∶ 𝒎∠𝑨𝑶𝑩 = 𝟏𝟐𝟎° 
              
⇒     ∴ 𝒎𝑨�̂� = 𝟏𝟐𝟎 

لي                  سمة  ا 
اة مق  دث 

 
رة  ا اس  𝟖الدائ  ت 

د ق  ة  ج  ق  طان  اء مت  ر  ج 
 
 ا

ة                            الت  واس الت 
ق   𝑮𝑫𝑩  ̂  𝑨𝑩𝑪  ̂   𝑨�̂�الأ 

 

 

 

 

رة   ا الدائ  واث  موع ز  °𝟒𝟓  مج  =
𝟑𝟔𝟎°

𝟖
ة    اوت   ,لكل ز 

𝑨�̂�:𝒎∠𝑨𝑶𝑬 = 𝟒𝟓°
              
⇒     ∴ 𝒎𝑨�̂� = 𝟒𝟓 

𝑨𝑩𝑪 ̂ :𝒎∠𝑨𝑶𝑩+𝒎∠𝑩𝑶𝑨 = 𝟒𝟓° + 𝟒𝟓° = 𝟗𝟎°  
∴ 𝒎𝑨𝑩�̂� = 𝟗𝟎 

𝑮𝑫𝑩 ̂ : 𝒎∠𝑮𝑶𝑭 +𝒎∠𝑭𝑶𝑬 +𝒎∠𝑬𝑶𝑫 +𝒎∠𝑫𝑶𝑪 +𝒎∠𝑪𝑶𝑩  
      
⇒ 𝟒𝟓° + 𝟒𝟓° + 𝟒𝟓° + 𝟒𝟓° + 𝟒𝟓° = 𝟐𝟐𝟓° 

∴ 𝒎𝑮𝑫�̂� = 𝟐𝟐𝟓 

ا وا واث  اس الر  ت 
د ق  اة ج  ر ادث  ي  الدوائ 

:ف  لي  ما ث  ي 
واس ق 

                    لأق 

 
 

 
 
 
 

 𝒎∠𝑨𝑶𝑫      𝒎∠𝑪𝑶𝑩         
 𝒎𝑫𝑩�̂�          𝒎𝑫𝑨�̂�            

 
 𝟗𝟎°,𝟒𝟕°,𝟐𝟐𝟑,𝟐𝟕𝟎Ans: 

  
 
 
 
 
 

 𝒎∠𝑨𝑶𝑪      𝒎𝑫�̂�       𝒎𝑫�̂�   
 𝒎∠𝑫𝑶𝑨      

 

  𝟏𝟐𝟓°,𝟑𝟓,𝟐𝟎,𝟏𝟔𝟎°Ans: 

 

لي                     سمة  ا 
اة مق  دث 

 
رة  ا اس  𝟔الدائ  ت 

د ق  ة  ج  ق  طان  اء مت  ر  ج 
 
 ا

ة                          الت  واس الت 
ق   𝑨𝑩𝑫  ̂    𝑨𝑩𝑪  ̂   𝑨�̂� الأ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  𝟔𝟎,𝟏𝟐𝟎,𝟏𝟖𝟎Ans: 

 

    

2 

SoL  

رة  ) صف  دائ  ها ت  ن   (لأ 

3 

SoL  

4 

SoL  

H.W 

H.W 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

ي ن   ي  ي  ي ن المزكز  ي  اوي  ي ن والز  لي  ,𝟏لاحط  المي  وسي ن   𝟐
,𝑨�̂�والق  𝑪�̂�   ن زي  𝑨𝑩̅̅والوت  ̅̅ , 𝑪𝑨̅̅ ث   ̅̅ ق  طاب  ا ت  اناذ  ي  اوي   الز 

ق   طاب  وسان ت 
ق الق  طاب  ق وت  طاب  ت  ي 

ان ف  لي  زان  المي  𝑨𝑩̅̅الوت  ̅̅ , 𝑪𝑨̅̅ ̅̅  . 
ة                         الي   الي 

ة  زهي  لى المب  وضل ا  ة  للي  ق  ه الطزب  ل هذ  عمل مي 
ست  ن ب 

 
ك ا مكي  زهان )وي  ذون ت   .(ب 

ة   زهي  واس مب 
ف  ار  والا  وي  ة  ,الا  ب  ة  المزكز  اوب  ى  والز 

ي ن  ف  ي 
ق  طاب  ي ن مت 

زب  ى  ذات 
و ف 

 
زه  ا  كل ذات 

  ان ي  اوي  ث  ر  ق  طاب  ا ت  ان اذ  ي  ي  ق مزكز  طاب  زاها ت  العكس .وت  𝟏∠                                                                                                 وي  ≅ ∠𝟐 
         
⇔ 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ ≅ 𝑪𝑨̅̅ ̅̅ 

  ان ي  اوي  ث  ر  ق  طاب  ا ت  ان اذ  ي  ي  ق مزكز  طاب  وساهمات 
العكس .                                                                                       ف  𝟏∠      وي  ≅ ∠𝟐 

         
⇔ 𝑨�̂� ≅ 𝑪�̂� 

 ق طاب  ا ت  وسان اذ 
ق  ف  طاب  زاهما ت  العكس .                                                                     وت  𝑨�̂�                                                وي  ≅ 𝑪�̂�  

         
⇔ 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ ≅ 𝑪𝑨̅̅ ̅̅ 

 

از                      وث  واس  والأ 
ق  ة  الأ  رهت  عمل مب 

لب   اسب  ن المت 
 
رهن ا ب    𝑨𝑩𝑪لت 

ن
 
 ا
ً
اوزة  علما مج 

رة  ال ي  الدائ 
لأع ف  ض  ساوي  الأ  𝑨�̂�  :مت  ≅ 𝑨�̂� ≅ 𝑪�̂� 

 
 
 
 

∵ 𝑨�̂� ≅ 𝑨�̂� ≅ 𝑪�̂�       معطي    
∴ 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ ≅ 𝑨𝑪̅̅ ̅̅ ≅ 𝑪𝑩̅̅ ̅̅ از   واس و الأوث 

ة   الأق  رهت    جسب   مب 
)  ق طات  ا ت  وسان اد 

ق ق  طات  راهما ت  العكس وئ   (وث 
 

لب   ن المت  د 
 
ساوي  𝑨𝑩𝑪 ا لأع  مت  ض  ةالأ  ت  ة   لأ  رهت  ة  جسب  مب  ق  طان  لأعة مت  ض 

 
 12ا

لي                          سمة  ا 
اوزة  مق  مج 

رة  ال رهن الدائ  ة  ئ  ق  طان  اء مت  ر  ج 
 
ن  ا

 
 الس كل ا

                          𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭 م
ظ  ت   ؟سداسي  مت 

 
 
 
 

رة   ا الدائ  واث  موع ز  °𝟔𝟎  مج  =
𝟑𝟔𝟎°

𝟔
ة    اوت  ي   ,لكل ز 

 السداسي   الس كل  ف 

∵ ∠𝟏 ≅ ∠𝟐 ≅ ∠𝟑 ≅ ∠𝟒 ≅ ∠𝟓 ≅ ∠𝟔 =     معطي   𝟔𝟎°
∴ 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ ≅ 𝑨𝑭̅̅ ̅̅ ≅ 𝑭𝑬̅̅ ̅̅ ≅ 𝑬𝑫̅̅ ̅̅ ≅ 𝑫𝑪̅̅ ̅̅ ≅ 𝑩𝑪̅̅ ̅̅  

واس و
ق  ة  الأ  رهت  از جسب  مب  وث   الأ 

)   ق اد طات  وسان ا ت 
ق ق  طات  راهما  ت  العكس(وئ   وث 

ن الس كل  م   𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭اد 
ظ  ت  ع لأن سداسي  مت  مب  لأعةج  ض 

 
ة   ا ق  طان   مت 

لي                                    سمة  ا 
اوزة  مق  مج 

رة  ال ن  الس كل     𝟒 الدائ 
 
رهن ا ة  ئ  ق  طان  اء مت  ر  ج 

 
ع 𝑨𝑩𝑪𝑫ا  ؟ مرب 

 

                       

 
 
 
 

ة    رهت   𝟏𝟐 مب 

ر  مب 

ة    هت 

5 

SoL  

6 

SoL  

H.W 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

طر ة  الق  رهت  رة   مب  ي  كل دائ 
 العمودي  ف 

طر  رة  العمودي  الق  ي  دائ 
ر ف  صف  علي وئ  ت  ر وث  صف   الوئ  ت  ة.ث  وست 

 كلأ ق 

𝑪𝑫̅̅ ̅̅ ⊥ 𝑨𝑩̅̅ ̅̅ ⟹ 𝑨𝑶 = 𝑩𝑶,𝑨�̂� ≅ 𝑫�̂�,𝑩�̂� ≅ 𝑨𝑪 

 

    

طر العمودي                          ة  الق  رهت  عمل مب 
راسب  د طول الوئ  𝑨𝑩̅̅ ,وج  ̅̅ 

صف                            ن ت 
 
ا علمب  ا طراد  𝑶𝑫  الق  = 𝟓𝒄𝒎  و𝑫𝑬 = 𝟐𝒄𝒎 

 
 

طر  صف  الق  رسم ت  𝑶𝑪̅̅ ئ  رة   ̅̅ طر الدائ  مل ق 
كي  رسم ولت  صف  ئ  طر ال ت  𝑶𝑩̅̅̅̅̅ ق  = 𝟓𝒄𝒎 

𝑶𝑬 = 𝟓 − 𝟐 = 𝟑𝒄𝒎 

لب   ي  المت 
وزس ف 

اع  ت  ت 
ة  ق  رت 

ط  دم ت  ج 
ست 

ت 
𝑬𝑩𝑶   طعة د الق  ج 

 𝑬𝑩لت 
(𝑶𝑩)𝟐 = (𝑶𝑬)𝟐 + (𝑬𝑩)𝟐 
(𝟓)𝟐 = (𝟑)𝟐 + (𝑬𝑩)𝟐 

(𝑬𝑩)𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗
  
⇒ (𝑬𝑩)𝟐 = 𝟏𝟔

ز  د  لج  ا  ث 
⇒  𝑬𝑩 = 𝟒𝒄𝒎 

طر  ر 𝑫𝑪الق  ة و 𝑨𝑩 عمودي  علي الوئ  صق  ت  طر العمودي  ) ث  ة  الق  رهت   (جسب  مب 

∴ 𝑨𝑩 = 𝟐 × 𝑬𝑩 = 𝟐 × 𝟒 = 𝟖𝒄𝒎 

د                         طر العمودي  وج  ة  الق  رهت  عمل مب 
اوز اسب  مج 

ي  الس كل ال
  طولف 

مة  الق                       ي 
ق  𝑨𝑩̅̅ ,طعة  المسن  ر ؟ ̅̅ رث  عُش 

ق   لأ 
ً
ا رث 

رة   مق  ي  الدائ 
 ف 

 
 
 
 

طر  صف  الق  رسم ت  رة   𝑶𝑫̅̅̅̅̅ ئ  طر الدائ  مل ق 
كي    لت 

طر  و صف  الق  رسم ت  𝑶𝑨̅̅ئ  ̅̅ = 𝟐. 𝟑 + 𝟏. 𝟕 = 𝟒𝒄𝒎 

لب   ي  المت 
وزس ف 

اع  ت  ت 
ة  ق  رت 

ط  دم ت  ج 
ست 

ت 
𝑬𝑨𝑶   طعة د الق  ج 

 𝑬𝑨لت 
(𝑶𝑨)𝟐 = (𝑶𝑬)𝟐 + (𝑬𝑨)𝟐 
(𝟒)𝟐 = (𝟐. 𝟑)𝟐 + (𝑬𝑨)𝟐 
(𝑬𝑨)𝟐 = 𝟏𝟔 − 𝟓. 𝟐𝟗

  
⇒ (𝑬𝑨)𝟐 = 𝟏𝟎. 𝟕𝟏 

ز  د  لج  ا  ث 
⇒  𝑬𝑨 ≈ 𝟑. 𝟑𝒄𝒎 

طر  ر 𝑫𝑪الق  ة ) 𝑨𝑩 عمودي  علي الوئ  صق  ت  طر العمودي  و ث  ة  الق  رهت   (جسب  مب 
∴ 𝑨𝑩 = 𝟐 × 𝑬𝑨 = 𝟐 × 𝟑. 𝟑 = 𝟔. 𝟔𝒄𝒎 

                            

 

طر العمودي   ة  الق  رهت  عمل مب 
ر اسب  د طول الوئ  𝑨𝑩̅̅وج  طر   ̅̅ صف  الق  ن ت 

 
ا علمب  ا 𝑶𝑫اد  = 𝟔𝒄𝒎   و𝑶𝑬 = 𝟓𝒄𝒎 

 

 

 𝑨𝑩 = 𝟐√𝟏𝟏𝒄𝒎Ans: 

 
 

ة    رهت   𝟏𝟑 مب 

ر  مب 

ة    هت 

7 

SoL  

8 

SoL  

H.W 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                                                                                                 :  

ي   
لأف  ي  ث  م الد  ي 

ق  رة  هو المسن  طة  الدائ  ق  ن   ث 
غرف  طة  واجدة  ب  ق  ي  ن 

:   الي ماسف  رة  مماس الدائ 
كون                                وث 

ً
ا صف  عمودث  طر علي ت  طة  الي ماسالق  ق  ي  ن 

    .ف 

ن   ي  رت  م مماس لكل من الدائ  ي 
ق  ي ن: . هو مسن  رت  رك لدائ  ب  المماس المس 

 

 

ة  المماسي ن رهت   مب 

طة   ق  رة  من ن  ان لدائ  ان المرسومت  ان المماست  طعت  ة  الق  ازج  اج  ت  ق  طان  ها مت    .نعن 

ا ,𝐂𝐁 ,اذ  𝐂𝐀     طة ق  رة  من ن   𝑪مماسان للدائ 
∴ 𝐂𝐁 ≅ 𝐂𝐀 

 

 
ها                      رة  مركر  اوز 𝑶دائ  مج 

ي  الس كل ال
ي  𝐀𝐁 ,ف 

رة  ف   𝐀هو مماس للدائ 
                          , 𝒎∠𝑨𝑩𝑶 = ة   𝟑𝟓° اوت  اس الر  ت 

د ق  د 𝒎∠𝑨𝑶𝑩ج  م ج 
 ت 

, طول ا                     مة  ي 
ق  طعة  المسن   ؟ 𝑩𝑪لق 

 
 

  𝐀𝐁   ي
رة  ف   ( معطي         𝐀مماس للدائ 

∴ 𝐀𝐁 ⊥ 𝐀𝐎 ,𝒎∠𝑶𝑨𝑩 =   حسب مبرهنة المماسين   𝟗𝟎°
 ∵ 𝒎∠𝑶𝑨𝑩 = 𝟗𝟎°,𝒎∠𝑶𝑩𝑨 = 𝟑𝟓°  

 
∴ 𝒎∠𝑨𝑶𝑩 = 𝟏𝟖𝟎° − (𝟗𝟎° + 𝟑𝟓°) 
𝒎∠𝑨𝑶𝑩 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟐𝟓° = 𝟓𝟓° 
𝑩𝑪 = 𝟏𝟐𝒄𝒎 برهنةم المماسين   من 

                    , مة  ي 
ق  طع المسن  د طول الق  ج 

ة  المماسي ن لت  رهت  عمل مب 
,𝑨𝑫 اسب  𝑨𝑩  

اوز .                         مج 
ي  الس كل ال

 ف 
 
 

  𝑶𝑪 = 𝟔𝒄𝒎    رة طر الدائ  صف  ق  ل ت  مت  ن وهو ت  د 
 
𝑶𝑩 ا = 𝟔 

𝑨𝑶 = 𝟔+ 𝟒 = 𝟏𝟎𝒄𝒎 
لب   ي  المت 

وزس ف 
اع  ت  ت 

ة  ق  رت 
ط  دم ت  ج 

ست 
ت 

𝑩𝑶𝑨   ج
طعة  لت   𝑨𝑩د الق 

(𝑨𝑶)𝟐 = (𝑶𝑩)𝟐 + (𝑨𝑩)𝟐
    
⇒ (𝟏𝟎)𝟐 = (𝟔)𝟐 + (𝑨𝑩)𝟐 

(𝑨𝑩)𝟐 = 𝟏𝟎𝟎 − 𝟑𝟔
   
⇒ (𝑨𝑩)𝟐 = 𝟔𝟒

ز د  لج  ا ث 
⇒ 𝑨𝑩 = 𝟖𝒄𝒎 

ة, ما ات  ي   مماس 𝐀𝐁 ت 
رة  ف   𝐁𝐎وعمودي  علي,  𝐁  الدائ 

∴ 𝑨𝑫 = 𝟖𝒄𝒎 من مبرهنة المماسين 

 
  ع

,اسب  مة  ي 
ق  طع المسن  د طول الق  ج 

ة  المماسي ن لت  رهت  ,𝑨𝑩 مل مب  𝑨𝑪  . اوز مج 
ي  الس كل ال

𝑨𝑩                           ف  = 𝟏𝟐𝒄𝒎,𝑨𝑪 = 𝟏𝟐𝒄𝒎 Ans: 

 

  ها رة  مركر  اوز, 𝑶دائ  مج 
ي  الس كل ال

ي  𝐀𝐁 ف 
رة  ف  𝐀  ,𝒎∠𝑨𝑩𝑶هو مماس للدائ  = 𝟑𝟎°  

ة   اوت  اس الر  ت 
د ق  د  𝒎∠𝑨𝑶𝑩ج  م ج 

, ت  مة  ي 
ق  طعة  المسن  ن ؟   𝑩𝑪طول الق 

 
 ا
ً
𝑨𝑩     علما = 𝟒𝒄𝒎    

𝑩𝑪 = 𝟒𝒄𝒎,𝒎∠𝑨𝑶𝑩 = 𝟔𝟎° Ans: 

  الدائرة في الــممــاس 

ي   ازج  رك ج  ب   مماس مس 

ره   ة  مب   𝟏𝟒 ت 

ر  مب 

ة    هت 

9 
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لب   ا المت  واث  موع ز   𝑨𝑩𝑶 𝟏𝟖𝟎° هو مج 
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

 
حر وي سطح الت  (عن مست  ركان )هولألأي  وهة  ئ 

ع ق 
ف  رن  .𝟐 ئ  𝟓𝟐𝒌𝒎,   ة   اجسب ي ن المساق  :جغرافية)براكين(  ت 

 
 

زض طر الأ  صف  ق  ن ت 
 
ا علمب  ا ق اد 

ق  وي الأ  ركان ومست  مة  الب 
ر 𝟔𝟒𝟑𝟕𝒌𝒎ق  لو مب  رث  كت 

ق  ح  لأ 
اي  ا الت  رث 

 . مق 
ً
ا ت  ب  رث 

ق   ن 
 

(𝑨𝑩)𝟐 = (𝟔𝟒𝟑𝟗. 𝟓𝟐)𝟐 − (𝟔𝟒𝟑𝟕)𝟐 
(𝑨𝑩)𝟐 = 𝟒𝟏𝟒𝟔𝟕𝟒𝟏𝟕. 𝟖𝟑 − 𝟒𝟏𝟒𝟑𝟗𝟔𝟗 

(𝑨𝑩)𝟐 = 𝟑𝟐𝟒𝟒𝟖. 𝟖𝟑
ز د  لج  ا ث 
⇒ 𝑨𝑩 ≈ 𝟏𝟖𝟎𝒌𝒎 

ب   رث 
ق  الن  ق ث 

ق  مة  والأ 
ي ن الق  ة  ت   هي  المساق 

𝑶𝑪 = 𝟔𝟒𝟑𝟕𝒌𝒎  م رة  وهو ت  طر الدائ  صف  ق  ل ت  ن ت  د 
 
𝑶𝑩  ,ا = 𝟔𝟒𝟑𝟕𝒌𝒎  

   𝑨𝑶 = 𝟔𝟒𝟑𝟕+ 𝟐. 𝟓𝟐 = 𝟔𝟒𝟑𝟗.𝟓𝟐𝒌𝒎 ة  المماس رهت   جسب  مب 
لب   ي  المت 

وزس ف 
اع  ت  ت 

ة  ق  رت 
ط  دم ت  ج 

ست 
ت 

𝑩𝑶𝑨   طعة د الق  ج 
 𝑨𝑩لت 

(𝑨𝑶)𝟐 = (𝑶𝑩)𝟐 + (𝑨𝑩)𝟐 
(𝟔𝟒𝟑𝟗. 𝟓𝟐)𝟐 = (𝟔𝟒𝟑𝟕)𝟐 + (𝑨𝑩)𝟐 

  

   ة ر الروست  عد محطة  مب  ب  حر ث  وي سطح الت   ,𝟑𝟗𝟎𝒌𝒎عن مست 
ً
ا ت  رث 

ق  ة   ما ن  ي ن المساق  :ة فضائيةمحط  ت 

 و  المحطة  
 

زض طر الأ  صف  ق  ن ت 
 
ا علمب  ا ق اد 

ق   .  𝟔𝟒𝟑𝟕𝒌𝒎الأ 
ً
ا ت  ب  رث 

ق   ن 
 

(𝑨𝑩)𝟐 = (𝟔𝟖𝟐𝟕)𝟐 − (𝟔𝟒𝟑𝟕)𝟐 
(𝑨𝑩)𝟐 = 𝟒𝟔𝟔𝟎𝟕𝟗𝟐𝟗 − 𝟒𝟏𝟒𝟑𝟗𝟔𝟗 

(𝑨𝑩)𝟐 = 𝟓𝟏𝟕𝟐𝟗𝟔𝟎
ز د  لج  ا ث 
⇒ 𝑨𝑩 ≈ 𝟐𝟐𝟕𝟒𝒌𝒎 

ي ن  ة  ت  ق  المحطة  هي  المساق 
ق   والأ 

𝑶𝑪 = 𝟔𝟒𝟑𝟕𝒌𝒎   رة طر الدائ  صف  ق  ل ت  مت  ن وهو ت  د 
 
𝑶𝑩  ,ا = 𝟔𝟒𝟑𝟕𝒌𝒎  

   𝑨𝑶 = 𝟔𝟒𝟑𝟕+ 𝟑𝟗𝟎 = 𝟔𝟖𝟐𝟕𝒌𝒎 ة  المماس رهت   جسب  مب 
لب   ي  المت 

وزس ف 
اع  ت  ت 

ة  ق  رت 
ط  دم ت  ج 

ست 
ت 

𝑩𝑶𝑨   طعة د الق  ج 
 𝑨𝑩لت 

(𝑨𝑶)𝟐 = (𝑶𝑩)𝟐 + (𝑨𝑩)𝟐 
(𝟔𝟖𝟐𝟕)𝟐 = (𝟔𝟒𝟑𝟕)𝟐 + (𝑨𝑩)𝟐 

 
 

سمعة اللة                        ك ت  صوث 
ن ق   اطمي 

ن                                             
ص   جي ن ت 

 
ة ا  لأ اجد  ت 

سمعك                                                                            ..........ت 
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 

د طول,                                                                    ة  المماسي ن وج  رهت  عمل مب 
اوزة   𝑨𝑩اسب  مج 

رة  ال ي  الدائ 
 . . ف 

 

ن  ة  المماسي  رهت  طة  جسب  مب  ق  رة  من ن  ان لدائ  ان المرسومت  ان المماست  طعت  ة  الق  ازج  ان. ج  ت  ق  طان  ها مت   عن 
∴ 𝑨𝑩 ≅ 𝑩𝑪 
𝟒𝒙 − 𝟏 = 𝟐𝒙 + 𝟏𝟏

      
⇒ 𝟒𝒙 − 𝟐𝒙 = 𝟏𝟏 + 𝟏 

𝟐𝒙 = 𝟏𝟐
÷𝟐
⇒ 𝒙 = 𝟔

              
⇒    ∴ 𝑨𝑩 = 𝟒𝒙 − 𝟏 = 𝟒(𝟔) − 𝟏 = 𝟐𝟑 

∴ 𝑨𝑩 = 𝟐𝟑 

ان                                                           ت  اوث  ب  الر  ا  كاث  د طول  𝑪𝑶𝑩,∠𝑨𝑶𝑩∠ ,اد  ان ,ج  ت  ق  طان   𝑪𝑩مت 
اوزة  , ف  مج 

رة  ال  ي  الدائ 

 

از  وث  واس والأ 
ق  ة  الأ  رهت  العكسجسب  مب  راهما وث  ق وئ  طات  ت  ت 

ان ق  ت  ث  ان مركر  ت  اوث  ب  ز  ق  طان  ا ت   . اد 

∴ 𝑪𝑩 ≅ 𝑨𝑩 
𝟖𝒚 − 𝟖 = 𝟔𝒚

      
⇒ 𝟖𝒚 − 𝟔𝒚 = 𝟖 

𝟐𝒚 = 𝟖
÷𝟐
⇒ 𝒚 = 𝟒

              
⇒    ∴ 𝑪𝑩 = 𝟖𝒚 − 𝟖 = 𝟖(𝟒) − 𝟖 = 𝟐𝟒 

∴ 𝑪𝑩 = 𝟐𝟒 

د                                                                    ج 
مة  لت  طواث  اللأز 

اسالح  ت 
,  ق  ة  اوت  اوز 𝑨𝑩𝑪∠ز  مج 

ي  الرسم ال
 ف 

ن,                                                                
 
ا علمب  ا ة   𝑩𝑶اد  اوت   الر 

صف  ت  اسها  𝑨𝑶𝑪∠ث  ت 
ي  ق 

 .°𝟏𝟒𝟎والت 
 

ة  ما ات  ة   𝑩𝑶 ت  اوت   الر 
صف  ت  ن  𝑨𝑶𝑪∠ ث  , اد  صف  ت  ا ث 

ص  ت 
 
   𝑨𝑩𝑪∠ا

∴ 𝒎∠𝑨𝑩𝑪 = 𝟐 ×𝒎∠𝑨𝑩𝑶 
𝒎∠𝑨𝑩𝑪 = 𝟐 × 𝟐𝟎° 
𝒎∠𝑨𝑩𝑪 = 𝟒𝟎° 

و
 
لب   ا لأل المت  اسها من ج  ت 

د ق  ج 
ة   𝑩𝑪𝑶ي  اوت   الر 

ة  سومة  𝑨𝑩𝑪∠لأت 
مق 

ي ن   ت  اوث  لي ز   𝑪𝑩𝑶∠و  𝑨𝑩𝑶∠ا 

لب   ة  𝑩𝑨𝑶المت  ت 
 ق 

𝑨𝑩 ⊥ 𝑨𝑶
  
⇒𝒎∠𝑩𝑶𝑨 = 𝟗𝟎°  , ة  مب   المماسي ن رهت   

𝒎∠𝑨𝑶𝑩 =
𝟏𝟒𝟎°

𝟐
= 𝟕𝟎° 

𝒎∠𝑨𝑩𝑶 = 𝟏𝟖𝟎° − (𝟗𝟎° + 𝟕𝟎°) 
𝒎∠𝑨𝑩𝑶 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟔𝟎° 
𝒎∠𝑨𝑩𝑶 = 𝟐𝟎° 

لب   ا المت  واث  موع ز   𝟏𝟖𝟎°مج 
 

 فكَِر  

 تـــــــحدِ  اولا 

SoL  

ا   حس عددي ثانيا

SoL  

ا   اكتب ثالثا
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 
 
 

سمي ن 
لى ق  سم الدرس ا 

ق  ول سوف  ن  رة  الأ  لث  والدائ  ى  و    المث 
ان  رة  الث  مة  والدائ  ي 

ق  طع المست   الق 
 
 

د  ن  ة الث  سم هد 
ق  لىسوف  ن  وعي ن  ا 

وعن  ول  الث  طة  االد  رسمالأ  محي 
رة  ال لث  ئ  المث  وع  و ب  ى  الث 

ان  لث  ارسم الد    الث  المث   ب 
رة  المحاطة    ئ 

ول  وع الأ  ث  ) الث  ارج  لث  الح  لث  رسم  (ة  للمث  المث   ب 
طة  محي 

رة  ال :الدائ 
و )

 
لث  ا امة  واحدة  لكل مث  ق  س على است  اط لي  ق  لأث  ن  رة  واحدة  لكل ب  ها  ( دائ  ة مركر  ط ن  حي 

اطعت  ق  طة  ن  ق  لث   ن  ة  للمث  لأن  : المحاور الث  لث  المث   ب 
طة  محي 

رة  ال  الدائ 

ة   رهث  ى  مب 
طع ) كما ف  وسطة  الق  ى  المث 

ى   الت 
ا لها ف  ث  طرق  صل ( 2الدرس  ت  ة الق   لهد 

امة  على  عمدة  المق  لأعهى  الأ  ض 
 
لث  من م  ا طة  واحدة  ث  مث  ق  ت  ى  ب 

ق  لت  ها ب  ات  صق  المحاور:  , 𝑶ي 

وس عد عن رو  ة  الب  ساون 
كون مي  طة  هى  , ة ب  ق  ة الت  رة  وهد  .مركر  الدائ  لث  وس المث  رو  مر ئ 

ى  ت 
 الت 

ف  المحاور عرن  اث  ت  اج  ث  ي     :اسث 

  اط ق  ,𝑭,𝑫الت  𝑬   اث صق  لأع  ل هى  مي  ض  ,𝑨𝑪,𝑩𝑪لأ  𝑨𝑩 .  ث ي  رب   على الب 
   طوال

 
طعا 𝑨𝑭 ,  الق  = 𝑭𝑪 , 𝑩𝑬 = 𝑨𝑬 , 𝑩𝑫 = 𝑫𝑪    هما اث  لأت  اصق  ث   مث 
  ا واب  , 𝑫,∠𝑭∠الر  ∠𝑬   اسها ث 

مة   وق 
ات   °𝟗𝟎ق 

   لث ا المث  واب  اث  ر  صق   مي 
ة  رهث  طع ,  (2الدرس)من مب  كون الق  𝒓ب  =  𝑶𝑨 = 𝑶𝑩 = 𝑶𝑪   ساوي ة  ون  ساون 

رة  مي  طر الدائ  صف  ق  اث   ت  صق  وهى  مي 
ا  واب  وس  ر  لث  رو   .المث 
ة ي  ث  ي 

  : ب 
لث  ت  المث   ب 

طة  محي 
رة  ال .رسم الدائ  لث  مد على محاور المث 

  عي 

لث                        اطع محاور المث  ق  طة  ن  ق  د ن  اور. 𝑨𝑩𝑪 ,ح  مح 
ى  الس كل ال

ةكما ف   ن 
طة  محي 

رة  ال م ارسم الدائ 
 ؟ ت 

 
رسم  لع محورائ 

ة  𝑩𝑨 ,للص  صق  ي  رج  من مث 
خ  ي  ت  لع الد 

ي  الص  وار   𝑩𝑪 ,ون 
رسم  لع محورائ 

ي  ال   𝑩𝑪 ,للص  وار  ة ون  صق  ي  رج  من مث 
خ  ي  ت  لعالد 

 𝑨𝑩 ,ص 
لع

صف    𝑪𝑨 ,محور الص  ي  ث  هو مث  لع جث 
لث   الص  ة  للمث  لأن  ى المحاور الث 

ق   هو ملت 
رة     وهو مركر    طة  الدائ  محي 

لث   ال المث  رة   𝑨𝑩𝑪 ,ب  رسم الدائ  ن ئ      الأ 
  
 

 𝟓 − 𝟓  
 قطع المستقيمة و الدائرةالمثلث والدائرة , ال       الدرس

  الدائرة و المثلث 

1 
𝑨 𝑩 

𝑪 

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

لث   ي ن,  𝑨𝑩𝑪 المث 
ساوي  الساق  𝑨𝑩مي  = 𝑨𝑪, 𝑵  صف ي   𝑩𝑪مث 

                        𝑲𝑨 ≅ 𝑩𝑪رهن ن  , ئ 
 
لث   𝑲ا اطع محاور المث  ق  طة  ن  ق   𝑨𝑩𝑪 ,هى  ن 

اور مح 
ى  الس كل ال

ة ؟ف   ن 
طة  محي 

رة  ال م ارسم الدائ 
 ت 

 

 , طعة  رسم الق  كون  𝑲𝑩ئ  ث 
لث    𝑲ق  ا المث  واب  اث  ر  صق  اطع مي  ق  طة  ن  ق   ن 

عمدة  من 
 
رسم ا كون المحاور,   𝑲ئ  ث  ث 

لأع ق  ض  اث  الأ  صق  ي  لى مث   𝑵𝑲,𝑫𝑲,𝑬𝑲ا 
كون  ث 

اطع المحاور . 𝑲ق  ق  طة  ن  ق  ة  المحاور ) ن  رهث   (جسث  مب 
رة    لث   وهى  مركر  الدائ  المث   ب 

طة  محي 
 ال

 

لث                          لعة  𝑨𝑩𝑪 المث  م, طول ض 
ظ  ي  مث 

𝟏𝟐𝒄𝒎  اطع محاورة حدد ق  طة  ن  ق   ن 

د طول                          ة ؟ وح   ن 
طة  محي 

رة  ال م ارسم الدائ 
طرهات   ؟ق 

ما  لث  م ان ت  لأع المث  ساوي  الأض  ن ي  لأعة  اد  امة  على اض   الأعمدة  المق 

ى   
ق  لت  ها وب  صف  ي  اطع محاورة  ب  ق  طة  ن  ق  طة  واحدة  هى  ن  ق  ى  ن 

 𝑶 ف 
ن  رة   𝑶اد  ة  المحاور ) هى  مركر  الدائ  رهث   (جسث  مب 
طة                          محي 

رة  ال رسم الدائ  م ئ 
 ت 

لث   , 𝑨𝑭𝑪 المث  ة  ث 
𝑭𝑪ق  = 𝟔𝒄𝒎,𝑨𝑪 = 𝟏𝟐𝒄𝒎 

ورس 
اع  ث  ث 

ة  ق  رن 
ط  دم ت  خ 

ست 
ن 

 𝑨𝑪 𝟐 =  𝑭𝑪 𝟐 +  𝑨𝑭 𝟐 
 𝟏𝟐 𝟐 =  𝟔 𝟐 +  𝑨𝑭 𝟐

 
⇒ 𝟏𝟒𝟒 = 𝟑𝟔 +  𝑨𝑭 𝟐 

 𝑨𝑭 𝟐 = 𝟏𝟒𝟒 − 𝟑𝟔
 
⇒  𝑨𝑭 𝟐 = 𝟏𝟎𝟖

ر  د  لخ  ا ب 
⇒  𝑨𝑭 = 𝟔√𝟑 

وسطة   طع المث  ة   الق  رهث  مب 
⇒         𝑨𝑶 =

𝟐

𝟑
𝑨𝑭

  
⇒ 𝑨𝑶 =

𝟐

𝟑
× 𝟔√𝟑

    
⇒ 𝑨𝑶 = طر𝟑√𝟒 صف   الق   ت 

كون ال  ث 
طر  ق  𝟐ق  ×  𝟒√𝟑 = 𝟖√𝟑𝒄𝒎 

𝑨𝑩𝑪                    رة ي ن وئ 
ساوِ الساق  م مي 

ات  لث  ق  طة    𝑩𝑪 ,مث  ق    حدد ن 
اطع  ق  ة ن   ن 

طة  محي 
رة  ال لث  وارسم الدائ  ة المث   ؟محاور هد 

وع  ى  الث 
ان  رة    الث  لث   المحاطة  رسم الدائ  المث  رة  )ب  الدائ  ط ب  محي 

لث  ال (( المث  لث  ة  للمث  لث 
)الداج 

لث   لكل ة المث  ل هد 
رة  داج  د دائ  وح 

لث  ن  رة  المحاطة  مماسة مث  سمى الدائ 
ن 
ة  و لأن  لأعة الث  ض  .لأ  لث  المث  رة   ب  :  طة  المحاالدائ  لث  المث  ب 

ة   رهث  اد من مب  ق  ست  اث  ن  صق  لث  .مي  المث   ب 
رة  المحاطة  ى  رسم الدائ 

لث  ف  ا المث  واب   ر 
 . طة  واحدة  ق  ى  ن 

لث  ف  ا المث  واب  اث  ر  صق  اطع مي  ق  ت   ب 
 ع على المسا

ق  ا ن  واب  اث  الر  صق  اطع مي  ق  طة  ن  ق  لن  لأع الث  ض  سها من الأ 
ق  ة  ن  .ق  ة  𝑶𝑨 أن  = 𝑶𝑩 = 𝑶𝑪 

 طع 𝑶𝑳       الق  = 𝑶𝑲 = 𝑶𝑴 = 𝒓,   رة طر الدائ  صف  ق  ساوي  ت   ون 
                      𝑨𝑩𝑪 ي ن

ساوِ الساق  م مي 
ات  لث  ق  ة  مث  ث 

    𝟔𝒄𝒎, طول كل من ساق 
د                          ة وح  ن 

طة  محي 
رة ال رة  مساجة  ارسم الدائ   ؟ الدائ 

 
  
 

ورس
اع  ث  ث 

ة  ق  رن 
ط  𝑨𝑪 𝟐     من ت  =  𝑨𝑩 𝟐 +  𝑩𝑪 𝟐 ر د طول الوئ  خ 

 ت 
  𝑨𝑪 𝟐 =  𝟔 𝟐 +  𝟔 𝟐

  
⇒  𝑨𝑪 𝟐 = 𝟑𝟔 + 𝟑𝟔 

 𝑨𝑪 𝟐 = 𝟕𝟐
ر د  الخ  ب 
⇒ 𝑨𝑪 = 𝟔√𝟐𝒄𝒎  

𝑨𝑫 =
𝟏

𝟐
𝑨𝑪

       
⇒ 𝑨𝑫 =

𝟏

𝟐
× 𝟔√𝟐

  
⇒ 𝑨𝑫 = 𝟑√𝟐𝒄𝒎  4   ة رهث    من مب 

𝑨𝑫 = 𝑨𝑲 = ة  م  المماسي ن                      𝟐√𝟑 رهث  ب   
𝒓 = 𝑨𝑩 − 𝑨𝑲 = 𝟔 − 𝟑√𝟐 𝒄𝒎 طر صف   الق    ت 
رة   𝑨مساجة   الدائ  = 𝒓𝟐𝝅

  
⇒  𝑨 = (𝟔 − 𝟑√𝟐)

𝟐
𝝅 

𝑨 =  𝟏. 𝟕𝟓 𝟐𝝅 → 𝑨 = 𝟑. 𝟏𝝅 𝒄𝒎𝟐 

ها                        ى  مركر 
رة  الت  لث   𝑶الدائ  المث   ب 

ن   𝑨𝑩𝑪محاطة 
 
رهن ا  ,  𝑩𝑶ئ 

صف                             محور,  و 𝑳𝑶𝑲∠ , مي 
ل
اور  ؟  𝑲𝑳ا مح 

 الس كل ال
 
 
 

𝑩𝑲 = 𝑩𝑳         ة   المماسي ن رهث    من مب 
𝑶𝑲 = 𝑶𝑳           رة  دائ طار  صاف   اق   ات 

ان, لث  ة المث  ما ان  ق 𝑩𝑶𝑲,𝑩𝑶𝑳 ت  طان   الي 
ة  رهث  ان )من مب  ق  طان   مي 

 
 .ض

 
 .ض

 
 (ض

ن من د 
 
حصل ا

ق ت  طان  صف   𝑳𝑶𝑲∠   .على الي  ي  𝑩𝑶 ب 
  
⇐ 𝒎∠𝟏 = 𝒎∠𝟐 

ان, لث  ,𝑲𝑫𝑩 المث  𝑳𝑫𝑩 ق طان   الي 
ة  رهث  ان  )من مب  ق  طان   مي 

 
 .ر  .ض

 
 (ض

𝑲𝑳 = 𝑩𝑶 
∴ 𝑲𝑳 محور 𝑩𝑶 

2 

SoL  

3 

SoL  

H.W 

4 

SoL  

5 

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

                                      

ى  الدرس
علمث  ف  د  (5-4)ت  خ 

ف  ت  طوالكت 
 
د  ا خ 

ف  ت  علم كت  ب  ة الدرس سوف  ب  ى  هد 
ة  ,ف  طر عمودي  علث  اطع مع ق  ق  ت  ر ب  اء من وئ  ر  ج 

 
طوالا

 
اطعة   ا ق  ار مت  وب 

 
ري. ا

ج   
 ا

اطعي ن ة  الق  رهث   مب 
                                  

 

 
رة  ن   اطعان دائ  ق  مان مت  ي 

ق  طع مست  ا ق  انس كل على كل من  اد  طعث   هما ق 
ان مث  ي 

ق  ان مست  ساوب 
هما مي  رث  طولن  ا ض  ح 

ات             . ب 
 

 

  اطع ق  طة  الت  ق  ث  ن  ا كاب  رة  𝑯اد  ارج  الدائ  ون :  ج 
ان  كون الق  ث 

ر هو ق  رث    لكل وئ  رجاضل ض  ء الوئ  ر  ارج  من  ج  رة  الح  ر الكلى  ×  الدائ   طول الوئ 
  اطع ق  طة  الت  ق  ث  ن  ا كاب   𝑯اد 

رة  ل داج  ر ه  الدائ  ون لكل وئ 
ان  كون الق  ث 

رث  و : ق  ر جاضل ض  ول من الوئ  ء الأ  ر  ر× الخ  ى  من الوئ 
ان  ء الث  ر   الخ 

مة                          ي 
د ق  روطول كل  𝒙ح  اور وئ  مح 

 للس كل ال
  
 

ة : ي  ث  ي 
رة  ب  ل الدائ 

اطع داج  ق  طة  الت  ق    ن 
اطعي ن  ة  الق  رهث  دم مب  خ 

ست 
𝑯𝑴                        ن  × 𝑯𝑲 = 𝑯𝑩 × 𝑯𝑨 

𝟖 × 𝒙 = 𝟑 × 𝟐
   
⇒ 𝟖𝒙 = 𝟔

 ÷𝟖  
⇒  𝒙 =

𝟔

𝟖

   
⇒ 𝒙 =

𝟑

𝟒
 

∴ 𝑨𝑩 = 𝟑 + 𝟐 = 𝟓                                𝑨𝑩ر  طول  الوئ 

𝑴𝑲 = 𝟖 + 𝒙 = 𝟖 +
𝟑

𝟒
=

𝟑𝟓

𝟒
                      𝑴𝑲ر  طول  الوئ 

مة                          ي 
د ق  هولة  وطول كل  𝒙ح  طعة  مج   ق 

 
 
 

اطعي ن       ة  الق  رهث  دم مب  خ 
ست 

𝑯𝑫                   ن  × 𝑯𝑪 = 𝑯𝑩 × 𝑯𝑨 
𝟓 × 𝟑 = 𝟐 ×  𝒙 + 𝟑 

               
⇒    𝟏𝟓 = 𝟐𝒙 + 𝟔 

𝟏𝟓 − 𝟔 = 𝟐𝒙
       
⇒ 𝟐𝒙 = 𝟗

  ÷𝟐     
⇒   𝒙 =

𝟗

𝟐
= 𝟒. 𝟓 

𝑨𝑩 = 𝟐 + 𝒙 + 𝟑 = 𝒙 + 𝟓 = 𝟒. 𝟓 + 𝟓 = 𝟗. ر   𝟓  طول  الوئ 

مة                         ي 
د ق  هولة  وطول كل  𝒙ح  طعة  مج    ق 

 
 
ي   ة :ب  ي  رة  ث  ل الدائ 

اطع داج  ق  طة  الت  ق    ن 
اطعي ن                          ة  الق  رهث  دم مب  خ 

ست 
ن 

𝑯𝑴 × 𝑯𝑲 = 𝑯𝑩 × 𝑯𝑨 

𝟖 × 𝟐 = 𝟒𝒙 × 𝒙
   
⇒ 𝟏𝟔 = 𝟒𝒙𝟐

 ÷𝟒  
⇒  𝒙𝟐 = 𝟒

ر   د  لخ  ا  ب 
⇒   

𝒙 = 𝟐 
∴ 𝑨𝑩 = 𝟒𝒙 + 𝒙 = 𝟓𝒙 = 𝟓 × 𝟐 = 𝟏𝟎         𝑨𝑩ر  طول  الوئ 

مة                      ي 
د ق  هولة  وطول كل  𝒙ح  طعة  مج  ة  ق  الث  س كال الث 

 :للأ 

                                                                                    𝑨𝑩 = 𝟏𝟓  Ans: 

 

                                                                                𝑨𝑩 = 𝟖√𝟑  Ans: 

 

 
𝑨𝑩 = 𝟖,𝑫𝑬 = 𝟕    Ans: 

  الدائرة و المستقيمة القطع 

ة    رهث   𝟏𝟓 مب 

ر  مب 

ة    هث 

6 

SoL  

7 

SoL  

8 

SoL  

H.W 

𝑯𝑴× 𝑯𝑲 = 𝑯𝑩 × 𝑯𝑨 𝑯𝑩 × 𝑯𝑨 = 𝑯𝑴× 𝑯𝑲 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

مة                            ي 
د ق  اور  𝑩𝑴و𝑨𝑴من,  وطول كل 𝒙ح  مح 

 من الس كل ال
 
 

. رة  ارج  الدائ  اطع ج  ق  طة  الت  ق  ة: ن  ي  ث  ي 
 ب 

اطعي ن                          ة  الق  رهث  دم مب  خ 
ست 

ن 
𝑴𝑫 × 𝑴𝑩 = 𝑴𝑪 × 𝑴𝑨 

مع                                                                             ج 
ت 

ر الكلى     طول  الوئ 
𝟐 ×  𝟐 + 𝟕 = 𝟑 ×  𝟑 + 𝒙 

 
⇒ 𝟐 × 𝟗 = 𝟑 ×  𝟑 + 𝒙  

𝟏𝟖 = 𝟗 + 𝟑𝒙
 
⇒𝟑𝒙 = 𝟏𝟖 − 𝟗

 
⇒𝟑𝒙 = 𝟗

÷𝟑 
⇒ 𝒙 = 𝟑 

∴ 𝑩𝑴 = 𝟐 + 𝟕 = 𝟗                                𝑩𝑴ر  طول  الوئ 

𝑨𝑴 = 𝟑 + 𝒙 = 𝟑 + 𝟑 = 𝟔                 𝑨𝑴 رال  وئ   طول  

مة                            ي 
د ق  هولة  وطول كل  𝒙ح  طعة  مج  اورق  مح 

  من الس كل ال
 

. رة  ارج  الدائ  اطع ج  ق  طة  الت  ق  ة: ن  ي  ث  ي 
 ب 

اطعي ن  ة  الق  رهث  دم مب  خ 
ست 

ة  \ن  رهث  ون المب 
ان  ة  ق  ان  رورة  كث  الض  س ب  ك كل الرمور  لي  عطث  دما لأ ت   عن 

             𝒙 ×  𝒙 + 𝟓 = 𝟒 ×  𝟒 + 𝟓 
 
⇒𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 = 𝟑𝟔 

 
⇒𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 − 𝟑𝟔 = 𝟎

ة رن  خ 
الت   ب 

⇒   𝒙 + 𝟗  𝒙 − 𝟒 = 𝟎 
𝒙 اما  + 𝟗 = 𝟎

 
⇒𝒙 = همل 𝟗−  ت 

𝒙 او − 𝟒 = 𝟎
 
⇒𝒙 = 𝟒  

∴ 𝑨𝑩 = 𝒙 + 𝟓 = 𝟒 + 𝟓 = 𝟗                  𝑨𝑩ر  طول   الوئ 

 

  

مة   ي 
د ق  هولة  وطول كل  𝒙ح  طعة  مج  اورق  مح 

𝑨𝑩                                                                                              من الس كل ال = 𝟖  Ans: 

 

ة   رهث  عمال المب 
مكن اسب  ة   ت  الث  اك  الث  ا كان هث  ماد  ي 

ق  اطع  مست  رة  ق  ر  للدائ 
ج   
رة  مماس و ا  . للدائ 

ء ق  ر  كون المماس هو الخ  ى  ا ث  ارج  طعة   الكلى  و لح  سها للق 
ق   ن 

ة   رهث  رة  مب  ى  الدائ 
اطع ف   المماس والق 

                                  

طة  من  ق  ا رسم ن  رة  اد  ارج  الدائ   ج 
ً
  ومماسا

ً
ما ي 

ق  ج  مست 
ات  ن ب 

 
ا  لها . ق 

ً
اطعا رث  ق  اطع ,  طولى  ض  ى  الق 

طعت  ق 

ساوي   ع ن  طعة  مرت  𝑨𝑪          المماسطول ق  × 𝑨𝑴 =  𝑨𝑩 𝟐 

 

ر: كب  د  رة   ت  ارج  الدائ  اطع ج  ق  طة  الت  ق  كون :  ن  ث 
ون ق 

ان  رة    ق  اطع الدائ  رث    هو  ق  ءجاضل ض  ر  ر ج  ارج  من  الوئ  رة  الح  ر الكلى  × الدائ   طول الوئ 
 

طعة  المماس ,                      د طول ق   𝑨𝑩 ح 
 
 

ة ي  ث  ي 
اطع ومماس  :ب  ة ق  ما ان   ت 

اطع ة  المماس والق  رهث  دم مب  خ 
ست 

𝑨𝑪                   ن  × 𝑨𝑴 =  𝑨𝑩 𝟐 
 𝟒 ×  𝟒 + 𝟒 =  𝑨𝑩 𝟐 

𝟒 × 𝟖 =  𝑨𝑩 𝟐 

𝟑𝟐 =  𝑨𝑩 𝟐
رب   د  لخ  ا

⇒  𝑨𝑩 = √𝟑𝟐 
∴ 𝑨𝑩 = 𝟒√𝟐 

د                         مة  ح  ي 
 𝑨𝑩 , وطول 𝒙 ق 

 
 

ة: ي  ث  ي 
اطع ومماس  ب  ة ق  ما ان   ت 

اطع   ة  المماس والق  رهث  دم مب  خ 
ست 

ة  \ن  رهث  ون المب 
ان  ة  ق  ان  رورة  كث  الض  س ب  ك كل الرمور  لي  عطث  دما لأ ت   عن 

                 𝟏𝟐 ×  𝟏𝟐 + 𝟒 =  𝒙 𝟐 
𝟏𝟐 × 𝟏𝟔 =  𝒙 𝟐 

𝟏𝟗𝟐 =  𝒙 𝟐
ر د  لخ  ا ب 
⇒  𝒙 = √𝟏𝟗𝟐

 
⇒ 𝒙 = 𝟖√𝟑 

∴ 𝑨𝑩 = 𝟖√𝟑 
 

9 

SoL  

10 

SoL  

H.W 

ة    رهث   𝟏𝟔 مب 

ر  مب 

ة    هث 

11 

SoL  

12 

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

مة                         ي 
د ق   𝑨𝑩 وطول , 𝒙ح 

 
اطع   ة  المماس والق  رهث  دم مب  خ 

ست 
موع  )                    ن  اطع,طول  مج   (𝑨𝑩 الق 

𝒙 ×  𝒙 + 𝒙 + 𝟏 =  𝟔 𝟐
                   
⇒     𝒙 𝟐𝒙 + 𝟏 = 𝟑𝟔 

𝟐𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟑𝟔 = 𝟎
ة رن  خ 

الت   ب 
⇒   𝟐𝒙 + 𝟗  𝒙 − 𝟒 = 𝟎 

𝟐𝒙 اما + 𝟗 = 𝟎
 
⇒𝟐𝒙 = −𝟗

 
⇒𝒙 =

−𝟗

𝟐
همل   ت 

𝒙 او − 𝟒 = 𝟎
 
⇒𝒙 = 𝟒  

∴ 𝑨𝑩 = 𝒙 + 𝒙 + 𝟏 = 𝟒 + 𝟒 + 𝟏 = 𝟗 

مة                               ي 
د ق  .𝑨𝑩 وطول , 𝒙ح  ة  الث  س كال الث 

ى  الأ 
 ف 

                                                                                          𝑨𝑩 = 𝟔  Ans:   

 

                                                                                        𝑨𝑩 = 𝟏𝟐  Ans:   

 
 

ا مح 
ى  الس كل ال

ن ف  ي  رة  كما مث  وس دائ 
سر على ق  كر  ج  رب  𝑨𝑩و 𝑫𝑪 محور  𝑨𝑩 ,ورئ  = 𝟔𝟎𝒎  :بناء 

 𝑫𝑪 = 𝟏𝟓𝟎𝒎رة  ؟ طر الدائ   , ما ق 

ة   ما ان  ن    𝑫𝑪 محور       𝑨𝑩   ت  د 
 
𝑩𝑫      ا = 𝑩𝑪 = 𝟕𝟓𝒎      ف  المحاور عرن   جسث  ت 

اطعي ن ة  الق  رهث  𝑩𝑫                                                                           من مب  × 𝑩𝑪 = 𝑨𝑩 × 𝑩𝑬  

𝟕𝟓 × 𝟕𝟓 = 𝟔𝟎 × 𝑩𝑬
                    
⇒      𝟓𝟔𝟐𝟓 = 𝟔𝟎𝑩𝑬

        ÷𝟔𝟎            
⇒          

𝑩𝑬 =
𝟓𝟔𝟐𝟓

𝟔𝟎

                    
⇒      𝑩𝑬 = 𝟗𝟑. 𝟕𝟓𝒎 

طر  𝑨𝑬الق  = 𝑨𝑩 + 𝑩𝑬 = 𝟔𝟎 + 𝟗𝟑. 𝟕𝟓 = 𝟏𝟓𝟑. 𝟕𝟓𝒎 
 :عل فضاء 

 
رض دور جول الأ  اعى  ت  مر ضث 

اع ق  ق    𝟖𝟐𝟎𝟎𝒌𝒎ى ارن 
 

رض طر الأ  ا كان ق   𝟏𝟐𝟖𝟎𝟎𝒌𝒎اد 
ً
ا ث  رب 

ق    ن 

طة   ق  مر عن ن 
صل الق  ق  ى  ن 

ة  الت  اور   𝑩   ما المساق  مح 
ى  الس كل ال

 ؟ف 

  
اطع  ة  المماس والق  رهث  دام مب  خ 

است  موع طول  )                           ب  اطع مج  رة  ق  ل , الدائ 
ارج  و الداج   ( الح 

𝟖𝟐𝟎𝟎 ×  𝟏𝟐𝟖𝟎𝟎 + 𝟖𝟐𝟎𝟎 =  𝑨𝑩 𝟐 
𝟖𝟐𝟎𝟎 × 𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎 =  𝑨𝑩 𝟐 

 𝑨𝑩 𝟐 = 𝟏𝟕𝟐𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎
ر         د  لخ  ا             ب 
⇒          

𝑨𝑩 ≈ 𝟏𝟑𝟏𝟐𝟐. 𝟓𝒌𝒎 

 

13 

SoL  

H.W 

SoL  

𝑩 

𝟏
𝟐
𝟖
𝟎
𝟎
𝒌
𝒎

 

𝟖𝟐𝟎𝟎𝒌𝒎 

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 𝑶       لث اطع محاور المث  ق  طة  ن  ق  د 𝑨𝑩𝑪ن  ط , ح  عملأ محي 
لث  مسب  اة الس كل  المث  دب 

 
 هندسة: ؟ا

ة   ما ان  ق   𝑶ت  اطع المحاورطن  ق  د   ة  ن 
 
ف  المحاورا عرن  امة  على )ن    من ت  عمدة  المق  لأعهى  الأ  ض 

 
ات   ا صق  ي  لث  من مث    (هامث 

∴ 𝑨𝑭 = 𝑭𝑪 = 𝟑𝒄𝒎 , 𝑨𝑫 = 𝑫𝑩 = 𝟓𝒄𝒎 , 𝑩𝑬 = 𝑬𝑪 = 𝟕𝒄𝒎 

ط  ة  محي  لأن  لأعة الث  ض 
 
موع ا لث  هو مج  ∴                                المث  ط محي 

ال = 𝑨𝑪 + 𝑨𝑫 + 𝑩𝑪 

ط محي 
ال =  𝟑 + 𝟑 +  𝟓 + 𝟓 +  𝟕 + 𝟕  

ط محي 
ال = 𝟔 + 𝟏𝟎 + 𝟏𝟒 = 𝟑𝟎𝒄𝒎 

 
 

لى                                                                     ما ب  ي 
ادجلأن ق  ح  ت  مة   لأ  ي 

اور ,  𝒙ق  مح 
ى  الس كل ال

هماف  ت    ا 
 
طا كالحل الح  ث  اب  ج 

 
رر ا  ؟ .ئ 

ولالحل  ى   الأ 
ان   الحل الث 

𝟒 × 𝟔 = 𝒙𝟐           اطع ة   المماس و الق  رهث    مب 
𝟐𝟒 = 𝒙𝟐

   
⇒ 𝒙 = 𝟐√𝟑 

𝒙𝟐 = اطع           𝟒𝟎 ة   المماس و الق  رهث    مب 
𝒙 = 𝟐√𝟏𝟎 

ول هو   الحل الأ 
 
طا ةالح  ن  اطع  لأ  كون طول الق  دما ب  رة  عن  ارج  الدائ  اطع ج  ق  طة  الت  ق  اطع كلة   ن  ى  طول الق 

رة  ف  ارج  من الدائ  ء الح  ر  رث  الخ   هو جاضل ض 
كون  ث 

𝟒   ق  ×  𝟒 + 𝟔 = س    𝟒𝟎 𝟒  ولي  × 𝟔 = كون        𝟐𝟒 ث 
ى  هو ق 

ان  جا الحل الث   لصحت 

اور                                                                     مح 
ى  الس كل ال

𝑨𝑩 ف  = مة    𝟏𝟎 ي 
د ق  رة  , ح    . 𝒙  وهو مماس للدائ 

  𝒙 + 𝟐 𝟐 = 𝟏𝟐𝟓
ر د  لخ  ا  ب 
⇒  𝒙 + 𝟐 = ±𝟓√𝟓 

𝒙  اما + 𝟐 = 𝟓√𝟓
            
⇒   𝒙 = 𝟓√𝟓 − 𝟐

            
⇒   𝒙 ≈ 𝟗.𝟏𝟖 

𝒙  او + 𝟐 = −𝟓√𝟓
            
⇒   𝒙 = −𝟓√𝟓 − 𝟐 ≈ −𝟏𝟑. همل 𝟏𝟖

  ت 

ورس
اع  ث  ث 

ة  ق  رن 
ط  دام ت  خ 

است  𝑨𝑪 𝟐           ب  =  𝑨𝑩 𝟐 +  𝑩𝑪 𝟐 
 𝟏𝟓 𝟐 =  𝟏𝟎 𝟐 +  𝒙 + 𝟐 𝟐 
𝟐𝟐𝟓 = 𝟏𝟎𝟎 +  𝒙 + 𝟐 𝟐

            
⇒    𝒙 + 𝟐 𝟐 = 𝟐𝟐𝟓 − 𝟏𝟎𝟎 

ها                                                                     رة  مركر  اور دائ  مح 
ى  الس كل ال

رة      𝑶,    𝑨𝑪,𝑩𝑪,𝑩𝑫ف   مماساث  للدائ 
طعة                                                                      د طول الق   ؟  𝑩𝑪ح 

∴ 𝑩𝑪 = 𝑪𝑬 + 𝑬𝑩 
𝑩𝑪 = 𝟏𝟎 + 𝟏𝟑 
𝑩𝑪 = 𝟐𝟑 

ة  المماسي ن  رهث   جسث  مب 
𝑬𝑩 = 𝑫𝑩 = 𝟏𝟑 
 𝑪𝑬 = 𝑪𝑨 = 𝟏𝟎 

ة                                                                   ن 
طة  رة  محي  ى  رسم دائ 

لث  ف  ا لمث  واب  اث  الر  صق  محاور ومي 
ها ال ن 

عمل ق 
سب  لة  ن 

 
 ؟مسا

ع  ال  راج  ة الدرس 2مث   من هد 

SoL  

 فكَِر  
 اكتشف الخطأ اولا 

SoL  

ا   تحـــدِ      ثانيا
SoL  

ا   مسألة مفتوحة ثالثا

SoL  

ا   اكتب رابعا

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 
 

لى  سم الدرس ا 
ق  سام سوف  ن  ق   

ة   ا لاث  ول  ث  ة  الا  طي  محي 
ة  ال اوث  ى  و    الز 

ان  ة  الي  ة  المماسي  اوث  الث  و   الز  زة   الي  ى  الدائ 
ة  ف  ي  ارخ  ة  والح  لي 

ا الداخ  واث   الز 

ق  :                                                                                      طة  من ن  ق  سها ن 
 
ي  را

ة  الت  اوث  .هي  الز  زة  ى  الدائ 
زان ف  لعاها وئ  زة    و ض   اط الدائ 

زهان دون ئ  لها  ب  ي 
ق  ي  سي 

ة  الت  ي  ث 
ات  الا  زهي  واسطة  المب  ة لها   ث  وس المواخ 

عمال الق 
است  اسها ث  ي 

اد ق  ح  ي  ة  ا  ي 
ق  عزف  علي  كي  ت   سوف  ث 

ة   طي  محي 
ا ال واث  ة  الز  زهي   مب 

 

ساوي   ة  ث  طي  محي 
ة  ال اوث  اس الز  ي 

صف  ق  اس ن  ي 
وس ق 

ة لها.الق   المواخ 

𝒎∠𝑩 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑨�̂� 

 

: ة  ها مكون  من  ملاحط  ة   رمز  اوث  ث  الز  ا كاث   . اد 
ً
زا ب  ما ولكن كي 

س دائ  ة  لي  لاث  ان الحزف  ث  ول احزف  ق  ز و الا  ب 
خ  وسها الا 

 هو ق 

ة                          الي   الي 
ة  طي  محي 

ا ال واث  اس الز  ي 
د ق    𝒎∠𝑫  𝒎∠𝑩𝑨𝑫ج 

اور.                        مح 
ى  الس كل ال

  ف 
 

 

 𝒎∠𝑫 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑬𝑪�̂�                                  ة طي  محي 

ا ال واث  ة   الز  زهي     مب 

𝒎∠𝑫 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒𝟎

           
⇒   ∴ 𝒎∠𝑫 = 𝟕𝟎° 

 𝒎∠𝑩𝑨𝑫 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑫�̂�                        ة طي  محي 

ا ال واث  ة   الز  زهي     مب 
وس,

هول𝑫�̂� الق  ,   مج  ة  اوث  اس الز  ي 
 معلوم  𝑩𝑬𝑫∠. ق 

زك مع ب  س  ي  ث  وس   𝑩𝑨𝑫∠ ,و الد 
س الق 

ق  ي  ن ث  د 
 
ساوي  ا ي ن مي  ي  اوث  اس الز  ي 

 ق 
𝒎∠𝑩𝑨𝑫 = 𝒎∠𝑩𝑬𝑫 = 𝟑𝟎° 

ى  من الس كل                     
ن  ا  اس كل مما ث  ي 

د ق  اور ج  مح 
 ال

                          𝒎∠𝑨𝑩𝑪  𝒎∠𝑨𝑪𝑩 
                                   𝒎𝑩�̂� 

 
 

 𝒎∠𝑨𝑩𝑪 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑨�̂�                         ة طي  محي 

ا ال واث  ة   الز  زهي     مب 

𝒎∠𝑨𝑩𝑪 =
𝟏

𝟐
× 𝟐𝟓

           
⇒   ∴ 𝒎∠𝑨𝑩𝑪 = 𝟏𝟐. 𝟓° 

 𝒎∠𝑨𝑪𝑩 = 𝟏𝟖𝟎° − (𝒎∠𝑩𝑨𝑪 + 𝒎∠𝑨𝑩𝑪)  
(, لث  ا المي  واي  موع ر  ساوي   𝑨𝑩𝑪 مج  مة  (             𝟏𝟖𝟎°  ث 

ائ  ة ق  اوث   ر 
 𝒎∠𝑨𝑪𝑩 = 𝟏𝟖𝟎° − (𝟗𝟎° + 𝟏𝟐. 𝟓) 
𝒎∠𝑨𝑪𝑩 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟎𝟐. 𝟓 = 𝟕𝟕. 𝟓° 

 𝒎𝑩�̂�:   𝒎∠𝑩𝑪𝑵 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑩�̂�   

𝟒𝟎 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑩�̂�           ى   وسطي ن

ي ن ف 
  طزق 

𝒎𝑩�̂� = 𝟐 × 𝟒𝟎
           
⇒   ∴ 𝒎𝑩�̂� = 𝟖𝟎 

 
ى  من الس كل

ن  ا  اس كل مما ث  ي 
د ق  اور ج  مح 

  𝒎𝑩�̂�  𝒎∠𝑪𝑨𝑩    ال

                       

𝒎𝑩�̂� = 𝟏𝟔𝟎,𝒎∠𝑪𝑨𝑩 = 𝟑𝟎°Ans: 

(𝟓 − 𝟔) 
 الدائرة  و الزوايا      الدرس

  المحيطية الزاوية 

ة    زهي   𝟏𝟕 مب 

ز  مب 

ة    هي 

1 

SoL  

2 

SoL  

H.W 

وس, 
ن الق 

 
لاحظ  ا ل   𝑩�̂�ث  اث  ق  ن 

, ة  اوث  ون 𝑩𝑪𝑵∠ الز 
اث  طي ق ق  ي   ق 

ة    طي  محي 
ا ال واث  ة  الز  زهي  ة مب   علي 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

سة   ق  وس ن 
هة  للق  ة  المواج  طي  محي 

ا ال واث  ة  الز  زهي   مب 
 

ي   
ة  الت  طي  محي 

ا ال واث  ة كل الز  واخ 
زة  ث   علي الدائ 

ً
زكا ب   مس 

ً
وسا

طاث قق  ي   ث 

𝒎∠𝑨 ≅ 𝒎∠𝑩 ≅ 𝒎∠𝑪 ≅ 𝒎∠𝑫 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑬�̂� 

 

: مة 
ائ  كون ق  دما ث  ة  عن  طي  محي 

ة  ال اوث   للز 
اضة  الك خالة  خ   هي 

اسهاك   ي 
مة  وق 

ائ  كون ق  زة  ث  صف  دائ  ة ن  واخ 
ة  ث  طي  ة  محي  اوث  وسها  °𝟗𝟎 ل ر 

اس ق  ي 
كون ق  ي 

زة   𝟏𝟖𝟎ق  صف  دائ  ة ن  ث   لا 

  . مة 
ائ  كون ق   ث 

ً
طزا ة ق  واخ 

ة  ث  طي  ة  محي  اوث  .  كل ر 
ً
طزا ة ق  واخ 

مة   ث 
ائ  ة  ق  طي  ة  محي  اوث     كل ر 

𝒎∠𝑨 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑩�̂� = 𝟗𝟎°  

ز: كب  د  زة  هي   ب  ى  الدائ 
ة  ف  واس الكلي 

ق  موع الا   𝟑𝟔𝟎مج 

طزها,                      زة  ق  𝑲𝑯̅̅ دائ  ̅̅ طع, ̅ ق  𝑯𝑳̅̅ ن  ى   ̅̅
طع,𝑵 ف  ق  𝑲𝑳̅̅ ون  ى     ̅̅

 𝑴 ف 
ن,                     

 
زهن ا 𝑯𝑴̅̅ ئ  ̅̅ ̅, 𝑲𝑵̅̅ ̅̅ ̅  , لث  ى  المي 

اعات  ف  ق  اة.𝑯𝑲𝑳ارن  دث 
 
ى  الس كل ا

 ف 
 
 
 

∵ 𝒎∠𝑯𝑵𝑲                              𝑲𝑯̅̅ ̅̅ طز ̅ ة الق  واخ 
ة   ث  طي    محي 

ة  اوث    ر 

∴ 𝒎∠𝑯𝑵𝑲 = اضة                        𝟗𝟎° مة    من الحالة الح 
ائ  ة   ق  اوث   ر 

كون,  ي 
𝑲𝑵̅̅ ق  ̅̅ ̅ , لث  ى  المي 

اع ف  ق  عز𝑯𝑲𝑳 ارن  لث  ن  من ت  اعات  المي  ق   (2الدرس) ف  ارن 

∵ 𝒎∠𝑯𝑴𝑲                     𝑲𝑯̅̅ ̅̅ طز ̅ ة الق  واخ 
ة   ث  طي    محي 

ة  اوث    ر 

∴ 𝒎∠𝑯𝑴𝑲 = اضة                   𝟗𝟎° مة  ق    من الحالة  الح 
ائ  ة    اوث   ر 

كون,  ي 
𝑯𝑴̅̅ ق  ̅̅ ̅ , لث  ى  المي 

اع ف  ق    𝑯𝑲𝑳 ارن 

ا                       ن اد 
 
زة   𝑴,علمث  ا 𝑴𝑲̅̅ , و 1مزكز  الدائ  ̅̅ زة  ̅ طز الدائ     2هو ق 

ن                          
 
زهن ا 𝑲𝑨̅̅,ئ  ̅̅ 𝑲𝑩̅̅  و  زة   ̅̅̅ اة  1مماسان للدائ  دث 

 
ى  الس كل ا

 ف 
 
 
 

زسم     𝑴𝑨̅̅ئ  ̅̅ 𝑴𝑩̅̅  و  ̅ ̅̅ صاف     ̅ ن 
 
زة  ا ى  الدائ 

طار ف  ق 
 
 1ا

∵ 𝒎∠𝑴𝑩𝑲 ,𝒎∠𝑴𝑨𝑲                    𝑴𝑲̅̅ ̅̅ طز ̅ ة الق  واخ 
ة   ث  طي  ا محي  واث 

 ر 
∴ 𝒎∠𝑴𝑩𝑲 = 𝒎∠𝑴𝑨𝑲 = اضة         𝟗𝟎° مة    من الحالة الح 

ائ  ا ق  واث   ر 
ف  المماسان عزن  ن خسث  ت  د 

 
 (4الدرس) ا

كون  𝑲𝑨̅̅,ث  ̅̅ 𝑲𝑩̅̅  و  زة   ̅̅̅  1مماسان للدائ 
كون  ة المماس ث  ث  ا لا  (عل عمودث  مة 

ائ  ة  ق  اوث  كون ر  طة  الت ماس )ث  ق  طز من ن  صف  الق   ي ن 
𝒎∠𝑴𝑩𝑲 ,𝒎∠𝑴𝑨𝑲                 مة

ائ  ا  ق  واث         ر 

                               : ى 
ن  ا  اس كل مما ث  ي 

د ق    𝒎∠𝑪𝑲𝑨  𝒎∠𝑪𝑩𝑨ج 
 
 

 

 𝒎∠𝑪𝑲𝑨 = 𝟗𝟎°,𝒎∠𝑪𝑩𝑨 = 𝟐𝟕. 𝟓°Ans: 

  

ة    زهي   𝟏𝟖 مب 

ز  مب 

ة    هي 

3 

SoL  

4 

SoL  

H.W 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

طة  الت ماس:                                                                                     ق  ى  ن 
مز ف  ز ئ 

ح   
م ا ت 

ق  زة  مع مسي  س كلها مماس الدائ  ي  ث 
ة  الت  اوث  (هي  الز  زة  ز الدائ   .)وئ 

ة   ا المماسي  واث  ة  الز  زهي   مب 
 

اطع  ق  ا ن  زة  مع مماس اد  م الدائ  ت 
ق  طة  مسي  ق  ى  ن 

مز ف  اس الت ماس ئ  ي 
كون ق  ث 

ة   اوث  وس الز 
اس الق  ي 

هما ق  ن  ي  طعالمق  ث   ي 

𝒎∠𝑨 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑨𝑫�̂� 

 

 

ى                          
ن  ا  اس كل مما ث  ي 

د ق  ة  ج  ا المماسي  واث  ة  الز  زهي  عمال مب 
است   ث 

                        𝒎∠𝑩𝑨𝑪  𝒎𝑵�̂�  
 
 
 

 

 𝒎∠𝑩𝑨𝑪 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑪�̂�                             ة ا المماسي  واث  ة   الز  زهي     مب 

𝒎∠𝑩𝑨𝑪 =
𝟏

𝟐
× وس                                    𝟏𝟒𝟒

مة   الق  ت 
  ق 

 
عوض

 ت 
𝒎∠𝑩𝑨𝑪 = 𝟕𝟐° 
 𝒎𝑵�̂�:𝒎∠𝑪𝑵𝑴 =

𝟏

𝟐
𝒎𝑵�̂�     وس

لة  للق  اث    المق 
ة  ة   المماسي  اوث     الز 

𝟖𝟐 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑵�̂�                        ة اوث    الز 

مة  ت 
  ق 

 
عوض

  ت 

𝒎𝑵�̂� = 𝟖𝟐 × ى   الوسطي ن                            𝟐
ي ن ف 

  من الطزق 
𝒎𝑵�̂� = 𝟏𝟔𝟒 

ى                       
ن  ا  اس كل مما ث  ي 

د ق   من الس كل  𝒎∠𝑨𝑩𝑪  𝒎∠𝑵𝑨𝑩 ج 
 

ى  
زان   ائ 

 
 

 𝒎∠𝑨𝑩𝑪 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑨𝑬�̂�                    ة ا المماسي  واث  ة   الز  زهي     مب 

𝒎∠𝑨𝑩𝑪 =
𝟏

𝟐
× وس                                    𝟏𝟏𝟏

مة   الق  ت 
  ق 

 
عوض

 ت 
𝒎∠𝑨𝑩𝑪 = 𝟓𝟓. 𝟓° 
 𝒎∠𝑵𝑨𝑩 =

𝟏

𝟐
𝒎𝑨𝑫�̂�                       ة ة   المماسي  اوث     الز 

د, ج 
لال 𝒎𝑨𝑫�̂� ي  موع من خ  واسمج 

ق   
زة   ا ة   الدائ  زالكلي 

ح  وس الا 
ها الق   مطزوخا من 

𝒎∠𝑵𝑨𝑩 =
𝟏

𝟐
× (𝟑𝟔𝟎 − 𝟏𝟏𝟏) 

𝒎∠𝑵𝑨𝑩 =
𝟏

𝟐
× 𝟐𝟒𝟗 

𝒎∠𝑵𝑨𝑩 = 𝟏𝟐𝟒. 𝟓°     
 

ى  
ن  ا  اس كل مما ث  ي 

د ق    من الس كل  𝒎∠𝑴𝑵𝑩  𝒎𝑩�̂� ج 

  

 

 

𝒎∠𝑴𝑵𝑩 = 𝟏𝟐𝟖°,𝒎𝑩�̂� = 𝟏𝟎𝟒Ans: 

  المماسية الزاوية 

ة    زهي   𝟏𝟗 مب 

ز  مب 

ة    هي 

5 

SoL  

6 

SoL  

H.W 

 : ة  الث  ملاحط  ك حزف  ث  عطي  دما لا ت  ع عن 
ض  وس ن 

ى  الق 
 ف 

وس من  
مي  اسم الق 

س ث 
لف  لكي   ي  ي  حزف  مح 

 
دك ا من عن 

لات  احزف     ث 
لاً:  عمي 

ض  ث  ن  ال الواخ  ى  مي 
حمز لكي   𝑪حزف   ف 

وس الا 
علي الق 

وس  
مي  الق 

س ث 
 𝑩𝑪�̂�سود وس الا 

ة  الق  سمي 
لف  عن ث  ي  ح  ي ي 

 خت 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

ة   ي  ارخ  ا الح  واث  ة  الز  زهي   مب 
 

اطع  ق  ا ن  مان اد  ت 
ق  ساوي  مسي  هما ث  ن  ي  ة  ث  اوث  اس الز  ي 

ق  زة  ف  ارج  الدائ  صف  خ  وسي ن ن 
اس الق  ي 

ي ن ق  زق ث  طعي نالف  ي   المق 
𝒎∠𝑫 =

𝟏

𝟐
(𝒎𝑨�̂� −𝒎𝑲�̂�)  

𝒎∠𝑫 =
𝟏

𝟐
(𝒎𝑲𝑨�̂� −𝒎𝑲�̂�)   

 

ة: ي  ي  ن 
ور  ث  ح  كون سالث   لا ي  ج  ث 

اي  ز لان الي  ب  ز من الكي  ب  وس الضع 
ز ممكن طزج الق  ب 

ة ع   وهد 

مة                       ت 
د ق  ة   𝒙ج  الي  س كال الي 

ى  كل الا 
 ف 

 

 
𝒎∠𝒙 =

𝟏

𝟐
(𝒎𝑨�̂� −𝒎𝑲�̂�)                      ي ارخ  ة  الح  ا  واث  ة   الز  زهي    مب 

𝒎∠𝒙 =
𝟏

𝟐
(𝟏𝟕𝟐 − واس                             (𝟗𝟎

م الاق  ت 
ق 
  

 
عوض

 ت 
𝒎∠𝒙 =

𝟏

𝟐
(𝟖𝟐)

                 
⇒      ∴ 𝒎∠𝒙 = 𝟒𝟏° 

 

ز ب  وس الكي 
اس الق  ي 

ا المطلوت  هو ق   هي 
𝒎∠𝑫 =

𝟏

𝟐
(𝒎𝑨�̂� −𝒎𝑲�̂�)                      ة ي  ارخ  ا الح  واث  ة   الز  زهي   مب 

𝟑𝟓 =
𝟏

𝟐
(𝒙 − ال                                      (𝟒𝟎 ات   السو    معطي 

 
عوض

 ت 

[𝟑𝟓 =
𝟏

𝟐
(𝒙 − 𝟒𝟎)] × 𝟐

لص من الكسز ح 
ت  ث 

⇒      𝟕𝟎 = 𝒙 − 𝟒𝟎 
𝟕𝟎 + 𝟒𝟎 = 𝒙  

                    
⇒        𝒙 = 𝟏𝟏𝟎 

 

 
𝒎∠𝒙 =

𝟏

𝟐
(𝒎𝑲𝑨�̂� −𝒎𝑲�̂�)                      ي ارخ  ة  الح  ا  واث  ة   الز  زهي    مب 

𝒎∠𝒙 =
𝟏

𝟐
((𝟑𝟔𝟎 − 𝟏𝟑𝟎) − واس            (𝟏𝟑𝟎

م الاق  ت 
ق 
  

 
عوض

 ت 
𝒎∠𝒙 =

𝟏

𝟐
((𝟐𝟑𝟎) − 𝟏𝟑𝟎)

                 
⇒      𝒎∠𝒙 =

𝟏

𝟐
(𝟏𝟎𝟎) 

∴ 𝒎∠𝒙 = 𝟓𝟎° 

اة                ى  الس كل ادث 
هولة  ف  مج 

ل
ا ا واث  م الز  ت 

د ق   ج 
 
 
 
 

             𝒎𝑹𝑺�̂� = 𝟑𝟔𝟎 − 𝟐𝟏𝟔 = 𝟏𝟒𝟒 
𝒎∠𝒏 =

𝟏

𝟐
(𝒎𝑹�̂� −𝒎𝑹𝑺�̂�)                      ة ي  ارخ  ا الح  واث  ة   الز  زهي   مب 

𝒎∠𝒏 =
𝟏

𝟐
(𝟐𝟏𝟔 − واس                    (𝟏𝟒𝟒

م الاق  ت 
ق 
  

 
عوض

 ت 
𝒎∠𝒏 = 𝟑𝟔° 

 
𝒎∠𝒙 =

𝟏

𝟐
𝒎𝑹�̂�                                       ة طي  محي 

ا ال واث  ة  مب   الز  زهي   

𝒎∠𝒙 =
𝟏

𝟐
× وسها                                     𝟐𝟏𝟔

مة   ق  ت 
  ق 

 
عوض

 ت 
𝒎∠𝒙 = 𝟏𝟎𝟖° 

 
 

𝒎∠𝒙 =
𝟏

𝟐
(𝟏𝟖𝟎 − ة                      (𝟒𝟎 ي  ارخ  ا الح  واث  ة   الز  زهي   مب 

𝒎∠𝒙 =
𝟏

𝟐
(𝟏𝟒𝟎)                  

∴ 𝒎∠𝒙 = 𝟕𝟎° 

 

  الدائرة في والخارجية الداخلية الزوايا 

ة    زهي   𝟐𝟎 مب 

ز  مب 

ة    هي 

ز ب  وس الضع 
وس  الق 

زالق  ب   الكي 

7 

SoL  

= 𝟑𝟔𝟎 − 𝟑𝟐𝟎 = 𝟒𝟎 
ز  ب  وس الضع 

=الق  𝟑𝟔𝟎 − (𝟏𝟒𝟎 + 𝟏𝟖𝟎) 

واس المعلومة  
ق  موع الا  لال مج  دة من خ  ج 

  ي 
ً
مطزوخا

ة    الكلي 
زة  واس الدائ 

ق   
موع ا  من مج 

SoL  

SoL  

SoL  

د ج 
موع   𝒎𝑲𝑨�̂� ,ي  ج  طزج مج 

اي   من ث 
واس

ق  ز   الا  ب  وس الضع 
زة  من الق  ة  للدائ  الكلي 

𝟑𝟔𝟎 − 𝟏 

8 

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

و                     م الز  ت 
د ق  , ج  هولة  مج 

ل
ا ا ,𝒙اث  𝒚, 𝒛 اة دث 

 
 من الس كل ا

 
 
 

𝒎∠𝑶 = 𝒎𝑫�̂�                                       ة ث  ة   مزكز  اوث    ر 
𝟓𝟎 = 𝒎𝑫�̂�  →  ∴𝒎𝑫�̂� = 𝟓𝟎 
𝒎∠𝒁 =

𝟏

𝟐
𝒎𝑫�̂�                                       ة ا المماسي  واث  ة   الز  زهي   مب 

𝒎∠𝒁 =
𝟏

𝟐
× 𝟓𝟎 → ∴ 𝒎∠𝒁 = 𝟐𝟓° 

  𝑪𝑨̅̅ طة  ̅̅ ق  ى  ن 
زة  ف  ة    𝑩مماس الدائ  اوث  كون الز 

ف  المماس ث  عزن  ن  خسث  ت  د 
 
مة   𝑩∠,ا

ائ   ق 
∠𝑩 = ∠𝒁 + ∠𝒚  

    
⇒ 𝟗𝟎 = 𝟐𝟓 + ∠𝒚

    
⇒ 𝟗𝟎 − 𝟐𝟓 = ∠𝒚 

∠𝒚 = 𝟔𝟓° 
, لث  ا المي  واث  موع ر  لال مج  ى    𝑪𝑩𝑶 من خ 

ة  ف  اوث  م الز 
ائ   الق 

∠𝑩 + ∠𝑶 + ∠𝒙 = 𝟏𝟖𝟎° → 𝟗𝟎° + 𝟓𝟎° + ∠𝒙 = 𝟏𝟖𝟎°   
∠𝒙 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟒𝟎° → ∠𝒙 = 𝟒𝟎° 

اد    ح  ي  ع ا  طت  سي  ة  ث  ي  اث   ث 
ة  ق  طزن  و ن 

 
ة   𝒙∠ا ي  ارخ  ا الح  واث  ة  الز  زهي  لال مب   من خ 

م                            ت 
د ق  س كال. 𝒙  ج  ى  من الا 

ن  ا  ى  كل مما ث 
 ف 

 
                                                                             𝒎∠𝒙 = 𝟑𝟗. 𝟓°Ans: 
  
 
 
                                                                                  𝒎∠𝒙 = 𝟑𝟒°Ans: 
 
 
 
                                                                                  𝒎∠𝒙 = 𝟕𝟐°Ans: 
 
 
                                                                                         𝒎�̂� = 𝟖𝟎Ans: 

 
زة   ى  الدائ 

ة  ف  لي 
ا الداخ  واث  ة  الز  زهي   مب 

 
اطع  ق  ا ن  مان اد  ت 

ق  لمسي 
زة   داخ  ساوي   دائ  هما ث  ن  ي  ة  ث  اوث  اس الز  ي 

ق  صف  ف  موعن  وسي ن  مج 
اس الق  ي 

طعي نق  ي   .المق 
𝒎∠𝑪𝑴𝑲 =

𝟏

𝟐
(𝒎𝑪�̂� +𝒎𝑨�̂�)    

 

و  ة  الز  ي 
ق  ون لي 

اث  س الق 
ق  ي  اوث  واس   𝒎∠𝑨𝑴𝑩,𝒎∠𝑩𝑴𝑲,𝒎∠𝑨𝑴𝑪  اث 

ق  ل الا  دث  ن   ث 
ة  ز:مع ملاحط  كب  د  اس ب  ي 

الق   ث 
ة  ساوث 

س مي 
 
الزا  ث 

لة  اث  ق  ا المي  واث   الز 

اس,                       ي 
د ق  ة  𝑨𝑫𝑩∠ ج  لي 

ا الداخ  واث  ة  الز  زهي  عملا مب 
 مست 

 
 

𝒎∠𝑨𝑫𝑩 =
𝟏

𝟐
(𝒎𝑨�̂� +𝒎𝑵�̂�)           ة لي  ا الداخ  واث  ة   الز  زهي   مب 

𝒎∠𝑨𝑫𝑩 =
𝟏

𝟐
(𝟒𝟒 + واس         (𝟏𝟎𝟐

م الاق  ت 
ق 
  

 
عوض

  ت 
𝒎∠𝑨𝑫𝑩 =

𝟏

𝟐
(𝟏𝟒𝟔)  

𝒎∠𝑨𝑫𝑩 = 𝟕𝟑° 

اس,                         ي 
د ق  اور𝑲𝑵𝑨∠ ج  مح 

 من الس كل ال
 

 
𝒎∠𝑲𝑵𝑨 =

𝟏

𝟐
(𝒎𝑩�̂� +𝒎𝑲�̂�)         ة لي  ا الداخ  واث  ة   الز  زهي   مب 

𝒎∠𝑲𝑵𝑨 =
𝟏

𝟐
(𝟐𝟎 + واس         (𝟐𝟎𝟒

م الاق  ت 
ق 
  

 
عوض

  ت 
𝒎∠𝑲𝑵𝑨 =

𝟏

𝟐
(𝟐𝟐𝟒)  

𝒎∠𝑲𝑵𝑨 = 𝟏𝟏𝟐°  
اس,                              ي 

د ق  اور𝑯𝑩𝑪∠ ج  مح 
 من الس كل ال

 

 𝒎∠𝑯𝑩𝑪 = 𝟔𝟖. 𝟓°Ans: 

9 

SoL  

H.W 

10 

ة    زهي   𝟐𝟏 مب 

ز  مب 

ة    هي 

SoL  

11 

SoL  

H.W 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

اعي   ا الزث  سمي هد  اعي  وث   لزث 
عة  رت 

وس الا  ى  الزو 
مز ف 

زة  ئ  اد دائ  ح  ي  مكن ا  زي  ئ  اعي  الدائ  الزث   . ث 
ة  ا زهي  زي  مب  اعي  الدائ   لزث 

 

ى  كل 
اعي  ف  اس كل رث  ي 

موع ق  زي  مج  ي ن دائ  لي  اث  ق  ي ن مي  ي  اوث  ساوي  ر   °𝟏𝟖𝟎ث 
𝒎∠𝑨+𝒎∠𝑪 = 𝟏𝟖𝟎°  ,   𝒎∠𝑩+𝒎∠𝑫 = 𝟏𝟖𝟎°    

 

ز:                        كب  د  ها   ب  اسات  ي 
موعها ق  اورة   مج  ح 

ا المت  واث   °𝟏𝟖𝟎الز 
مة                              ت 

د ق  ,𝒙ج  𝒂   ى  الس
اور ف  مح 

 كل ال
 
 
 

𝒂 + 𝟖𝟏° = زي                                    𝟏𝟖𝟎° اعي   الدائ    الزث 
ة  زهي   مب 

𝒂 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟖𝟏°  
              
⇒     𝒂 = 𝟗𝟗° 

𝟐𝒙 + 𝒙 = زي                                    𝟏𝟖𝟎° اعي   الدائ    الزث 
ة  زهي   مب 

𝟑𝒙 = 𝟏𝟖𝟎°
  ÷𝟑  
⇒  𝒙 = 𝟔𝟎° 

ى  الس كل                        
هولة  ف  مج 

ل
ا ا واث  اس الز  ي 

د ق   ج 
 
 

اورة  مع ح 
ة  المت  اوث  مي  الز 

س ث 
اسم  𝟏𝟎𝟏°   𝒂 ث 

𝒂 + 𝟏𝟎𝟏° = اورة                                   𝟏𝟖𝟎° ح 
ا مت  واث   ر 

𝒂 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟎𝟏°  
              
⇒     𝒂 = 𝟕𝟗° 

𝒄 + 𝟏𝟎𝟏° = زي                                    𝟏𝟖𝟎° اعي   الدائ    الزث 
ة  زهي   مب 

𝒄 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟎𝟏°  
              
⇒     𝒄 = 𝟕𝟗° 

𝒅 + 𝟗𝟔° = زي                                    𝟏𝟖𝟎° اعي   الدائ    الزث 
ة  زهي   مب 

𝒅 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟗𝟔°  
              
⇒     𝒅 = د,                           𝟖𝟒°  𝒎∠𝒙,𝒎∠𝒚ج 

 
اورة  مع                       ح 

ة  المت  اوث  مي  الز 
س ث 

 𝒚  اسم  𝒂 ث 
اورة  معو                  ح 

ة  المت  اوث  مي  الز 
س ث 

اسم  𝟗𝟐°   𝒃 ث 

𝒂 + 𝟏𝟏𝟔° = زي                                    𝟏𝟖𝟎° اعي   الدائ    الزث 
ة  زهي   مب 

𝒂 = 𝟏𝟖𝟎°− 𝟏𝟏𝟔°
              
⇒     𝒂 = 𝟔𝟒° 

𝒂 + 𝒚 = اورة                                                 𝟏𝟖𝟎° ح 
ا مت  واث   ر 

𝟔𝟒 + 𝒚 = 𝟏𝟖𝟎°
              
⇒     𝒚 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟔𝟒 

 𝒚 = 𝟏𝟏𝟔° 
𝒃 + 𝟗𝟐° = اورة                                             𝟏𝟖𝟎° ح 

ا مت  واث   ر 
𝒃 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟗𝟐°

              
⇒     𝒃 = 𝟖𝟖° 

𝒃 + 𝒙 = زي                                             𝟏𝟖𝟎° اعي   الدائ    الزث 
ة  زهي   مب 

𝟖𝟖° + 𝒙 = 𝟏𝟖𝟎° 
              
⇒     𝒙 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟖𝟖°  

𝒙 = 𝟗𝟐° 

                               : ة  الي  س كال الي 
ى  من الا 

ن  ا  اس كل مما ث  ي 
د ق   ج 

 
 
 

                                                 
 

       𝒎∠𝒂 = 𝟗𝟒°,𝒎∠𝒃 = 𝟕𝟓°Ans: 
 
 
  

 
𝒎∠𝒄 = 𝟔𝟎°,𝒎∠𝒅 = 𝟒𝟓°Ans: 

ء  ي 
مام لا ث كلف  ش   الاهت 

ز                                                                                               ب  ي     الكي 
عت   لكن ت 

ة    زهي   𝟐𝟐 مب 

ز  مب 

ة    هي 

12 

SoL  

13 
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وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

 
 

  ي ن الزسم اث  ي  اةرسم اجد الق  دث 
 
اس ا ي 

د ق  , ج  اج  خ  ا علمث   𝑨𝑫𝑬∠علي الز  ن   اد 
 
𝑩𝑬𝑪∠    ا = اس     𝟑𝟎° ي 

𝑨�̂� وق  = 𝟒𝟐  :زجاج

       
𝒎𝑨�̂� = 𝒎𝑨�̂� +𝒎𝑩�̂� 
𝒎𝑨�̂� = 𝟒𝟐 + 𝟔𝟎 
𝒎𝑨�̂� = 𝟏𝟎𝟐 

𝒎∠𝑩𝑬𝑪 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑩�̂�                      ة طي  محي 

ة   ال اوث    الز 
ة  زهي   مب 

𝟑𝟎 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑩�̂� 

ى   وسطي ن  
ي ن ف 

طزق 
⇒       𝒎𝑩�̂� = 𝟑𝟎 × 𝟐

   
⇒𝒎𝑩�̂� = 𝟔𝟎 

𝒎∠𝑨𝑫𝑬 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑨�̂�                      ة طي  محي 

ة   ال اوث    الز 
ة  زهي   مب 

𝒎∠𝑨𝑫𝑬 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟎𝟐  

           
⇒   𝒎∠𝑨𝑫𝑬 = 𝟓𝟏°              

 

   طة ق  صل الي  دما ن   عن 
 

رض دور خول الا  اعي  ب  مز ضي 
اع,  𝑴ق  ق  كون علي ارن  :فضاء  𝟏𝟒𝟎𝟎𝟎𝒌𝒎ث 

اس ا ي 
 ما ق 

 
رض وق الا 

؟ق 
 

رض اعي  علي الا  مز الصي 
زا الق  ة من كامب  ي  ث  مكن رو  ي  ئ  وس الد 

 لق 
 

 
𝒎∠𝑴 =

𝟏

𝟐
(𝒎𝑨𝑫�̂� −𝒎𝑨�̂�)           ة ي  ارخ  ا الح  واث  ة    الز  زهي    مب 

𝟑𝟐 =
𝟏

𝟐
((𝟑𝟔𝟎 − 𝒙) − 𝒙)               واس

مة   الاق  ت 
  ق 

 
عوض

   ت 
[𝟑𝟐 =

𝟏

𝟐
(𝟑𝟔𝟎 − 𝟐𝒙)]× 𝟐   

               
⇒     𝟔𝟒 = 𝟑𝟔𝟎− 𝟐𝒙  

𝟐𝒙 = 𝟑𝟔𝟎 − 𝟔𝟒
               
⇒    𝟐𝒙 = 𝟐𝟗𝟔

     ÷𝟐          
⇒      𝒙 = 𝟏𝟒𝟖  

 

 

 

 

 

 

SoL  

SoL  

𝒎𝑨𝑫�̂� = 𝟑𝟔𝟎 − 𝒙 
ز ب  وس الضع 

ها الق  زة  مطزوج من  واس الدائ 
ق   
موع ا  مج 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

  

 

د                                                                        ث  سعن  𝒎∠𝑪𝑨𝑩 ,كي  =
𝟏𝟔𝟎°

𝟐
= ج     𝟖𝟎° وات  الصحت  د الح  وج 

 
 و ا

 
طا ي ن الخ   ث 

∴ 𝒎∠𝑪𝑨𝑩 =
𝟏

𝟐
(𝒎𝑨�̂� +𝒎𝑬�̂�)                   

𝒎∠𝑪𝑨𝑩 =
𝟏

𝟐
(𝟕𝟎 + 𝟏𝟑𝟎) 

𝒎∠𝑪𝑨𝑩 =
𝟏

𝟐
(𝟐𝟎𝟎) 

𝒎∠𝑪𝑨𝑩 = 𝟏𝟎𝟎° 

ج هو,   وات  الصحت  ن الح  د 
 
𝒎∠𝑪𝑨𝑩ا = 𝟏𝟎𝟎° 

 
مة   ت 

د ق  ج 
ة   𝒙ي   الكلي 

زة  واس الدائ 
ق   
موع ا لال مج   من خ 

𝟐𝒙 + 𝟐𝟎 + 𝒙 + 𝟏𝟑𝟎 = 𝟑𝟔𝟎
       
⇒ 𝟑𝒙+ 𝟏𝟓𝟎 = 𝟑𝟔𝟎  

𝟑𝒙 = 𝟑𝟔𝟎 − 𝟏𝟓𝟎
       
⇒ 𝟑𝒙 = 𝟐𝟏𝟎

 ÷𝟑      
⇒   𝒙 = 𝟕𝟎 

∴ 𝒎𝑨�̂� = 𝟏𝟔𝟎   , 𝒎𝑨�̂� = 𝟕𝟎 
𝒎∠𝑪𝑨𝑩 =

𝟏

𝟐
𝒎𝑨𝑬�̂�                      ة طي  محي 

ة   ال اوث    الز 
ة  زهي    مب 

اور :                                                                                     مح 
ى  الس كل ال

هولة   ف  مج 
ل
ا ا واث  مة  الز  ت 

د ق   ج 

 

اعي  ,من ا كل الزث 
د,  𝑨𝑩𝑪𝑫 لس  ج 

 𝒎∠𝑫ي 

𝒎∠𝑩 +𝒎∠𝑫 = زي        𝟏𝟖𝟎° اعي    الدائ  كل الزث 
ة   الس  زهي   مب 

𝟒𝟓 +𝒎∠𝑫 = 𝟏𝟖𝟎° 
𝒎∠𝑫 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟒𝟓°

            
⇒   𝒎∠𝑫 = 𝟏𝟑𝟓° 

𝒎∠𝑶 = 𝒎𝑨�̂�                      ة ث  ة   المزكز  اوث    الز 
ة  زهي   مب 

𝟗𝟎 = 𝒎𝑨�̂�   
    
⇒ ∴ 𝒎𝑨�̂� = 𝟗𝟎 

𝒎∠𝑩 =
𝟏

𝟐
𝒎𝑨�̂�                      ة طي  محي 

ة   ال اوث    الز 
ة  زهي    مب 

𝒎∠𝑩 =
𝟏

𝟐
× 𝟗𝟎

            
⇒   𝒎∠𝑩 = 𝟒𝟓°  

ي ن                                                                         ي  اوث  ي ن الز  ارن ث  ق  ة  لي  ي  ارخ  ة  والح  لي 
ا الداخ  واث  ات  الز  زهي  ,𝒙مب  𝒚  

 

 

 𝒎∠𝒚 =
𝟏

𝟐
(𝒎𝑩�̂� −𝒎𝑬�̂�)           ة ي  ارخ  ا الح  واث  ة    الز  زهي   مب 

𝒎∠𝒙 =
𝟏

𝟐
(𝒎𝑩�̂� +𝒎𝑬�̂�)           ة لي  ا الداخ  واث  ة    الز  زهي    مب 

𝒎∠𝒙+𝒎∠𝒚 =
𝟏

𝟐
(𝒎𝑩�̂� +𝒎𝑬�̂� +𝒎𝑩�̂� −𝒎𝑬�̂�) =

𝟏

𝟐
(𝟐𝒎𝑩�̂�) = 𝒎𝑩�̂� 

𝒎∠𝒙−𝒎∠𝒚 =
𝟏

𝟐
(𝒎𝑩�̂� +𝒎𝑬�̂� −𝒎𝑩�̂� +𝒎𝑬�̂�) =

𝟏

𝟐
(𝟐𝒎𝑬�̂�) = 𝒎𝑬�̂� 

لاحظ   سان ث  معهما ث  وسح 
ز  اوي  الق  ب  ز  𝑩�̂�الكي  ب  وس الضع 

ساوي  الق   𝑬�̂�وطزجهما ث 

 فكَِر  

 اكتشف الخطأ اولا 
SoL  

ا   حس عددي ثانيا

SoL  

ا   اكتب ثالثا

SoL  



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

𝟏𝟏𝟐 

𝟓𝟖° 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
 
 

طوات  للحل وهي   ع خ  ذم ارب  خ 
ست 

ه الذرس ن  ي  هذ 
هم ف 

 
ف  
طط,ا ق,حل,خ 

حق 
ت 

 

لحل المس                        ة   ائ  الت  ة   الت  ت  ح  ت  رائ  عمال است 
ست   

ا  الرسم. ئ 

   ة عت 
ي  الش 

ة  وكان ف  ساون 
ة  مت  اعذ دراست  وسط مق  الب  مت  عب  الصف  الت 

ة  من ش  عت 
( لكل ش 

 
اسر)ا  الطالب  ئ 

عذ  ي  المق 
لس ف  ح  ع ت  عذ الامام من الراب  ي  المق 

ي  وف 
ان  لف  من الت  عذ الح  امس والمق  سار من الح  ي   والت 

ان  مي نمن الت   الي 
اسر. ارسم ها ئ  ي 

لس ف  ح  ي  ت 
( الت 

 
ة  )ا عت 

ي  الش 
اعذ ف  اد عذد المق  ح   س كلاً لات 

؟                          لة 
 
ات  المسا اسر هو       ما معطت  عذ ئ 

ع مق  ي  و الامام من الراب 
ان  لف  من الت  امس  والح  سار من الح  ي  و الت 

ان  مي نمن الت        الي 

؟                      لة 
 
اد عذد    ما المطلوت  من المسا ح  ت  اسرا  ها ئ  ي 

لس ف  ح  ي  ت 
( الت 

 
ة  )ا عت 

ي  الش 
اعذ ف   المق 

 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت  اسر.ارسم    كي  لوس ئ  ع ح 
 علي موق 

ً
مادا وف  والاعمذه  اعي 

ي ن الصق  ت   س كلاً ئ 

  
كون   عمذه  و 𝟔  رسم من ئ 

 
وف    𝟓ا

اعذ  صق             من المق 
 

ة    عت 
ي  الش 

اعذ ف  كون عذد المق  ت 
 ف 

𝟔 × 𝟓 = عذ 𝟑𝟎                              مق 

 

 

 

 

ات    ي  المعطت 
اسر ف  ع ئ 

علاه وحسب  موق 
 
لال الرسم ا  من ح 

ح وهو  كون الحل صحت  ن ئ  د 
 
ة    𝟑𝟎ا عت 

ي  الش 
عذ ف   مق 

 𝟓− 𝟕  
  خطة حل المسألة )الرسم(      الدرس

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

مام  الا 

مي ن  الي 

لف    الح 

سار
لت  ا

 

ق
حق 
ت 

 

: ة  معللسهولة   ملاخط  ج 
ت 

اعذ من   عذد المق 

مام لف  وعذدها من  الا  ص  والح  ق  ي  ها ئ  مي 

ي  واحذ 
اعذ ف  ح  هو عذد المق 

ات  كون الت  ت 
ف 

وف  
س الصق 

ق  ي  ة  . وئ  ق   الاعمذه  مع الطري 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
   ي  الصف

مار ف 
لس ان  سام, ح  م علي عذه  اف 

س 
ع مسرح ف  ي  الصف  الامام من الراب 

لف  من السادس وف   الح 

عذه  ي   وكان مق 
ان  هة  الت  سار  من ج  هة  السادس  والت  مي نمن ج  ما عذد الي 

سم من المسرحل ا, ف 
ه الق  ي  هذ 

اعذ ف   مق 

؟                          لة 
 
ات  المسا عذ       ما معطت  مارمق 

ع هو  ان  لف  من  السادسو الامام من الراب  ي  و الح 
ان  سار من  الت  مي نمن  السادسو الت        الي 

؟                      لة 
 
اد عذد    ما المطلوت  من المسا ح  ت  ي  ا 

اعذ ف  ه المق  سم من المسرحهذ 
 الق 

 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت  ة  او )ارسم س كلاً    كي  ارع  عات  ف  لوس (مرب  ع ح 
 علي موق 

ً
مادا وف  والاعمذه  اعي 

ي ن الصق  ت  مارئ 
 .ان 

  
كون  رسم من    عمذه  و 𝟕ئ 

 
اعذ           𝟗ا وف   من المق 

  صق 
 

ي   
اعذ ف  كون عذد المق  ت 

  المسرحف 

𝟗 × 𝟕 = عذ 𝟔𝟑                              مق 

 

 

 

 

 

 

 

 

ع  
علاه وحسب  موق 

 
لال الرسم ا مارمن ح 

ات   ان  ي  المعطت 
 ف 

ح وهو  كون الحل صحت  ن ئ  د 
 
ي    𝟔𝟑ا

عذ ف                          المسرحمق 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

مام  الا 

مي ن  الي 

لف    الح 

سار
لت  ا

 

ق
حق 
ت 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
   ة ان ماء شعت  ر 

ر 𝟓𝟎𝟎خ  ذار  لت  مق  ة  الماء ن  ت 
صب  ف  ُ

ر كل  𝟖𝟎ي  ق 𝟔لت 
ان   دف 

ق ماعذد 
ان  مة  الذف  ان؟ اللار  ر 

 لملء الخ 

؟                          لة 
 
ات  المسا ة        ما معطت  ان ماء شعت  ر 

ذار  𝟓𝟎𝟎خ  مق  ة  الماء ن  ت 
صب  ف  ُ

ر ي  ر كل  𝟖𝟎لت  ق 𝟔لت 
ان   دف 

؟                      لة 
 
ق ماعذد    ما المطلوت  من المسا

ان  مة  الذف  ان؟ اللار  ر 
 لملء الخ 

 
 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت  ان   كي  ر 
سم شعة  الخ 

ق  ذار ال  𝟖𝟎علي  𝟓𝟎𝟎 ي  ة ت   مق  رن 
ض  م ي 

ة. ن  ت 
صب  ف  ُ

ي  ي  ان 𝟔 الذ  ر 
ي  الخ 

ر صُب  ف  ق لكل لت 
ان   عذد الذف 

 

 

 
 

 

 

  

𝟔 + 𝟔 + 𝟔 + 𝟔 + 𝟔 + 𝟔 + 𝟏. 𝟓 = 𝟑𝟕. ة   𝟓 ق  ي 
  دف 

   
 

𝟓𝟎𝟎

𝟖𝟎
× 𝟔 = 𝟔. 𝟐𝟓 × 𝟔 = 𝟑𝟕. ة   𝟓 ق  ي 

 دف 

 

ح  ن الحل صحت  د 
 
 ا

 

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

ق
حق 
ت 

 

ق 6
ان  ق 6 دف 

ان  ق 6 دف 
ان  ق 6 دف 

ان  ق 6 دف 
ان   دف 

ق 6
ان  صف   دف  ة  وي  ق  ي 

 دف 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 
  ل هرم كت  س  م ن 

اعي  ن  ي  الس كل رئ 
ره  كما ف  ت  عمال كرات  صع 

است   ئ 
اعذه  اورالق  مح 

 ال

 من 
ً
ا ا كان الهرم مكوئ  ع اد  ات  , ماعذد ارب  ق   الهرم؟كرات  طي 

؟                          لة 
 
ات  المسا اعي  هرم       ما معطت  اعذه  رئ   الق 

؟                      لة 
 
 ؟الهرم كرات  ماعذد    ما المطلوت  من المسا

 
 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت  حسب  عذدها   كي 
م ت 

ة  ن  ق  رسم كرات  كل طي   ن 
 

 

 

  

 

 

  𝟏𝟔 + 𝟗 + 𝟒 + 𝟏 =   كره   𝟑𝟎

 
 
 
   

 

 𝟒 × 𝟒 +  𝟑 × 𝟑 +  𝟐 × 𝟐 + 𝟏 =  كره   𝟑𝟎
 

ح  ن الحل صحت  د 
 
 ا

 

  

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

  كره   واحذه      𝟒 كرات      𝟗 كرات     𝟏𝟔 كره   

ق
حق 
ت 

 



 

                                                                        
 

وسط الث  مي  ات  الي  ي 
اض   ري 

 

 
  رق غ  ست  ب  الي  ن  س  طعة  من الح  ص ق 

ة   𝟓ق  ساون 
طع مت  ة   𝟐𝟎ق  ق  ي 

 دف 

هة  الي  اب  ري مس 
طعة  اخ  ص ق  م لق  من اللار  ة  ؟ 𝟑مالر  ساون 

طع مت   ق 

؟                          لة 
 
ات  المسا ب  الي       ما معطت  س  طعة  من الح  ص ق 

رق ق  غ  ست  ة   𝟓ن  ساون 
طع مت  ة   𝟐𝟎ق  ق  ي 

 دف 

؟                      لة 
 
هة  الي    ما المطلوت  من المسا اب  ري مس 

طعة  اخ  ص ق  م لق  من اللار  ة  ؟ 𝟑مالر  ساون 
طع مت   ق 

 
 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت       كي 
ط ل  ات  مر ع رب  لي اا اح  حت  ت  ت  الح  ع ق  ك ل  ة  س  م ن وئ  ت 

 
ط ال  لانع ط س ق  خ   لا  سة  ام الح  عة  ق 

ا ت    اليح  حت 
منن كو ست   لكلذ  ص ق    ر 

صال  سو م  ق 
    4ي عل م ق 

ك ف  منال  ون ت   𝟐𝟎  ر 

𝟒
= ق 𝟓

ان  طعة    دف   لكل ق 

م                                                                       
كملن  ة   ئ  ت  ائ   الت 

طعة  ص الق 
معذل 𝟑 الي ق  طع  ن  ق   𝟓 ق 

ان   دف 
 

 

 

  

 

 𝟓 + 𝟓 = ق 𝟏𝟎
ان    دف 

 

ق  
حق 
طعة   وللت  ق لكل ق 

ان  رت  عذد الذف  ض  ي    ي 
ط  ف 

ي ن ق    عت 
 

𝟓 × 𝟐 = ة   𝟏𝟎 ق  ي 
 دف 

 

ح  ن الحل صحت  د 
 
 ا

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

ق 
ان  ق  𝟓 دف 

ان  اح   𝟓 دف  حت 
ب  لات   الي وف 

ق
حق 
ت 

 



 



 

  
 

 

 
    

   
سمي ن  

ه الذرس الى ق  سم هذ 
ق  م دراسهالاول سوف  ن  صمي 

ه   ت  ى  و  مسحي 
ان  ج  الي 

ات  ي  ل الي  حلي 
     ت 

  
 

مع كاملا  
ي  مح 
ل
ات  خول ا اخ  ي  ن  وصل الى اسي  مكن الي  ه  ي  ي  ج  العي 

ات  ي  ل ئ  حلي 
لال ت  مع ومن خ 

ي  مح 
ل
ه  من ا ي  ئ  ز  موعه  ج  : . هي  مج  ه  ي   العي 

ت    اكائ  مع اد 
ي  لا  للمح  ي  مي 

ز ي  ات  اكث  اخ  ي  ن  كون الاسي  ز   و  وئ  ه  اكث  ي  م العي  زحج  ات  اكث  ي  عمال عي 
است 

وعي ن
ها وهي  علي ن  وصل الي  ي  ي  ئ 

ات  الت  اخ  ي  ن  ى  الاسي 
ز ف  ث  ئ 

 
ا ه  ئ  ي  وع العي 

 :ولي 

اكان   . 1 سهااد 
ق  مالات  ن  زادها الاخي 

ار لاف  ي  ي 
ى  الاخ 

ن )كلهمف  ئ  ز  حث 
 لمكان  مت 

ه او م  اكله عي ن او م  ي  ادي  عي   ئ 
ه: (عي ن ...م  ز  حث 

ه  المت  ي  العي 

ار.  .2 ي  ي 
ى  الاخ 

ه  ف  لق  ي  مالات  مح  زادها اخي 
اكان لاف  ه    اد  ي  ه  العي  ز  حث 

ز مت  ث  :الع 

ز مذرسه                            ع مذي  ه   100ور  ود ورق  عزف  علي خ  ه للت  ان علي طلات  مذرسي  ي  ن  .اسي  وت 
ى  الحان 

ه  ف  ي  ائ  ذ 
 ه  المواد الغ 

            ه ي  مع حذد العي 
ي  مح 
ل
ه  وا ز مي  ث  ي 

ي  اخ  مع  الذ  زصف  اسلوت  ج  عمله المذي 
ي  است  ات  الذ  ائ  ي  ه  الي  ز  حث 

ز مت  ث 
ه ام ع  ز  حث 

ه   مت  ي   حذد العي 

 

   لموا اوراق ي  اسي  انالطلات  الذ  ي  ن  ع طلات  المذرسه  طالت   100دهم ذوع  الاسي  مت  :  ج  ه  ي  مع:      \\ العي 
ي  مح 
ل
ا

 .ه ان  ي   الى الاسي 
زه   اش  ات  مي  ائ  ذ  الاخ  ح  و 

ت  ن  ه  خي  ات   هو دراسه  مسحي  ائ  ي  مع الي  :اسلوت  ج 

   
 
ا ي  وائ 

زوا عش  ث  ي 
كون من طلات  اخ  ي  ه  ئ  ي  ه العي  ز  لان هذ  ث 

ه  ع  ي  ه:العي  ز  حث 
مت 

 
ل                        

 
ز وسا ج 

ات  المت  ذ ئ  ف  عن  وق 
ه.ق  شوق مي 

ن  ون ئ  ن  ه  لكل ر  ذم هذن  ق  ز ان ن  ج 
ذ صاخت  مت  زي  ذم له 20ي  ق  ود ان ن  ي  ن 

ه   الت  وع الهذن 
 عن ن 

 
ا شوق 

 من 

            ه ي  مع حذد العي 
ي  مح 
ل
ه  وا ز مي  ث  ي 

ي  اخ  ز الذ  عمله المذي 
ي  است  ات  الذ  ائ  ي  مع الي  ه  صف  اسلوت  ج  ز  حث 

ز مت  ث 
ه ام ع  ز  حث 

ه   مت  ي   حذد العي 

 

   لهم وعذدهم ي  سي  ون الذ 
شوق 

ص 20المن 
خ 
ع ش  مت  زج  ج 

لوا المت 
ي  دخ  ون الذ 

شوق 
:  المن  ه  ي  مع:      \\ العي 

ي  مح 
ل
ا

  
زه   اش  ات  مي  ائ  ذ  الاخ  ح  و 

ت  ن  ه  خي  اره من هو دراسه  مسحي  ي  ه المح  ي  زاد العي 
ات   .اف  ائ  ي  مع الي  :اسلوت  ج 

   لوا لان
ي  دخ  اص الذ  ح 

زوا الاش  ث  ي 
  اخ 

 
ا ي  وائ 

ه: عش  ز  حث 
ز مت  ث 

ه  ع  ي  العي 

  

 𝟔− 𝟏  
 درسـال

 

 تصميم دراسة مسحية وتحليل نتائجها

 اولا   

 مثال 1

ات  وه  ان  لاله عن الاخ  جث  من خ  ب  مع  ن 
ت  حدد مج 

م ن 
ال  ث  عي ن  مش كله او سو 

 و ت 

 الجواب

 مثال 2

 الجواب



 

  
 

 

ل                          ي  ها 10س  لون 
ض  ف  ي  ن 

ات  عن الاكلات  الت  عم كي 
لوا   مط

اص دخ  ح 
 اش 

            ه ي  مع حذد العي 
ي  مح 
ل
ه  وا ز مي  ث  ي 

ي  اخ  مع  الذ  زصف  اسلوت  ج  عمله المذي 
ي  است  ات  الذ  ائ  ي  ه  الي  ز  حث 

ز مت  ث 
ه ام ع  ز  حث 

ه   مت  ي   حذد العي 
 

    ال هم الشو  زح علي 
 
ي  ط اص الذ  ح 

ع 10 وعذدهمالاش  مت  لوا المطعمج 
ي  دخ  اص الذ  ح 

:  الاش  ه  ي  مع:      \\ العي 
ي  مح 
ل
ا

 .اره ي  ه المح  ي  زاد العي 
 من اف 

زه   اش  ات  مي  ائ  ذ  الاخ  ح  و 
ت  ن  ه  خي  ات   هو دراسه  مسحي  ائ  ي  مع الي  :اسلوت  ج 

   اص ح 
ات  لان الاش  له هي  الكي  ض  هم المف 

ات  اكلي  عم الكي 
ل مط

ن داخ  ودئ  ه: الموخ  ز  حث 
ه  مت  ي  العي 

 
ل                         

ل كل  30دخ  ي  ه  عامه وس  ي  ص مكي 
خ 
له.سادس ش  ض  ه المف  ي  ه  عن هوائ  ي  ل المكي 

ذخ  ص ي 
خ 
 ش 

            ه ي  مع حذد العي 
ي  مح 
ل
ه  وا ز مي  ث  ي 

ي  اخ  زصف   الذ  عمله المذي 
ي  است  ات  الذ  ائ  ي  مع الي  ه  اسلوت  ج  ز  حث 

ز مت  ث 
ه ام ع  ز  حث 

ه   مت  ي   حذد العي 
 

    ال وعذدهم هم الشو  زح علي 
 
ي  ط اص الذ  ح 

: الاش  ه  ي  العي 
𝟑𝟎

𝟔
= ع 𝟓 مت  لوا ج 

ي  دخ  اص الذ  ح 
ه  الاش  ي  مع:      \\  30وعذدهم  المكي 

ي  مح 
ل
ا

  
زه   اش  ات  مي  ائ  ذ  الاخ  ح  و 

ت  ن  ه  خي  اره.هو دراسه  مسحي  ي  ه المح  ي  زاد العي 
ات   من اف  ائ  ي  مع الي  :اسلوت  ج 

  زاءه
له هي  الق  ض  هم المف 

ي  ه  هوائ  ي  لوا المكي 
ي  دخ  اص الذ  ح 

ع الاش  مت  ه: لان ج  ز  حث 
ه  مت  ي  العي 

 
ز طلت  من كل                          ي ن عاش  ز من ن  اي  اي   3000ر  ال معي نر  ت  عن سو  ي  ح  ام ان ت  ى  احذ الائ 

وراء ف  ه  الز  ق   ز لحذن 

            ه ي  مع حذد العي 
ي  مح 
ل
ه  وا ز مي  ث  ي 

ي  اخ  ز الذ  عمله المذي 
ي  است  ات  الذ  ائ  ي  مع الي  ه  صف  اسلوت  ج  ز  حث 

ز مت  ث 
ه ام ع  ز  حث 

ه   مت  ي   حذد العي 
 

     ال وعذدهم هم الشو  زح علي 
 
ي  ط اص الذ  ح 

: الاش  ه  ي  العي 
𝟑𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟎
= ع 𝟑𝟎𝟎 مت  اص ج  ح 

ن الاش  ودئ  مع: \\  3000وعذدهم  الموخ 
ي  مح 
ل
ا

 .اره ي  ه المح  ي  زاد العي 
 من اف 

زه   اش  ات  مي  ائ  ذ  الاخ  ح  و 
ت  ن  ه  خي  ات   هو دراسه  مسحي  ائ  ي  مع الي  :اسلوت  ج 

    ه ي  وائ 
ضوره عش  زت  ت  ث  ي 

ه  اخ  ي  ه   لان العي  ي  ز العي  ث 
ه:ع  ز  حث 

مت 

 
 
 
 
 

  
 
 

 مثال 3

 الجواب

 مثال 4

 الجواب

 مثال 5

 الجواب



 

  
 

 

H.W:   ه ي  ز  العي  ث  ات  ومي  ائ  ي  مع الي  م صف  اسلوت  ج 
مع ي 

ي  مح 
ل
ه  و ا ي  . حذد العي  ى 

ان  ه.لكل ممائ  ز  حث 
ز المت  ث 

ه  ع  ي  ه عن العي  ز  حث 
 المت 

   عت ان 100ور  ي  ن  ه  اسي  معمل. ورق 
ل
ى  ا

زوف  العمل ف  ال خول ط  من سو 
ص  ت  ع ئ 

موعه  من عمال احذ المضان  ز) ح  \علي مج  ث 
ه ع  ز  حث 

 (مت 
 ان علي ي  ن  ع اسي  ن  30ور  ي  . 100طالت  من ن  ه( ح  \                                                                                                         طالت  ز  حث 

ز مت  ث 
 )ع 

 ز ث  ي 
م اخ 

وان ي  ق الحي 
ى  احذي حذان 

ات  ف  وائ  عت  الحي  وان ور  .خي  ه  حوصات  علي 
زاء ف  ج  ه  لا  ي  وائ 

ضوره عش  موعه  ت  ه(ح   من كل مج  ز  حث 
ز مت  ث 

 )ع 
 ذ صاخت  معمل زي  ي ن.ي  ت  احذ العمال مذه  ساعي 

زاق 
ذ ف  ن  ش كل خ  عملون ن  ق من  ان العمال ن 

حق 
ه( ح   الت  ز  حث 

 )مت 
  ز طالي لن كل عاش 

 
شا ل المذرسه  ون 

ذ مذخ  ات  عن  ف  عذد من الطالي  ق  له. ه  ن  ض  ها المف  ي  ل المذرسه  عن هوائ 
ذخ  ه(ح   ي  ز  حث 

ز مت  ث 
 )ع 

  ز مذرسه ار مذي  ي  . 20اخ  ه  ه  علمي  ق  ى  مشان 
لون المذرسه  ف  مي   ي 

 
ا ز)ح                                                                       طالي  ث 

ه(ع  ز  حث 
 مت 

 
  

عه  ز  س الث  ن  ائ  عمال مق 
ق است  لك عن طزن  ي ود 

ات  معت  كون د  ات  كى  ئ  ائ  ي  ص الي 
لخ  ه  ئ  ادراسه  المسحي  لال ئ  ات  من خ  ائ  ي  مع الي  غذ ج  ن 

ه ن   ) المزكز 
 
ا ق  ها سان  ي  درسي 

ى  الت  ط,الوسط الحشان  وال,الوست  ه   (المي  لق  ي  طزق مح   ت 

ى   الزمز  الوسط الحشان  زمز  له ئ  م علي عذدها    X̅ي  ي 
موع الق  X̅وهو مج  =

م ي 
موع الق  مج 

عذدها
 :

الزمز   زمز  له ئ   :  ME: وي 
 
ا لي  ار  ي   اوئ 

 
ا ضاعذئ  ات  ت  ائ  ي  ت  الي  زئ  اصزي  اكان عذدالعي  زدي   اد 

صف  ف  ت  ى  المي 
ع ف 

ق  ي  ن  مه  الذ  ي 
كون الق  ي 

الوسط ق 
                                                            اكان عذدها ي  اد  وج  ي ن علي ر  شومي 

صف  مق  ت  ى  المي 
ي ن ف  مي  ي 

كون الق  ي 
 . 2ق 

: .
 
كزارا ز ئ  مه  الاكث  ي 

وال هي  الق  المي 
اه: ذول ادئ  ى  الح 

حه ف 
زوف  الموض  ات  هو خشت  الط  ائ  ي  ل الي  ي  مي 

شت  لي 
اس الان  ي 

ار المق  ي  ي 
 وان اخ 

اس ي 
ل  المق 

ض  ف  ي ن 
عماله  مت 

 است 
ى   ذ  الوسط الحشان  وح 

ذما لان  ه  عن  طزق  م مت  ي 
ات  ق  ائ  ي   الي 

موعه  ى  مج 
 ف 

ط ات   الوست  ائ  ي   الي 
موعه  ى  مج 

ه  ف  طزق  م مت  ي 
ذ ق  وح 

ذما ن  زط عن  ش  ذ ن  وح 
زه لان  ث  وات  كي  ح 

ات  ف  ائ  ي  ى  وسط الي 
 ف 

وال ات   المي  ائ  ي   الي 
موعه  ى  مج 

كزره ف  ذ اعذاد مي  وح 
ذما ن   عن 

 : ات  ملاحط 
: ه  طزق  م المت  ي 

ود  الق  ل وخ  م مي  ي 
موعه  الق  ي ن مج  ه ن  اد  مه الش  ي 

ه   50الهي  الق  الي  ي ن الاعذاد الي   1,2,3,50,8,9ن 
زه: ث  وات  الكي  ح 

 
ه  الف هان  ات  والي  ائ  ي   الي 

ه  ذان  ي ن ي  ز ن  ث  طاع كي  ف  كون ان  ت  ان لائ  ح  لى  ت  ار  ي  ا او ئ  ضاعذئ  م ت  ي 
ت  الق  زئ  ذما ي   عن 

ل   1,2,150,250,500مي 
زه                          ث  وه كي  ح 
 ف 

 
 

  
 
ا ي  ان    ن 



 

  
 

 

 : ى 
ن  ا  ى  كل ممائ 

ات  ف  ائ  ي   الي 
شت  لوصف 

( هي  الان  ذت  ه  )ان وح  ن  عه  المزكز  ز  س الث  ن  ائ   اي  مق 
𝟖, 𝟏𝟎, 𝟖, 𝟗, 𝟏𝟏, 𝟒, 𝟔, 𝟒, 𝟓𝟒 

  
 
ا ضاعذئ  ات  ت  ائ  ي  ت  الي  زئ   ي 

 𝟒, 𝟔, 𝟖, 𝟖, 𝟗, 𝟏𝟎, 𝟏𝟏, 𝟓𝟒 
ه  طزق  مه  مت  ي 

ود ق  است  لوخ  ز مي  ث 
:  54ع  ى  الوسط الحشان 

اس   ي 
است  هو المق  ذ  المي  وح 

ه  ولان  طزق  مه  مت  ي 
ود ق  لوخ  ط :الوست 

شاوي   وات  ون  ح 
𝟗+𝟖ف 

𝟐
= م \ 8.5 ي 

ه عذد الق  ي  لان  وج   ر 

شاوي   است   8ن  اس مي  ي 
 مق 

 
ا ض  ات   وهو ات  ائ  ي  ل الي  ي  مي 

وال لي  :المي 

𝟑, 𝟐, 𝟑, 𝟔, 𝟓, 𝟓, 𝟐𝟏, 𝟒, 𝟑, 𝟓 
  

 
ا ضاعذئ  ات  ت  ائ  ي  ت  الي  زئ   ي 

 𝟐, 𝟑, 𝟑, 𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟓, 𝟓, 𝟔, 𝟐𝟏 
ه  طزق  مه  مت  ي 

ود ق  است  لوخ  ز مي  ث 
:  21ع  ى  الوسط الحشان 

اس   ي 
است  هو المق  ذ  المي  وح 

ه  ولان  طزق  مه  مت  ي 
ود ق  لوخ  ط :الوست 

شاوي   وات  ون  ح 
𝟓+𝟒 ف 

𝟐
= م \ 4.5 ي 

ه عذد الق  ي  لان  وج   ر 

ي ن   مي  ي 
ود ق  است  لوخ  ز مي  ث 

كزار  3,5ع  س الي 
ق  ن  وال ئ  :المي 

ات  : حضل مجمذ ي 
اص   الزئ 

ارات  لماده  ي  ي 
مشه  اخ 

 
ى  ج

ه  ف  الي  ات  الي  ,𝟗𝟎 علي الذرخ  𝟗𝟑, 𝟖𝟓, 𝟖𝟔, 𝟗𝟏 
  

 
ا ضاعذئ  ات  ت  ائ  ي  ت  الي  زئ  ,𝟖𝟓 ي  𝟖𝟔, 𝟗𝟎, 𝟗𝟏, 𝟗𝟑 

 
ه : طزق  م مت  ي 

ود ق  است  لغذم وخ  X̅مي  =  
𝟖𝟓+𝟖𝟔+𝟗𝟎+𝟗𝟏+𝟗𝟑

𝟓
=

𝟒𝟒𝟓

𝟓
= 𝟖𝟗  : ى  الوسط الحشان 

شاوي   واه   90ن  ح 
ذ ف  وح 

ات  ولان  ائ  ي  وسط الي  ي  ه ئ  ات   لان  ائ  ي  ل الي  ي  مي 
  لي 

 
ا ض  است  ات  اس مي  ي 

زه وهو مق  ث  ط كي  :الوست 
ات    ائ  ي  ى  الي 

كزار ف  ود ئ  ذ لغذم وخ  وح  وال لان  :المي 

H.W::    ى
ن  ا  ى  كل ممائ 

ات  ف  ائ  ي   الي 
شت  لوصف 

( هي  الان  ذت  ه  )ان وح  ن  عه  المزكز  ز  س الث  ن  ائ  اي  مق 
𝟖, 𝟏𝟎, 𝟏𝟒, 𝟖, 𝟏𝟑, 𝟔  

𝟖, 𝟗, 𝟖, 𝟔, 𝟏𝟎, 𝟗, 𝟏𝟏, 𝟏𝟑, 𝟏𝟒, 𝟖, 𝟔, 𝟕, 𝟏𝟗  

𝟑𝟒, 𝟒𝟕, 𝟒𝟏, 𝟒𝟗, 𝟑𝟗, 𝟐𝟔, 𝟒𝟎  

𝟔, 𝟐, 𝟒, 𝟒, 𝟑, 𝟐, 𝟔, 𝟐, 𝟒, 𝟒, 𝟐𝟎  
𝟓, 𝟑, 𝟓, 𝟖, 𝟓, 𝟑, 𝟔, 𝟕, 𝟒, 𝟓  

.ه الي  وات  المزاكز  الي  ز سي  لال عش  ي ن خ 
ق  شان  ق احذ المن 

ه حق  اص  ات  والزئ  ي  اره  الش  مها ور 
ص  ت  ي  ئ 

ات  الغذو الت  اق  ى  سي 
 ف 

𝟐, 𝟏, 𝟏, 𝟏, 𝟐, 𝟏, 𝟑, 𝟒, 𝟐, 𝟏𝟎 
 
 
 
 
 

 الجواب الجواب

 الجواب

 مثال 6



 

  
 

 

 
 

  م
ي  ه  ئ  ي 

عزق  ذوه  ن  ى  ي 
ات  ف  ط  ذاد والمحاف  غ  ى  ن 

ن ف  ي  ذمات  للمواطي  ذم ح  ق   مي كاملا  ن 
 
ا ي   طي 

 
معا ه  الطت  مج  ي  ي مذئ 

ف  غذمش   ن 

ي.
ف  ش  ى  المشن 

سمه  ف 
ذمات  ق  ه عن ح  ذ  ن  ذم ئ 

ق   لن 
 
ا ي  وائ 

سم عش 
ت  من كل ق  ي  ار طي  ي  ي 

مع اخ 
ي  مح 
ل
ه  وا ي   العي 

شزصف 
ه ام لا ق  ز  حث 

ه مت  ي   هل العي 

      ت  واحذ من ي  سمطي 
ع كل ق  مت  ه  الطت  ج  ي  ي مذئ 

ف  ش  ى  مشن 
اء ف  :  الاطي  ه  ي  مع:      \\ العي 

ي  مح 
ل
ا

     ه ي  وائ 
ضوره عش  ار كان ت  ي  ي 

ه   لان الاخ  ي  زالعي  ث 
ه: ع  ز  حث 

مت 

 
  .ام ى  احذ الائ 

ى  كل ساعه ف 
ه ف  ي  ائ  ه الكهزئ  هز  ع الاج  ت  ادون محل لي  زئ  ن ي  ئ  ن الذ  ائ  ئ  اه عذد الز  ذول ادئ  ي ن الح  ي   ئ 

ات       ائ  ي   الي 
شت  لوصف 

ه  هو الان  ن  عه  المزكز  ز  س الث  ن  ائ   اي  مق 
  

 
 
ا ضاعذئ  ات  ت  ائ  ي  ت  الي  زئ  ,𝟑𝟐ي  𝟔𝟗, 𝟕𝟎, 𝟕𝟏, 𝟕𝟏, 𝟕𝟗, 𝟕𝟗, 𝟖𝟏, 𝟖𝟐, 𝟖𝟓, 𝟖𝟔, 𝟖𝟔, 𝟖𝟔, 𝟖𝟔, 𝟖𝟔, 𝟖𝟖 

ه  طزق  مه  مت  ي 
ود ق  است  لوخ  ز مي  ث 

:  32ع  ى  الوسط الحشان 

شاوي    وات  ون  ح 
ذ ف  وح 

ه  ولان  طزق  مه  مت  ي 
ود ق  است  لوخ  اس المي  ي 

𝟖𝟐+𝟖𝟏هو المق 

𝟐
= ط  81.5 :الوست 

شاوي   كزرت    86ن  ها ئ  ات  مزات   5لان  ائ  ي  ل الي  ي  مي 
است  لي  اس مي  ي 

 مق 
 
ا ض  وال وهو ات  :المي 

    
 .وع

ى  طي ق لكل ن 
زوات  ف  ض   الخ 

 
عص ه  لت  اه السعزات  الجزارن  ذول ادئ  ي ن الح  ي  عه   ئ  ز  س الن  ي  ان  ات   اي  مق  ان  ي   الي 

شث  لوصف 
ه  هو الاي  ي   المزكز 

 
 

 
 
ا ضاعذئ  ات  ت  ائ  ي  ت  الي  زئ  ,𝟗ي  𝟏𝟑, 𝟏𝟔, 𝟏𝟕, 𝟏𝟕, 𝟐𝟎, 𝟐𝟖, 𝟔𝟔 

 

ه  طزق  مه  مت  ي 
ود ق  است  لوخ  ز مي  ث 

:  66ع  ى  الوسط الحشان 

شاوي    وات  ون  ح 
ذ ف  وح 

ه  ولان  طزق  مه  مت  ي 
ود ق  است  لوخ  اس المي  ي 

𝟏𝟕+𝟏𝟕هو المق 

𝟐
= ط 17 :الوست 

شاوي   كزرت    17ن  ها ئ  ي نلان  ات   مزن  ائ  ي  ل الي  ي  مي 
است  لي  اس مي  ي 

 مق 
 
ا ض  وال وهو ات  :المي 

 تدرب وحل المسائل الحياتية

 الجواب

ن ائ  ئ   عذد الز 
86 86 86 71 79 
86 86 79 32 88 
86 70 82 69 71 

 

 الجواب

زوات   ض  زوات   السعزات   الخ  ض   السعزات   الخ 
ضل ار 16 ت  ي 

 13 خ 
ل

لق  ره  20 ق   66 د 
وف  

ج   17 ملق 
ات   9 سي 

ر ز   17 كوسا 28 ج 
 

 الجواب



 

  
 

 

 
 

كون و    موعه  من الاعذاد ئ  ذ مج  : اوح  ى  ز من وسطها الحشان  طها اصع  ست 

 الاعذاد هي   
 

زص
ق   4,6,7,13,20ن 

                 X̅ =  
𝟒+𝟔+𝟕+𝟏𝟑+𝟐𝟎

𝟓
=

𝟓𝟎

𝟓
= شاوي  \\ 𝟏𝟎 : 7ن  ى  ط:   الوسط الحشان  الوست 

ن   ز من وسطهااد  طها اكث   وست 

ات    ائ  ي  ل الي  ي  مي 
ه  لي  ن  عه المزكز  ز  س الث  ن  ائ  شت  مق 

ى  هو ان  ا ان الوسط الحشان  ارئ  الت  سي  20,8,4,5,3 ق 

ا وضححه  ارئ   سي 
 
طا حذد ح 

ا   ضاعذئ  ت  الاعذاد ت  زئ     3,4,5,8,20ي 
ه  طزق  مه  مت  ي 

ود ق  است  لوخ  ز مي  ث 
:  20ع  ى  الوسط الحشان 

شاوي    وات  ون  ح 
ذ ف  وح 

ه  ولان  طزق  مه  مت  ي 
ود ق  است  لوخ  اس المي  ي 

ط 5هو المق  :الوست 

كزره   ات  مي  ائ  ي  ود ئ  ذ لغذم وخ  وح  ن  \\لان  س هو اد  ن  ائ  شت  المق 
ط             ان  س الوست  ى  ولن  وال الوسط الحشان  :المي 

ه علي                                                      ان  ي  عت  اسي  ه  ور  ون 
ان  ى  مذرسه  ئ 

ه خول الذوام ف  ى  دراسه مسحي 
ه    50ف  شي 

ت  ن  كائ   ,ق 
 
ا  %74طالي 

لك                         ي ن د  ها ؟ ن  وق ن 
ه الذراسه مون  . هل هذ  اجي  لون الذوام الضي 

ض  ف   من الطلات  ن 

زدراسه    ث 
ها لانع  وق ن 

ه  طالت    50 مون  ي  ه  عي  ون 
ان  له   من مذرسه  ئ  لي 

   ق 
 

ه    لال دراسه  مسحي  ه من خ  ي  ائ  ذ اخ  زي  ي ي 
الا  عن معت   سو 

ات   ي 
اص  ذ  مذرس الزئ  شه 10اح  ذرن  ه  ي  ق  ى  طزن 

هم ف  ن   
لهم عن را وسط وسي  الت  مي  طلات  من طلات  الصف  الي    

 

 

 كرــف
 تحدِ اولا  

 الجواب

   
 
ا ي  ائ   اصحح الخطأ ئ 

 الجواب

   
 
ا الي   حس عددي ئ 

 الجواب

   
 
عا  اكتب    ران 

 الجواب



 

  
 

 

 



 

              
 

 

 
    

   
سمي ن  

ه الذرس الى ق  سم هذ 
ق  للهالاول سوف  ن  ات  المض  ان  ب  ى  و  الب 

ان  للهالب       الاحضاءات  المض 
  

 

ولذ هي   س كل ئ  ق ئ 
ائ   الحق 

 
ه وعرض ب 

 ق 
 

الغ حو مب 
ه لسلعه علي ن  ب  ه معب  رر  صق  ب  ي  ن 

ه الت  ب  ان  ب  الرسوم الب  اذعه( ه ,الح  ئ  لله)الكاذ  ات  المض  ان  ب   :الب 
هلك لل المست 

ض  روق لضاحب  الاعلان ون   ي 
ً
اعا طب  ر ان  اظ   لذى الب 

ب     ا كان  لل اذ 
كون مض  لل: ن 

ر المض  ب 
لل وع 

ى  المض 
ان  ب  ي ن الرسم الب  ر  ئ  مب 

ف  ن  كي 
   ب اكان  راذ 

ذء من الصف  ب  رات  لان  ب  ه   الق  ب  ان  ر ن  ب 
رات  ع  ب  لها اطوال الق  مب 

ى  ن  ه  الذ  م العذذئ  ي 
اسب  مغ الق  ب  ت   طول الاعمذه لان 

  
ذ.                           ذي  ام الج  ط  ى  الن 

هم ف  ي   
لهم عن را

 
سا ه علي العمال ئ  ائ  ب  ع اسب  ور 

ى  العمل ق 
ذ ف  ذي  ام ج  ط  ب ق ن  طب  غ ن  كر صاحب  مضن  ق   ن 

ه؟                          ائ  ب  ج  الاسب 
ان  ب  حه حول ن  عطي  الضوره  الصحي  اور ي  مح 

الاعمذه  ال ى  ن 
ان  ب  ل الب  ب  مب 

 هل الي 
 

ذو   ب  ره ن  ظ  مغ من الن  ذ ج  لب  ولكن عب 
ون هم الاع 

ق  م العمال المواف 
 الاولى ان معظ 

ون العمال 
ق  ذا  مغ المواف  ون ج 

ق  ج العذذ المواف  مغ العمال  عامل 400لاصي  ذ ج  ون وعب 
ق  ر مواف  ب   الع 

ون 
ق  ر مواف  ب  ج العذذ والع  ذا  لاصي    عامل 450ج 

ر  ب 
ى  ع 

ان  ب  ل الب  ب  مب 
كون الي  لك ن  ج لذ  للصحي 

ب   ومض  ان  ر ن  ب 
رات  ع  ب   لان اطوال الق 

  
رس                             ي ن طولى  الف  ه  ئ  ج العلاق 

وص  اور ئ  مح 
ى  ال

ان  ب  اءالرسم الب  ب 
ض  ن  رس  ماكو.  الب  ره وطول سمكه الف  ب  للالكب 

ى  مض 
ان  ب  ي ن هل الرسم الب  لكئ  ج ذ 

 ؟ وص 

                       
لي   

عف  العموذ السق  لاحظ  ان العموذ العلوى  هو ض  اور ن  مح 
 من الس كل ال

ه  مب  ي 
كون العموذ العلوى   ق  ب 

مهم  ق  ي 
ق 
ي ن  ارن ئ  ق  ذما ن  لي   4.9ولكن عب 

 4و العموذ السق 
. عف  ذل علي الض  ه لاي   وهذ 

ي                 
ق  ي 
ر حق  ب 

لل وع 
ى  مض 

ان  ب  ن الرسم الب  راذ 
ذء من الصف  ب  م لم ن  ي 

 لان الق 
 
 
 

   

 𝟔− 𝟐  
 درسـال

 

 للهالبيانات والاحصاءات المضّ

 مثال 1

  اولا   

 الجواب

 مثال 2

 الجواب



 

              
 

 

للاً؟   مض 
ً
اعا طب  اور ان  مح 

ى  ال
ان  ب  ذ الرسم  الب 

ّ
ول

مكن ان ئ ُ ف  ن  ج كي 
 وص 

ل هو                           لب 
ض  ر  انالن 

ذء من الصف  ب  رات  لم ن  ب  لاف  و  الق  ب  رات   اح  ب  ي ن الق  ات   ئ  ان  ب  م الب  ي 
 ق 

ره الاولى  ب  ب  الق  𝟏𝟓𝟕حب  − هما هو  𝟏𝟓𝟎 ت  ي  رق ن 
 𝟕𝒄𝒎والف 

ه   ب  ان  ره الب  ب  𝟏𝟕𝟎الق  − هما هو  𝟏𝟓𝟕 ت  ي  رق ن 
  𝟏𝟑𝒄𝒎والف 

ه    الب  ره الب  ب  𝟏𝟕𝟓الق  − هما هو  𝟏𝟕𝟎 ت  ي  رق ن 
 𝟓𝒄𝒎والف 

ره  ب  عهالق  𝟏𝟖𝟑 الراي  − هما هو  𝟏𝟕𝟓 ت  ي  رق ن 
 𝟖𝒄𝒎والف 

ن  كون عموذها اطول الاعمذه.اذ  عي  ان ن  ن  من الطب 
ر عذذ من اطوال الطلات  ف  من اكب 

ض  ى  ن 
ان  ره الب  ب    الق 

للاً؟    مض 
ً
اعا طب  اور ان  مح 

ى  ال
ان  ب  ذ الرسم  الب 

ّ
ول

مكن ان ئ ُ ف  ن  ج كي 
وص 

لاحظ  ان عذذ                        ره الاولى  ن  ظ  اه  الحرئ قمن الن  عف  عذذ  مطق  ى  عموذ الاعذاذ هو ض 
قف  اذئ   الضب 

ق                         اذئ  لاحظ  ان عذذ الضب  ر الى عموذ الاس كال ن  ظ  ن  ذما ن  اه   5ولكن عب    6وعذذ المطق 
ذل علي  ا لاي  عف  ال وهذ  اه      ض  عاف    5وعذذ المطق  ما عذذ اس كال ااض  ي  ي  اه  من الكرات  ن   4الكرات  و  6لمطق 

ي ن الاعذاذ والاس كال لان  ه  ئ  اوئ  ق  سب  مي 
س كل الي  ن الرسم ئ  لاذ  لب 

ض   ن 

  H.W:  للاً؟  مض 
ً
اعا طب  اور ان  مح 

ى  ال
ان  ب  ذ الرسم  الب 

ّ
ول

مكن ان ئ ُ ف  ن  ج كي 
وص 

   
 
 
 
 
 ل ل  200سب  ب  مب 

الاعمذه هل الي  ات  ن  ان  لب  الاح  ول  للمسرح ومب 
ات  الذح  طاق  ر حول اسعار ن  اي  الى   ر  ات  الب  ان  ه للاح  عطي  الضوره الصحب   ؟ي 

 

 

 

   

 مثال 3

 الجواب

 مثال 4

 الجواب



 

              
 

 

 

ه ولكن  ب  اعه  معب  ض  ركه  او لن 
ج  لس  رون  لله لهذف  ي  عمل الاحضاءات  المض 

سن  لله ئ  ه  الى الرسوم المض  اق  الاص  اذعه(:ن  ه, الح  ئ  لله)الكاذ  الاحضاءات  المض 
لله. ر  الاحضاءات  المط  مب 

مكن ان ن  ات  الاعلان ن  ى  معطب 
 ف 
ً
ذا ب  ر ح  ظ  عذ امعان الن   ي 

كون  لله ن  ا:الاحضاءات  مط  لله.       اذ  ر  الاحضاءات  المط  مب 
ف  ن  كي 

له لب 
مغ ق  ج 

لمي 
ه  من ا وذ 

ح   
ات  الما ب  ب  عذذ العب  ) كان  ف  س الضي 

ق  س من ن  اء لي  ب  ه مغ اس  ارئ  ب  المق  لاً:كان  لاق....(مب  ه   الذولمه مغ الح  ارئ       مق 

لله:  ه  مض  الب  ات  الب  ا الاحضاءات  او الاعلان  سر لماذ 
 ق 

 ": الى  ه  الاعلان الب  الب  س الرح  غ صاحب  محل للملائ 
وسظ سعرها وض  ه  مب  الب  ذلات  رح  ار 45ي  ب   ذن 

 "الف 
محل 

ل
ى  ا

الاف   5ف  ذلات  اسعارها ن  ماذ ح  من الب 
 54,50,20,48,53ن 

ذ معذل ال  ج 
ى   5ن  واسطه  الوسظ الحسان  ذلات  ئ  �̅� ي  =

𝟓𝟒+𝟓𝟎+𝟐𝟎+𝟒𝟖+𝟓𝟑

𝟓
=

𝟐𝟐𝟓

𝟓
= 𝟒𝟓 

ذلات  هو                 وسظ اسعار الب  ن مب  ذله  واجذه سعرها 45اذ  اك ي  ار . ولكن هب  ب   ذن 
ى   20الف 

وذه ف  وسطه الموح  مه  المب  ي 
وسظ الق  ل من مب 

الف   وهو اق 
ر .  الاعلان  وذ اكب 

ق  رى  ن  ب  ه ن كلف  المس  للوهذ 
ه الاعلان مض  ر هذ  ب  عب  ن ي   اذ 

  طلاع علي ى  اسن 
هم  800ف 

ات  مت  ه  اح  ال   70طالب  اعذاذئ  ما ق  ي 
ذسه  ق  ه  الهب  ول كلب 

ون ذح  ب 
رع  هم ي 

هم علي اي 
ى   50مت 

ون ف  ب 
رع  هم ي 

اي  هم ن 
مت 

ه  الطب   ول كلب 
طلاع "  ذح  ج  الاسن 

ان  ب  ى  ن 
اء ف  ذسه علي الطب  .ح  لون الهب 

ض  ف   " ان الطلات  ن 

طلاع هم   ى  الاسن 
اركون ف  𝟕𝟎عذذ الطلات  المس  + 𝟓𝟎 =  طالب   800من اصل  𝟏𝟐𝟎طالب  

هم                   
سب ت 

كون ئ  ب 
𝟏𝟐𝟎ق 

𝟖𝟎𝟎
× 𝟏𝟎𝟎 = ى      𝟏𝟓%

 
ه  للحكم علي را ب 

ر كاق  ب 
له ع  لب 

ه ق  سب 
ذسه   طالب   800وهي  ئ  ول الهب 

ون ذح  ب 
رع  هم ي 

 علي اي 

ن  حه اذ  ر صحي  ب 
لله وع  كون الاحضاءات  مض  له لانن  لب 

ه ق  وذ 
ه الماح  ب   العب 

 ال علي  مق 
 

   20عُرض
ً
ضا خ 

ذى ش  مه . اي  ون 
ق  ال : 13لي  لك ظرح صاحب  المق  اء علي ذ  ب  ال . ون  المق  هم ن  اي  هم اعح 

 مت 
ت  "  لوه كان 

ض  ي  ف  ة  الذ  سب 
ر لان ن  ش  لح للن  ال صا  " 7الى  13ان المق 

لله    مغلان الاحضاءات  مض 
ي  مح 
ل
ه  من ا وذ 

ح   
ه الما ب  ص  20العب 

خ 
ال  ش  المق  مغ كامل  ن 

ي  ات  مح    للحكم علي اعح 
ً
ذا له ج  لب 

 وهي  ق 
لله  ه الاحضاءات  مض  كون هذ  لك ن   لذ 

 ه ب  ه معب  ب  مب  ه مذه ر  ب 
اص  س رن  ن ملائ  ر 

اع مح  ه  320ن  ب 
اص   رن 

ذله  ره ي  ب  س الق 
ق  ي  ه ن  ب 

اص  س الرن  غ الالعات  والملائ  ن  ن لب  ر 
اع مح  ى  حي ن ن 

ه 90ف  ب 
اص   رن 

ذله   ي 

اع  ى  ن  ر الذ  ح 
ب  المي  حه حب  ر صحي  ب 

ه  ع  ارئ  ه 320المق  ب 
اص   رن 

ذله  اع ي  ى  ن  ن الذ  ر 
مح 
ل
ما ا ي  ي  ه ن  ب 

اص  ذلات  الرن  الب  ص ن  ن  ه 90هو مح  ب 
اص   رن 

ذله   ي 
هم                     

ت  ي  ه ن  ارئ  ور  المق  ح  لك لان  ذلات  والالعات  لذ  غ الب  ن  ى  ن 
كون ف  ب 

لله  \ق  ا الاحضاءات  مض  ب  ف  لان  س الضي 
ق  س من ن  ي ن لي  ب  ب  ي ن س  ائ  ارن   ق 

 

  
 
ا ب  ان    ن 

 مثال 5

 الجواب

 الجواب

 الجواب

 الجواب



 

              
 

 

 ل ات   100سب  ان  ب  اح  كان  ذوم الى الى المذرسه  ق  ى  الق 
ها ف  لوي 

ض  ف  ي  ن 
ه  الت  ق  :  60طالب  عن الظرن  ى 

حو الان 
هم علي الي 

 مت 
ً
ا  طالب 

ره و 32 ارات  الاج  لون سب 
ض  ف  هم ن 

ي  و  18 مت 
لون المش 

ض  ف  هم ن 
اصه 10مت  هم الح 

اري  سب  ون ئ 
ئ  ا  صف  . " طلات  ن  ان  ان ن  ب  ي  ج  صاحب  الاسب 

ي 
ي      اسب 

ره                                           ارات  الاج  واسظ سب  ذوم ئ  لون الق 
ض  ف   "الطلات  ن 

لل لان:  
صف  الطلات  هو الاحضاء مض  ن 

𝟏𝟎𝟎

𝟐
=  طالب   𝟓𝟎

ى             ذمون وعذذ الطلات  الذ  ق  ره هم  ن  ارات  الاج  واسطه  سب  س  طالب   32ئ   طالب   50ولي 
لل                                

كون الاحضاء مض  لك ن  ه  \ لذ  ب  م العب  ر حج   ضع 

H.W   :  مل
طلاع ش  ى  است 

اد  6ف  ة  . اف  ومب  ذه  ن  ري  اص حول مطالعة ج  خ 
ذه  4اش  ري  اج  لون ن 

ض  ف  هم ي 
هم ان 

طلاع وردت     Xمن  ة  الاست  هان  ى  ن 
ملة  . ف     الج 

          : ة  ب  ل الان 
ض  ف  ذه   3من كل  2" ي  ري  ص مطالعة  الج 

خ 
لل.  Xش 

ه الاعلان مض  عذ هذ  ا ي   "  لماد 

 

 

 

    ى
ان  ب  هرالرسم الب  رس الت 

س لف 
ق  م الي 

ذره علي كي  ل الق  مب  اور ن  مح 
  ال

اه            علب  المب 
لك  .وي  ج ذ 

لله؟ وص  ى  الرسم مض 
ات  ف  ان  ب  ا الب 

 لماذ 

هر   رس الت 
لاحظ  ان عموذ ف  ره الاولى ن  ظ  عف  من الن  اه  ض  علب  المب 

هر  ولكنعموذ ي  رس الت 
ذ ف  ج 

ام ن  ره الى الارق  ظ  عذ الن   15ي 
اه  علب  المب 

ذل علي  5وي  ه لاي  عف  وهذ  لك . الض  كون لذ  لل لان ن 
ها الرسم مض  ت  ي  رق ن 

ه الف  ب  ان  ب  الاولى والب  ه حب  ساوئ 
ر مي  ب 

رات  ع  ب   5اطوال الق 
ها  ت  ي  رق ن 

الب  الف  ه  والب  ب  ان  ب   10والب  كون السي  ب 
ذرح   \ق  ام الب  ط  ن   عذم ان 

 
   ل مب  اور ن  مح 

ى  ال
ان  ب  ب  الرسم الب  مطالعه  الكب 

لون 
ض  ف  اض ن  ح 

ه اش  ب  ه  ,الاذن  ه  ,العلمب  ب  ب 
  الق 

لله؟                                                 ى  الرسم مض 
ات  ف  ان  ب  ا الب 

سر لماذ 
 ق 

  

لاحظ  ان عموذ              ره الاولى ن  ظ  ه   من الن  ب  ب 
ب  الق  عف   الكب  ها                      ض  طالعوي  ه  ن  ب  ب 

ب  الق  ذ ان الكب  ج 
ام ن  ر الى الارق  ظ  عذ الن  ه ولكن ي  ب  ب  الاذن   الكب 

ص   12 
خ 
ما ش  ن  ن  ةن  ب  ذل علي    8  الادن  ا لاي  عف  وهذ  لك  الض  كون لذ  لل لان ن 

هالرسم مض  ب  ان  ب  الاولى والب  ه حب  ساوئ 
ر مي  ب 

رات  ع  ب  رق  اطوال الق 
الف 

هما  ت  ي  ه  6ن  الب  ه والب  ب  ان  عه  2والب  ه والراي  الب  ب   . 4والب  كون السي  ب 
ذرح   \ق  ام الب  ط  ن   عذم ان 

 

 الجواب

 الجواب

 تدرب وحل المسائل الحياتية

 الجواب



 

              
 

 

    ران ركه  الطب  اح ش  ب  ارن  لع  هرى    Aن  ى  سش 
مور  ف 

ت  و  ن 
 
ركه   5500ا ب  الس  لع  ى  حي ن ن 

ار, ف  ب  ون ذن  هرى   Bملب 
ى  ش 

 ف 

سان                ي  س و ن  ار . 7500مائ  ب  ون ذن  لله؟ملب  ا الاحضاءات  مض  سر لماذ 
 ق 

  
ركه    اح الس  حه لان ارن  ر صحي  ب 

ات  ع  ارن  مور   وات   Aالمق 
هرى  ن 

ى  ش 
 ف 

ركه                           اح الس  س  Bوارن  سان و مائ  ي  هرى  ن 
ارن  ش  ق  ر ممكن ان ن  ب 

ه ع   . وهذ 
لك                        ه  لذ  لق  ب  هر مح 

ى   اش 
اح ف  ه  ارن  ب 

ق  ي 
ر ذق  ب 

لله وع  ه الاحضاءات  مض  كون هذ   ن 

   روكلي  علي ه  الب  ضب  وى  ق  حب 
ن 

𝟒𝟕𝟕𝒎𝒈  ره ب  ره الكب  ر  وم والح  اسب  ون  وى  𝟐𝟑𝟎𝒎𝒈من الب  حب  ى  حي ن ن 
وم ف  اسب  ون   من الب 

ظ علي   ن  ان  رن 
س الف 

 
وم .𝟖𝟎𝟑𝒎𝒈 را اسب  ون  لله ؟من الب  ه مض  ا الاحضاءات  هذ  سر لماذ 

 ق 

لله:   ر ممكنلان االاحضاءات  مض  ب 
روات  ع  ض  ه  من الخ  لق  ب  واع  مح 

ي ن ائ  ه ئ  ارئ   لمق 
ه                              ب 

ق  ي 
ر ذق  ب 

لله وع  ه الاحضاءات  مض  كون هذ  ا ن  لها.لذ  لاف  كب  ب  ب  اح  سي   ئ 

 
  

                                               . رات  ب  وت  طول الق  ب  ر عن ن  ظ  ضرف  الن  ر ن 
 رسم الاعمذه من الصف 

 
ذا ا ي  لل اذ 

ر مض  ب 
كون ع  ول مجمذ ان الرسم ن 

ق   ن 

 مجمذ وصححه                                                  
 
طا ف  ح  س  اكي 

رات  .             ب  وت  طول الق  ب  ى  اهمال ن 
 مجمذ هو ف 

 
طا رات  ح  ب  ات  طول  الق  ب  ر مغ ن 

ا رسمب  الاعمذه من الصف  لل اذ 
رمض  ب 

كون الرسم ع   ن 

الالاف                                                           ن 
ه  الب  اعه  علي العمولات  الب  اطحضل اجذ الب  ب  ر:س  ب  ان  ار965الذن  ذ 

 
سان170,ا ي  ,120,ن  مور 

س125,ن  100 ,مائ 

ه                       هرئ 
ه الش  وسظ عمولب  اءه ان مب  ر اصذق  ب 

ار 265اح  ب   دن 
لل؟ الف 

ا الاحضاء مض  ا هذ  سر لماذ 
 . ق 

لل :لان  
كون الاحضاء مض  ه  ن  ظرق  مه  من  ي 

اك ق  ى  وهب  ذم الوسظ الحسان  ج 
   965 اسي 

ً
ا اسب   مب 

ً
اسا ب 

عذ مق  ى  لاي  لك الوسظ الحسان   لذ 
لل

ه الاحضاء مض  كون هذ  لك ن   لذ 

للاً ام لا؟   ى  مض 
ان  ب  ا كان الرسم الب  رر ما اذ 

ف  ه لي  كذ مب 
 
ا ب  ب  ان ن  ح  ى  ن  مالذ 

                                ر
ي ن الاعمذه رسم الاعمذه  من الصف  رات  ئ  ب  وت  طول الق  ب  رات      ن  ب  ي ن الق  ج  ئ  ذرن  ام الب  ط  ن   ان 

لله.       اح  لعمل رسوم مض  حب 
ه  ن  ومب  اه  الب  ال من الحب 

سو 

ال                                                       س مب 
ق  رح الذرس 3ن  ى  ش 

 ف 

 الجواب

 الجواب

 كرــف

 الجواب

 اصحح الخطأ اولاً   

   
ً
ا ب  ان    حس عددي  ن 

 الجواب

   
ً
ا الب     ن 

 الجواب

   
ً
عا   اكتب     راي 

 الجواب



 

              
 

 

 



 

             
 

 

 
    
   

ه الذرس الى  سم هذ 
ق  سامسوف  ن  لاث  اق  روث  الاول   ث  ى  و  المض 

ان  لالث  ادث  ث  الث  و  الث  ث ق الث 
واق       الث 

  
 

ا كان  ن nاد 
 
ا ر سالث  ق  ي 

 غ 
ً
حا  صحي 

ً
الرمر    n -: عذدا رمر  له ث  ه   !𝑛ي  الث  ه الث 

العلاق   ث 
عرف  روث  العذد   وي  مض 

𝒏! = 𝒏(𝒏 − 𝟏)(𝒏 − 𝟐) … … . . ث                   (𝟏)(𝟐)(𝟑) 𝒏 حث  ∈ 𝒁+ 

  . ه صث  اق  ث  صوره ث  ح العذد ب 
ي 
رث   هو ق  هما غلامه  ض  ن  ي  صل الى الواحذ ث  !     𝟏الى ان ب  = 𝟏  ,     𝟎! = ث     𝟏 واث 

ومن الث 

ى                              
ن  ا  مه  كل مما ث  ي 

ذ ق   .ح 



 (𝟔 − 𝟐)!

𝟎!
 

SOL: 
 (𝟔 − 𝟐)!

𝟎!
=
(𝟒)!

𝟏
 

=  𝟒 × 𝟑 × 𝟐 × 𝟏 = 𝟐𝟒 

 𝟓!  
SOL: 
𝟓! = 𝟓 × 𝟒 × 𝟑 × 𝟐 × 𝟏 = 𝟏𝟐𝟎   
 𝟒! − 𝟐!  
SOL: 

 
 𝟒! − 𝟐! = [𝟒 × 𝟑 × 𝟐 × 𝟏] − [𝟐 × 𝟏] 
= [𝟐𝟒] − [𝟐] = 𝟐𝟐   



 𝟔!

𝟑 × 𝟔
 

SOL: 

=
𝟔 × 𝟓 × 𝟒 × 𝟑 × 𝟐 × 𝟏

𝟏𝟖
= 𝟓 × 𝟒 × 𝟐 = 𝟒𝟎  𝟑! × 𝟐!  

SOL: 
 𝟑! × 𝟐! = [𝟑 × 𝟐 × 𝟏] × [𝟐 × 𝟏] 
= [𝟔] × [𝟐] = 𝟏𝟐   

  H.W  :    ى
ن  ا  مه  كل مما ث  ي 

ذ ق  ؟ح 
  

𝟒! × 𝟑! 𝟐! × 𝟔! 𝟑! + 𝟐! 



𝟗!

𝟔!
 𝟎! × 𝟏! 𝟒! × 𝟐! 

  (3 + 2)! 


 𝟕!

𝟓!
 
SOL 
 
 𝟕!

𝟓!
=
𝟕 × 𝟔 × 𝟓!

𝟓!
= 𝟒𝟐 

(𝟕 − 𝟓)! 
SOL: 
(𝟕 − 𝟓)! = (𝟐)! 
= 𝟐 × 𝟏 = 𝟐 

 

 

(𝟔− 𝟑) 
 درسـال

 

 التباديل والتوافيق

 مثال 1

  اولا   

!𝟎 من الثوابت = 𝟏 

عندما تكون بين المضروبين عملية جمع او طرح 

اوضرب نقوس كل مضروب ثم نجد ناتجه ومن ثم 

 نستخدم العملية

 الى مضروب   7!نحاول فتح مضروب العدد 

 لكي نختصر البسط والمقام 5!العدد

 عندما يكون المضروب خارج القوس

نجري العمليات داخل القوس ثن نفتح 

 المضروب للعدد الناتج من القوس



 

             
 

 

 
ل 

 من   4دح 
ً
ا وي  صق  حث 

ه ت  رق 
اص الى غ  ح 

لك الكراسي  .  4اش  لوس غلي ث  هم اح  لسون؟ك كراسي  وطلث  الن  ح  مكن ان ت  ه ي  ق   م طرن 

ص                    
خ 
ه له الاول الش  رق  ل الى الع 

ي   دح  اراث   4الذ  ث  ث 
ص  \اح 

خ 
ى  الش 

ان  ه له  الث  رق  ل الى الع 
ي   دح  اراث   3الذ  ث  ث 

 اح 
ص                   

خ 
الث  الش  ه له  الث  رق  ل الى الع 

ي   دح  ار 2الذ  ث  ث 
ص  \اح 

خ 
عالش  ه له  الراي  رق  ل الى الع 

ي   دح  ار 1الذ  ث  ث 
 اح 

ن  لوس هي   ع اد  ه للح  𝟒ذد الطرق الممكث  × 𝟑 × 𝟐 × 𝟏 = روث   𝟐𝟒 المض  مي ث 
س ه ماي   وهذ 

 
 

اضر عذدها  ل لعث  ادث  ث  ها   𝒏عذد الث  ود  من 
ح   
سمه     𝒓ما

ح  ق 
ات  ى  كل مره هو ث 

𝒏)غلي  !𝒏ف  − 𝒓)!   الرمر ل ث  ادث  ث  رمر  للث  𝑷𝒓وي 
𝒏 

,𝑷(𝒏او  𝒓)     ل ادث  ث  ) ث 
 
را

ق  الى   (𝒓من  𝒏ون  ون الث 
اي  الق  ث  ث  كث  ث           وث  𝟎   حث  ≤  𝒓 ≤ 𝒏      𝑷𝒓

𝒏 =
𝒏!

(𝒏−𝒓)!
     

ل ادث  ث  ث  الث  واث 
 :ومن ي 

 𝑷𝟎
𝒏 = ه  𝟏 𝑷𝟎     لاي 

𝒏 =
𝒏!

(𝒏−𝟎)! =
𝒏!
𝒏! = 𝟏        𝑷𝟏

𝒏 = 𝒏       ه 𝑷𝟏لاي 
𝒏 =

𝒏!
(𝒏−𝟏)! =

𝒏(𝒏−𝟏)!
(𝒏−𝟏)! = 𝒏   

 𝑷𝒏
𝒏 = 𝒏!    ه 𝑷𝒏   لاي 

𝒏 =
𝒏!

(𝒏−𝒏)! =
𝒏!
𝟎! =

𝒏!
𝟏 = 𝒏!        

 
 : ى 

ن  ا  مه  كل مماث  ي 
ذ ق    ح 

 𝑷𝟖
𝟖 

𝑺𝑶𝑳: 
 𝑷𝟖
𝟖 = 𝟖! = 𝟖 × 𝟕 × 𝟔 × 𝟓 × 𝟒 × 𝟑 × 𝟐 × 𝟏

= 𝟒𝟎𝟑𝟐𝟎 

 𝑷𝟐
𝟕 

𝑺𝑶𝑳:   𝑷𝒓
𝒏 =

𝒏!

(𝒏 − 𝒓)!
   

  𝑷𝟐
𝟕 =

𝟕!

(𝟕−𝟐)!
=
𝟕!

𝟓!
=
𝟕×𝟔×𝟓!

𝟓!
= 𝟕 × 𝟔 = 𝟒𝟐 

 𝑷𝟏
𝟗 

𝑺𝑶𝑳: 
 𝑷𝟏
𝟗 = 𝟗 

 𝑷𝟒
𝟏𝟎  

𝑺𝑶𝑳:   𝑷𝒓
𝒏 =

𝒏!

(𝒏 − 𝒓)!
   

  𝑷𝟒
𝟏𝟎 =

𝟏𝟎!

(𝟏𝟎−𝟒)!
=
𝟏𝟎!

𝟔!
=
𝟏𝟎×𝟗×𝟖×𝟕×𝟔!

𝟔!
 
= 𝟏𝟎 × 𝟗 × 𝟖 × 𝟕 = 𝟓𝟎𝟒𝟎 

 𝑷𝟎
𝟗 

𝑺𝑶𝑳: 
 𝑷𝟎
𝟏𝟎 = 𝟏 

 𝑷𝟑
𝟑 

𝑺𝑶𝑳: 
 𝑷𝟑
𝟑 = 𝟑! = 𝟑 × 𝟐 × 𝟏 = 𝟔 

 
 
ا ي  اث   ث 

 مثال 3

 نكتب القانون ثم نعوض

𝑷𝒏من الثوابت
𝒏 = 𝒏!  

𝑷𝒏من الثوابت
𝒏 = 𝒏!  

𝑷𝟏من الثوابت
𝒏 = 𝒏  

𝑷𝟎من الثوابت
𝒏 = 𝟏  

 مثال 2

 الجواب



 

             
 

 

   H.W:    ى
ن  ا  مه  كل مما ث  ي 

ذ ق  ؟ح 

 
لال  : من                                                               ه  ال ح  الث  اث  الث  ل معطث  ادث  ث  ل الث 

ر  مساث  مي 
ف  ي  كي 

  ث  من ي  رث  ل )ي  ادث  ث  ل الث 
ى  مساث 

ث  مهم ف  ي  رث  ى الى الاغلي الي 
ر , من الادن  ر الى الاكي   و .........(الاصع 

      اع كرار او دون ارح  اصث  ) عذم الث  ان حسث  المث  ن لح  كوث  رث  ف  , مذي  س, موظ  ي  و, رث 
  ,.......(عص 

ر ها او اكي  ال من  رك سو  ه  دون ي  ث  حاث 
له امي   حل اسث 

 
ه من لعمل ل   ام مكوي  ام وحاث  ارق  مس ارق 

 
ام  من خ ي ن الارق  ه   9الى   1من ي  ه الممكث  لق  ث  اث  المح  ث  ي 

رث   ؟ماعذد الي 
ه  ي 

 
ما ا ث  مهم ي  ي  رث  ن الي  لاد  ادث  ث  ون الث 

اي  ذم  ق  خ 
سي 

 ي 
𝑷𝒓
𝒏 =

𝒏!

(𝒏−𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟓  , 𝒏 = 𝟗 

ً 𝑷𝟓
𝟗 =

𝟗!

(𝟗−𝟓)!
=
𝟗!

𝟒!
=
𝟗×𝟖×𝟕×𝟔×𝟓×𝟒!

𝟒!
    

= 𝟗 × 𝟖 × 𝟕 × 𝟔 × 𝟓 = 𝟏𝟓𝟏𝟐𝟎 
ً
ا ث  ي 

رث                                  ي 

ه                            ث  ل لح  كث  س  ه  ماهو عذد طرق ي  اغث  اصه 5من رث  ه ح  ق  ي  هم وط 
اص لكل من  ح 

 ؟ اش 
ه   ي 

 
ما ا ه  ي  ث  ه معث  ق  ي  هم وط 

ان لكل من  ل  لح  كث  س  ن ي  لاد  ادث  ث  ون الث 
اي  ذم  ق  خ 

سي 
ي 

 

𝑷𝒓
𝒏 =

𝒏!

(𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟒  , 𝒏 = 𝟓 

𝑷𝟒
𝟓 =

𝟓!

(𝟓 − 𝟒)!
=
𝟓!

𝟏!
=
𝟓 × 𝟒 × 𝟑 × 𝟐 × 𝟏

𝟏
= 𝟓 × 𝟒 × 𝟑 × 𝟐 = ه  𝟏𝟐𝟎 ث   لح 

ن عذد مكون من   كوث  راد ث  ث  ي  ع مراث  ام  اري  موغه  الارق  ,𝟏من مج  𝟐, 𝟑, 𝟒, ى  العذد؟ 𝟓
م ف 

كرار الرق   دون ث 
ه  ي 

 
ما ا ال ي  ى  السو 

كور ف  كرار  مذ  ن دون ث   اد 
اي  ذم  ق  خ 

سي 
لي  ادث  ث   ون الث 

𝑷𝒓
𝒏 =

𝒏!

(𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟒  , 𝒏 = 𝟓 

𝑷𝟒
𝟓 =

𝟓!

(𝟓 − 𝟒)!
=
𝟓!

𝟏!
=
𝟓 × 𝟒 × 𝟑 × 𝟐 × 𝟏

𝟏
= 𝟓 × 𝟒 × 𝟑 × 𝟐 =  عذد  𝟏𝟐𝟎

  H.W      :    
ث   ي  رث  ذ سالى  ي  ري  وي  غلي  4ي  حث 

ي  ت 
ها الت  ن  اث  ر 

ى  خ 
ث  ف  وف  . 8كث 

ها رق  ار لذي  ث  ث 
اث  واحذ غلي كل رف  . كم اح  ر من كث  ع اكي 

ض  رط  الا ب   ؟ش 

Ans:      360    ه ق     طرن 
  

 𝑷𝟎
𝟐𝟎   𝑷𝟏𝟎

𝟏𝟎   𝑷𝟓
𝟕 

 𝑷𝟎
𝟓   𝑷𝟏

𝟏𝟓   𝑷𝟑
𝟕  

 :SOL مثال 5

 مثال 4
SOL: 

 𝒓 والاصغر هو  𝒏 اكبر رقم هو 

 مثال 6
SOL: 



 

             
 

 

 

ث قعذد 
واق  اضر عذدها  الث  ها   𝒏لعث  ود  من 

ح   
سمه     𝒓ما

ح  ق 
ات  ى  كل مره هو ث 

𝒏)غلي  !𝒏ف  − 𝒓)! 𝒓!  رمر واوي  ث قللث 
الرمر   ق  ث 

𝑪𝒓
𝒏 او( 𝒓

𝒏)     (
 
را

ق  ث قون 
واق 

الى          (𝒓من  𝒏 ي  ون الث 
اي  الق  ث  ث  كث  ث   وث  𝟎   حث  ≤  𝒓 ≤ 𝒏      𝑪𝒓

𝒏 =
𝒏!

𝒓!(𝒏−𝒓)!
     

ث                                   واث 
ث ق:ومن ي 

واق   الث 
 𝑪𝟎

𝒏 = 𝟏     𝑪𝟏
𝒏 = 𝒏   𝑪𝒏

𝒏 = 𝟏     
 

                            : ى 
ن  ا  مه  كل مماث  ي 

ذ ق    ح 
 𝑪𝟑

𝟖  
𝑺𝑶𝑳:   𝑪𝒓

𝒏 =
𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
  

  𝑪𝟑
𝟖 =

𝟖!

𝟑!(𝟖−𝟑)!
=

𝟖!

𝟑!×𝟓!
=
𝟖×𝟕×𝟔×𝟓!

𝟑×𝟐×𝟏×𝟓!
 

= 𝟖 × 𝟕 = 𝟓𝟔 

 𝑪𝟐
𝟖  

𝑺𝑶𝑳:   𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
  

  𝑪𝟐
𝟖 =

𝟖!

𝟐!(𝟖−𝟐)!
=

𝟖!

𝟐!×𝟔!
=
𝟖×𝟕×𝟔!

𝟐×𝟏×𝟔!
 

=
𝟖 × 𝟕

𝟐
=
𝟓𝟔

𝟐
= 𝟐𝟖 

 𝑪𝟏
𝟗 

𝑺𝑶𝑳:    
 𝑪𝟏
𝟗 = 𝟗 

 𝑪𝟏𝟐
𝟏𝟐 

𝑺𝑶𝑳:    
 𝑪𝟏𝟐
𝟏𝟐 = 𝟏 

( 𝟎
𝟗) 

𝑺𝑶𝑳:    
( 𝟎
𝟗) =  𝑪𝟎

𝟗 = 𝟏 

 𝑪𝟎
𝟓𝟎 

𝑺𝑶𝑳:    
 𝑪𝟎
𝟓𝟎 = 𝟏 

   H.W:    ى
ن  ا  مه  كل مما ث  ي 

ذ ق  ؟ح 

 
 

ه  : م                                                               الث  اث  الث  لال المعطث  ث ق ن  ح 
واق  ل الث  ر  مساث  مي 

ف  ي  كي 
 ) ه ث  واث 

اء غس  ث  ار اس  ث  ث 
ث ق )اح 

واق  ل الث  ى  مساث 
ر مهم ف  ي 

ث  غ  ي  رث   الي 
     اع مسموح كرار مسموح او الارح  ام الث  كر ارق  ذون د  ق  ي  ري 

ن ف  كوث  اصث  او ث  ذ المث  خذي 
ذون ت  ان ي  ن لح  كوث    ث 

ر ال او اكي  رك سو  ها ي  ن 
ذ  ق  وح  ه    ي  ث  حاث 

له امي   حل اسث 
 

 

( 𝟏
𝟏𝟎)  𝑪𝟏𝟎

𝟏𝟎   𝑪𝟖
𝟖   𝑪𝟓

𝟗 
( 𝟎

𝟕)  𝑪𝟎
𝟓  𝑪𝟏𝟎𝟎

𝟏𝟎𝟎   𝑪𝟓
𝟕  

 
 
ا الي   ث 

 مثال 7

𝑪𝒏 من الثوابت
𝒏 = 𝑪𝟏 من الثوابت 𝟏

𝒏 = 𝒏 

𝑪𝟎 من الثوابت
𝒏 = 𝑪𝟎 من الثوابت 𝟏

𝒏 = 𝟏 



 

             
 

 

ركه غن   ث  ش  ذم وط   4اغلث  ق  ي  ره ق 
اغ  ف  س  اص . 10ان  ح 

عاش  ف  الاري  ان  ل الوط 
ع  مكن ش  ه  ي  ق  كم طرن   ؟ث 

ه  ي 
 
ما ا ف  ي  ان  اصث  الوط  كر مث  ر مهم لعذم د  ي 

ث  غ  ي  رث  ن الي  ث قاد 
واق  ون الث 

اي  ذم ق  خ 
سي 

 ي 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟒  , 𝒏 = 𝟏𝟎 

𝑪𝟒
𝟏𝟎 =

𝟏𝟎!

𝟒!(𝟏𝟎−𝟒)!
=

𝟏𝟎!

𝟒!×𝟔!
=
𝟏𝟎× 𝟗 

𝟑 ×𝟖×𝟕×𝟔!

𝟒×𝟑×𝟐×𝟏×𝟔!
= 𝟏𝟎 × 𝟑 × 𝟕 = ه𝟐𝟏𝟎 ق   طرن 

 ل ادث  ث  ون الث 
اي  ذام ق  خ 

اسي  واث  ث  ف  لكان الح  ان  اصث  الوط  ذ لمث  خذي 
ال ت  ى  السو 

 لو كان ف 

ه من   ث  ن لح  كوث  مكن ث  ه  ي  ق  كم طرن  موع  4ث  اث  من مج  ؟ 8طالث  اث   طالث 
ه  ي 

 
ما ا ه ي  ث  اصث  اللح  كر مث  ر مهم لعذم د  ي 

ث  غ  ي  رث  ن الي  ون ااد 
اي  ذم ق  خ 

سي 
ث قي 

واق   لث 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟒  , 𝒏 = 𝟖 

𝑪𝟒
𝟖 =

𝟖!

𝟒!(𝟖−𝟒)!
=

𝟖!

𝟒!×𝟒!
=

𝟖 
𝟐 ×𝟕×𝟔×𝟓×𝟒!

𝟒×𝟑×𝟐×𝟏×𝟒!
= 𝟐 × 𝟕 × 𝟓 = ه 𝟕𝟎 ث   لح 

ار                         ث  ث 
ه اح  ماي  ذ خ  ري  ذاح من  3ي  اس .  5اق  ث  ث  ومور  واث  مون وغث  اح ولي  ق  ر ن  وي  غلي عصي  حث 

ار؟ت  ث  ث 
ها الاح  مكن  ه ي  ق  كم طرن   ث 

ه  ي 
 
ما ا ار ي  ث  ث 

ه  الاح  ق  كر طرن  ر مهم لعذم د  ي 
ث  غ  ي  رث  ن الي  ث قاد 

واق  ون الث 
اي  ذم ق  خ 

سي 
 ي 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟑 , 𝒏 = 𝟓 

𝑪𝟑
𝟓 =

𝟓!

𝟑!(𝟓−𝟑)!
=

𝟓!

𝟑!×𝟐!
=
𝟓× 𝟒 

𝟐 ×𝟑!

𝟑!×𝟐×𝟏
= 𝟓 × 𝟐 =  طرق  𝟏𝟎

H.W   : 

 ركه غن ث  ش  ذم للاغلان  5اغلث  ق  ي  ها ق  ن 
ره ق 

اغ  ف  س  ان  مسه؟ 10وط 
 
ف  الج ان  ل الوط 

ع  مكن ش  ه ي  ق  كم طرن  اص . ث  ح 
اش    

 ه من ه مكوي  ث  ار لح  ث  ث 
مكن اح  ه  ي  ق  كم طرن  ن  3ث  ي  ؟طلاث   8طلاث  من ي    

 

ns:A 
    

 

 

 مثال 8
SOL: 

 مثال 9
SOL: 

10 
 مثال

SOL: 

 252   ه ق    طرن 
ه   56 ق   طرن 

 



 

             
 

 

 

 

    ه من ه مكوي  ث  ي ن هث  ه من ي  ث  لاث  ه ث  ث  ار لح  ث  ث 
مكن اح  ه  ي  ق  كم طرن  اص 5ث  ح 

  ؟اش 

ه   ي 
 
ما ا ه ي  ث  اصث  اللح  كر مث  ر مهم لعذم د  ي 

ث  غ  ي  رث  ن الي  ث قاد 
واق  ون الث 

اي  ذم ق  خ 
سي 

 ي 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟑 , 𝒏 = 𝟓 

𝑪𝟑
𝟓 =

𝟓!

𝟑!(𝟓−𝟑)!
=

𝟓!

𝟑!×𝟐!
=
𝟓× 𝟒 

𝟐 ×𝟑!

𝟑!×𝟐×𝟏
= 𝟓 × 𝟐 =  طرق  𝟏𝟎

     ه من ه مكوي  ث  ي ن هث  ه من ي  ث  لاث  ه ث  ث  ار لح  ث  ث 
مكن اح  ه  ي  ق  كم طرن  س ث  ي  دوق رث  س وامي ن الصن  ي  ب  الرث  اث  ه من  و ث  ث  ي ن هث  اص؟ 5من ي  ح 

اش 

ه   ي 
 
ما ا ث  مهمي  ي  رث  ه  الي  ث  اصث  اللح  كر مث  ن لذ  لاد  ادث  ث  ون الث 

اي  ذم ق  خ 
سي 

 ي 

𝑷𝒓
𝒏 =

𝒏!

(𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟑 , 𝒏 = 𝟓 

𝑷𝟑
𝟓 =

𝟓!

(𝟓−𝟑)!
=
𝟓!

𝟐!
=
𝟓×𝟒×𝟑×𝟐!

𝟐!
= 𝟓 × 𝟒 × 𝟑 = ه 𝟔𝟎 ق   طرن 

  ي ن ى  احذي المذارس ي 
ح  ف 

طرت  طوله  الش  ه لت  ث  هاث  اث  الن  ث 
صق  ى  الت 

عه  ف  هاطلاث  . كم عذاري  راو  مكن اخ  ي  ي 
اث  الت  ارث  اث   د المث  ث 

صق  ى  الت 
 ؟ف 

ه   ي 
 
ما ا روط اللعث  ي 

كر ش  ر مهم لعذم د  ي 
ث  غ  ي  رث  ن الي  ث قاد 

واق  ون الث 
اي  ذم ق  خ 

سي 
 ي 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟐 , 𝒏 = 𝟒 

𝑪𝟐
𝟒 =

𝟒!

𝟐!(𝟒−𝟐)!
=

𝟒!

𝟐!×𝟐!
=

𝟒 
𝟐 ×𝟑×𝟐!

𝟐!×𝟐×𝟏
= 𝟐 × 𝟑 = ار  𝟔  اه  مث 

 
  ان ث  ار  7رسم ق  ث  ث 

ه اح  مكث  ه  ي  ق  كم طرن  ث 
ه  ,ق  ث  ث 

؟ 5لوحاث  ق  ي 
ت 
 ق 

 
ى  معرص

ها ف  ها لعرض   لوحاث  من 

ه   ي 
 
ما ا ار ي  ث  ث 

روط الاح  كر ش  ر مهم لعذم د  ي 
ث  غ  ي  رث  ن الي  ث قاد 

واق  ون الث 
اي  ذم ق  خ 

سي 
 ي 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟓 , 𝒏 = 𝟕 

𝑪𝟓
𝟕 =

𝟕!

𝟓!(𝟕−𝟓)!
=

𝟕!

𝟓!×𝟐!
=
𝟕× 𝟔 

𝟑 ×𝟓!

𝟓!×𝟐×𝟏
= 𝟕 × 𝟑 = ه 𝟐𝟏 ق   طرن 

 تدرب وحل المسائل الحياتية

 الجواب

 الجواب

 الجواب

 الجواب



 

             
 

 

  وي  غلي حث 
له ت  ه اسث  ه غن  12ورق  اي  لاً والمطلوث  الاح  له 10سو  ار الاسث  ث  ث 

مكن اح  ه ي  ق  كم طرن  له ؟ث   اسث 

ه   ي 
 
ما ا له ي  ى  الاسث 

رك ف  ود ي  ر مهم لوح  ي 
ث  غ  ي  رث  ن الي  ث قاد 

واق  ون الث 
اي  ذم ق  خ 

سي 
 ي 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟏𝟎 , 𝒏 = 𝟏𝟐 

𝑪𝟏𝟎
𝟏𝟐 =

𝟏𝟐!

𝟏𝟎!(𝟏𝟐−𝟏𝟎)!
=

𝟏𝟐!

𝟏𝟎!×𝟐!
=

𝟏𝟐 
𝟔 ×𝟏𝟏×𝟏𝟎!

𝟏𝟎!×𝟐×𝟏
= 𝟔 × 𝟏𝟏 = ه 𝟔𝟔 ق   طرن 

  ق لكره  السله من اصل ري 
ار ف  ث  ث 

ه اح  اص  ق 9اراد مذرس الرث  ري 
ل الق  كث  س  ه ي  مكث  ه ي  ق  كم طرن   ,ث 

ً
ا  ؟لاغث 

ه  ي 
 
ما ا ار  ي  ث  ث 

ه  الاح  ق  كر طرن  ر مهم لعذم د  ي 
ث  غ  ي  رث  ن الي  ث قاد 

واق  ون الث 
اي  ذم ق  خ 

سي 
ق كره  السله \\ي  ري 

ي ن 5ف   لاغث 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟓 , 𝒏 = 𝟗 

𝑪𝟓
𝟗 =

𝟗!

𝟓!(𝟗−𝟓)!
=

𝟗!

𝟓!×𝟒!
=

𝟗 
𝟑 ×𝟖×𝟕×𝟔×𝟓!

𝟓!×𝟒×𝟑×𝟐×𝟏
= 𝟑 × 𝟕 × 𝟔 = ه 𝟏𝟐𝟔 ق   طرن 

  ار ث  ث 
ماره لاح 

ار لذي ي  ث 
ه : 3كم ح  ث  واكه الاث 

ر الق  وي  غلي عصي  حث 
ذاح ت  ذاح من اق  مون اق  اح ,لي  ق  ث  ,ن   ؟مور  ,غث 

ه   ي 
 
ما ا ار ي  ث  ث 

ه  الاح  ق  كر طرن  ر مهم لعذم د  ي 
ث  غ  ي  رث  ن الي  ث قاد 

واق  ون الث 
اي  ذم ق  خ 

سي 
 ي 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓! (𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟑 , 𝒏 = 𝟒 

𝑪𝟑
𝟒 =

𝟒!

𝟑!(𝟒−𝟑)!
=

𝟒!

𝟑!×𝟏!
=
𝟒×𝟑!

𝟑!×𝟏
= ه 𝟒 ق   طرن 

  

 

مه                                             ي 
ذ ق  :ح 



 𝟓!

𝟑! ×  𝟏!
×

 𝟔!

𝟓! ×  𝟒!
 

𝑺𝑶𝑳:    
=

 𝟓!

𝟑×𝟐×𝟏× 𝟏
×
 𝟔×𝟓×𝟒!

𝟓!× 𝟒!
 

= 𝟓 



𝟏𝟓!  𝟗!

𝟏𝟒!  𝟏𝟎!
 

𝑺𝑶𝑳:    
=
𝟏𝟓×𝟏𝟒!× 𝟗!

𝟏𝟒!× 𝟏𝟎×𝟗!
 

=
𝟏𝟓 
𝟑

 𝟏𝟎 
𝟐 =

𝟑

 𝟐
  

 

 الجواب

 الجواب

 الجواب

 كرــف
 تحدِ     اولاً   



 

             
 

 

ه  من                                         ث  ار لح  ث  ث 
موغه   4اح  اراث  اما 7طلاث  من مج  ث  ث 

ن عذد الاح 
 
ا 𝑷𝟒طلاث  ,ق 

𝑪𝟒او 𝟕
ك؟ 𝟕 ث  اث  سر اح 

 ق 

ه                                               ي 
 
ما ا ار اللح  ي  ث  ث 

ه  اح  ق  كر طرن  ر مهم لعذم د  ي 
ث  غ  ي  رث  ه الي  ن ث  د 

 
كون ا ث 

ث ق  ق 
واق  ون الث 

اي  ذم ق  خ 
سي 

ي 
𝑪𝟒
𝟕 ح = ار صحي  ث  ث 

𝟑𝟓 اح 

كون   ي ث 
𝑪𝒓مت 

𝒏 = 𝑷𝒓 ؟ 𝒎

كون                                                ي ن ث  ى  حالث 
ذم    ف  ←  اغن   𝒓 = 𝟎 , 𝒏 ≠ 𝒎   𝑪𝟎

𝒏 = 𝑷𝟎
𝒎 = لاً  𝟏 𝑪𝟎    مث 

𝟓 = 𝑷𝟎
𝟔 = 𝟏 

                                                                              ذما ←  غن   𝒓 = 𝟏 , 𝒏 = 𝒎   𝑪𝟏
𝒏 = 𝑷𝟏

𝒏 = 𝒏  ًلا 𝑪𝟏    مث 
𝟓 = 𝑷𝟏

𝟓 = 𝟓 

ث                                                             ي  راث  ي  ل  ادث  ث  ي ن ث  ه ي 
ث ق  5من اصل  3()ما العلاق 

واق 
هما  5من اصل  3وي  ك لكل من  لال حساث  ه من ح  ه العلاق  ث  هذ  ؟ اكث 

𝑪𝒓
𝒏 =

𝒏!

𝒓!(𝒏−𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟑 , 𝒏 = 𝟓 

𝑪𝟑
𝟓 =

𝟓!

𝟑!(𝟓−𝟑)!
=

𝟓!

𝟑!×𝟐!
=
𝟓× 𝟒 

𝟐 ×𝟑!

𝟑!×𝟐×𝟏
= 𝟓 × 𝟐 = 𝟏𝟎  

𝑷𝒓
𝒏 =

𝒏!

(𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟑 , 𝒏 = 𝟓 

𝑷𝟑
𝟓 =

𝟓!

(𝟓−𝟑)!
=
𝟓!

𝟐!
=
𝟓×𝟒×𝟑×𝟐!

𝟐!
= 𝟓 × 𝟒 × 𝟑 = 𝟔𝟎  

ه هي     ن العلاق  𝑷𝟑اد 
𝟓 = 𝟔𝑪𝟑

ه   𝟓 الغلاق  صوره  غامه   سث  امث  ه   وب  كون العلاق  𝑷𝒓ث 
𝒏 = 𝒓! 𝑪𝒓

𝒏   

مه    ي 
ذ ق  عل  𝒏ح  ج 

ي  ت 
!𝒏الت 

(𝒏−𝟏)!
=  𝟗

𝒏!

(𝒏 − 𝟏)!
= 𝟗

       
⇒ 
𝒏(𝒏 − 𝟏)!

(𝒏 − 𝟏)!
= 𝟗 

𝒏 = 𝟗 

ار    ي  ي 
له لاخ 

 
ي ن  2مسا    :5من ب 

 
ها مهما ي 

ب  ف  ي  رث  كون الت  اء على ان ث  ي  اش 

 

ار   ث  ث 
ك اح  مكث  ه  ي  ق  كم طرن  ي ن ث  ي ن  كري  ي ن من ي 

لق  ث  ي ن مح  لوي  مس ث 
 

؟خ ث  ي  رث  رط الي  س   كراث  ي 

ث  مهم  رث  ن الي  لاد  ادث  ث  ذم الث 
خ 
سي 

 ي 
𝑷𝒓
𝒏 =

𝒏!

(𝒏 − 𝒓)!
           , 𝒓 = 𝟐 , 𝒏 = 𝟓 

𝑷𝟐
𝟓 =

𝟓!

(𝟓−𝟐)!
=
𝟓!

𝟑!
=
𝟓×𝟒×𝟑!

𝟑!
= 𝟓 × 𝟒 = ه𝟐𝟎 ق    طرن 

 

    
ً
ا ث  اث   ايهماصحيح  ث 

 الجواب

    
ً
ا الث   تبرير    ث 

 الجواب

    
ً
عا  تفكير ناقد   راي 

 ابالجو

    
ً
امسا  مسأله عدديه ح 

 الجواب

    
ً
 اكتب     سادسا

 الجواب



 

             
 

 

 



 

             
 

 

 
    

   
سمي ن  

ه الذرس الى ق  سم هذ 
ق  ري  الاول سوف  ن  ظ  ي  والن  ب  ري  ج 

مال الت  ى  و  الاحت 
ان  انالث  ث 

اق  ث  ان المث       الحذي 
  

 

كرارها عذه  مرات  هي   عذ ي  ة  ب  رب  ج 
ج  الت 

ائ  ث  ن  ا ي  ودي  ر  ي  ت 
مالات  الب  ة  ) الاحت  رب  ج 

كرار الت  مذ علي ي 
عت  ة   (ب  ث  ن  ري  ج 

مالات  الت   :الاحت 

الى   ون الث 
اب  الق  ها ي  مكن حساب  𝑷(𝑬)              وي  =

ها الحذت   ي 
ق ق 

حق 
ت  ي 
ي   

عذد المرات   الب 

ة   رب  ج 
عذد مرات   الت 

 

ة  هي   رب  ج 
ج  الت 

ائ  ث  ن  ا ي  ودي  ر  ي  ت 
مالات  الب  هاالاحت  راب  ة  الى اج  مذ علي ) دون الحاح 

عت  ة  ب  رب  ج 
ة  للت  ث  اء العث  ض  ة    (ف  رب 

ظ  مالات  الن   :الاحت 

الى         ون الث 
اب  الق  ها ي  مكن حساب  𝑷(𝑬)وي  =

ج   الحذت  
ائ  ث  عذد ي 

ة   ث  اءالعث  ض  𝛀ف  اصرعث    عذد 
𝑷(𝑬)   او      =

𝒎 

𝒏
ث        , عذد  𝒎حث  ج  الحذت 

ائ  ث  ة   𝒏ي  ث  اء العث  ض  اصر ف   عذدعث 

الرمر    رمر  لها ي  ر وت  ى  واحذ او اكث 
وان  عل عس 

ة  لف  ج  الممكث 
ائ  ث  موعة  الث  ة   𝛀هي  مج  ث  اء العث  ض  :ف 

ة  او  ح  ت 
ت  موعة  هو ي  ج  مج 

ائ  ث  ة   ي  اصره من) ممكث  عث 
 
ا ء وي  ي 

مذ علي حضول او عذم حضول الش 
عت  ة   ب  ث  اء العث  ض  رمر   (ف  الرمر   لةوت  :الحذت    𝐄ي 

ذرمي    ري  عن  ردحج  ذ: مره واحذه   ت  ؟  ح  ي  ب  ري  ج 
مال ام ئ  ري  الاحت  ظ  موع   ان  مج 

ل
مال الحضول علي ا ن  𝟓احت  ري  حج 

ل
هي  ا  علي وج 

                                                                    مال الحضول ول  احت  ر الا  حج 
ل
ة ا عف  علي وح  رض  حج 

ل
ى   ا

ان   الث 
  مال ري  الاحت  ظ  ر من مره ن  ة  اكث  رب  ج 

كرر الت  ث  ة لم ي   .لاب 
علي ن وهما رمي  

ة  للف  ث  اء العث  ض  اصر ف  ث  عث  كث  ن ي  ري  كون كل واحذ من حج  رد مث  ةسث  ت   اوح 

𝛀 =

{
 
 

 
 
(𝟏,𝟏),(𝟏,𝟐),(𝟏,𝟑),(𝟏,𝟒),(𝟏,𝟓),(𝟏,𝟔)
(𝟐,𝟏),(𝟐,𝟐),(𝟐,𝟑),(𝟐,𝟒),(𝟐,𝟓),(𝟐,𝟔)
(𝟑,𝟏),(𝟑,𝟐),(𝟑,𝟑),(𝟑,𝟒),(𝟑,𝟓),(𝟑,𝟔)
(𝟒,𝟏),(𝟒,𝟐),(𝟒,𝟑),(𝟒,𝟒),(𝟒,𝟓),(𝟒,𝟔)

(𝟓,𝟏),(𝟓,𝟐),(𝟓,𝟑),(𝟓,𝟒),(𝟓,𝟓),(𝟓,𝟔)
(𝟔,𝟏),(𝟔,𝟐),(𝟔,𝟑),(𝟔,𝟒),(𝟔,𝟓),(𝟔,𝟔)}

 
 

 
 
ون العذد    

اب  ذام ق  ح 
است   ي 

ة  ث  اء العث  ض  اصر ف  ذ عذد عث  ح 
م ئ 

ساسي  ي  𝒏 الا  = 𝟔 × 𝟔 = 𝟑𝟔 

   ث كث  ول ي  اصر الحذت  الا  علاه   𝐄𝟏عث 
 
ة  ا ث  اء العث  ض  ه  من ف  ود 

ح   
هي ن ما موع الوج  𝐄𝟏 ,  𝟓وهو مج  = {(𝟏, 𝟒), (𝟒, 𝟏), (𝟐, 𝟑), (𝟑, 𝟐)} 

ج  الحذت    
ائ  ث  كون عذد ي  ث 

𝒎 , ق  = اصر  𝟒 ة  و عذد عث  ث  اء العث  ض  𝒏ف  = ون   𝟑𝟔
اب  طث ق الق  م ن 

ري    ي  ظ  مال الن 
 الاحت 

𝑷(𝐄𝟏) =
𝒎 

𝒏
=
𝟒

𝟑𝟔
=
𝟏

𝟗
 

    ى
ان  اصر الحذت  الث  ث  عث  كث  ول  𝐄𝟐ي  ة  الا  عف  وهو الوح  ى  ض 

ان  ة  الث  𝐄𝟐,  الوح  = {(𝟐, 𝟏), (𝟒, 𝟐), (𝟔, 𝟑)}  ,𝒎 = 𝟑  , 𝒏 = 𝟑𝟔 

𝑷(𝐄𝟐) =
𝒎 

𝒏
=
𝟑

𝟑𝟔
=
𝟏

𝟏𝟐
 

 

(𝟔− 𝟒) 
 درسـال

 

 الاحتمال التجريبي والاحتمال النظري

 مثال 1

  اولا   

SOL: 



 

             
 

 

ة  رمي                              رب  ج 
ى  ئ 

ري  ف  ذ حج  رد مره  واحذه  : ح  مالت  الحضول علي  احت 
  ن ا ري  حج 

ل
ة  احذ ا لث  لعذد علي وح  ري 

ة  الاج    العذد علي الوح 
  ن ري  حج 

ل
هي  ا ن علي وج  موع العذدي  ر من مج    𝟖 اكث 

  ن ري  حج 
ل
هي  ا ن علي وج  موع العذدي   𝟏𝟐 مج 

رد  ري  الث  حج 
ل
ة   ث  اء العث  ض  ث  ف  كث   ي 

𝛀 = {
(𝟏, 𝟏),…… , (𝟏, 𝟔)
⋮    ⋮     ⋮

(𝟔, 𝟏),…… , (𝟔, 𝟔)
}  , 𝒏 = 𝟑𝟔 

   ول ة احذ الحذت  الا  نوح  ري  حج 
ل
لث   ا ري 

ة الاج   الوح 
𝐄𝟏 = {(𝟏, 𝟑), (𝟑, 𝟏), (𝟐, 𝟔), (𝟔, 𝟐)} ,𝒎 = 𝟒 
𝑷(𝐄𝟏) =

𝒎 

𝒏
=
𝟒

𝟑𝟔
=
𝟏

𝟗
 

  ن موع العذدي  ر من  مج    𝟖اكث 
𝐄𝟐 = {

(𝟑, 𝟔), (𝟔, 𝟑), (𝟒, 𝟓), (𝟓, 𝟒), (𝟒, 𝟔), (𝟔, 𝟒), (𝟓, 𝟓), (𝟓, 𝟔)

, (𝟔, 𝟓), (𝟔, 𝟔)
}  

                                                       𝒎 = 𝟏𝟎  

𝑷(𝐄𝟐) =
𝒎 

𝒏
=
𝟏𝟎

𝟑𝟔
=
𝟓

𝟏𝟖
 

  ن موع العذدي    𝟏𝟐مج 
𝐄𝟑 = {(𝟔, 𝟔)} ,𝒎 = 𝟏 
𝑷(𝐄𝟑) =

𝒎 

𝒏
=
𝟏

𝟑𝟔
 

 
رد                              ر ت  ج   مره   𝟐𝟓رمي  حج 

ائ  ث  ث  الث  ذول وكاي  ى    الح 
 ف 

ة  ال  ج  ي 
ت   𝟔 𝟓 𝟒 𝟑 𝟐 𝟏 ن 

 𝟕 𝟐 𝟓 𝟑 𝟔 𝟐 عدد المرات  
مال وع الاحت 

هور العذد    ماب 
مال ظ  ذ احت   𝟒ح 

 
 مال وع الاحت 
ي  ب  ب  ري  ج 

كررت   ئ  ة  ي  رب  ج 
 مره   𝟐𝟓لان الت 

  هور العذد
 مرات   𝟓هو  𝟒حذت  ظ 

ي   ب  ري  ج 
مال الت  ون الاحت 

اب  ث  ق  كث  𝑷(𝑬)  ي  =
ها الحذت   ي 

ق ق 
حق 
ت  ي 
ي   

عذد المرات   الب 

ر ج 
ة  الت  ب  عذد مرات   

 

𝑷(𝑬) =
𝟓

𝟐𝟓
=
𝟏

𝟓
 

 
 

س كل                                 ى  سحث  كره  ب 
وان  . عس  ة  ذت  الث  م اعن 

ذوق ي   من صن 
عذ                              ج  ب 

ائ  ث  ي ن الث  ث  ذول ي  ة   𝟓𝟎الح   سحث 

ة   ج  ي 
ت  رق  احمر الن  ر ار 

  اصف 
 

ض ن  ر اي 
 اصف 

ات   سجوب 
ل
 𝟔 𝟏𝟏 𝟏𝟓 𝟏𝟎 𝟖 عدد ا

 وع
مالماب  ي   الاحت  ب  ري  ج 

ري  ام ئ  ظ  راءن  مال سحث  كره  صف  ذ احت   ح 
  ة وب 

ة  مث  سث 
ري  و ب  ضوره كسر عس  مال ن  ث  الاحت   اكث 

 
  مال وع الاحت 
ي  ب  ب  ري  ج 

كررت   ئ  ة  ي  رب  ج 
 مره   𝟓𝟎لان الت 

  راء هو ي   𝟏𝟓حذت  سحث  كره  صف  ب  ري  ج 
مالها الت  كون احت  ث  ث 

 مره  ق 

𝑷(𝑬) =
ها الحذت   ي 

ق ق 
حق 
ت  ي 
ي   

عذد المرات   الب 

ة   رب  ج 
عذد مرات   الت 

=
𝟏𝟓

𝟓𝟎
=
𝟑

𝟏𝟎
 

  حول الكسر الى
ة  لكي  ئ  وب 

ة  مث  سث 
ام  ب  عل المق  حاول ج 

عذد 𝟏𝟎𝟎ئ  ة  ب  رب 
ض  ث   ن  اي   ي 

𝑷(𝑬) =
𝟑

𝟏𝟎
×
𝟏𝟎

𝟏𝟎
=

𝟑𝟎

𝟏𝟎𝟎
= ة    𝟑𝟎% وب 

ة  مث  سث 
 ب 

𝑷(𝑬) =
𝟑𝟎

𝟏𝟎𝟎
= 𝟎. ري    𝟑  عذد عس 

ذ                                 ي  رمي مهن 
طعب  ود ف 

ق  ة   مره   𝟏𝟑ن  الث  ج  الث 
ائ  ث  لث  الث   . وسح 

ج  
ائ  ن  ,𝐇) (𝐓,𝐇) (𝐇,𝐇) الن  𝐓) (𝐓, 𝐓) 

كرار  𝟐 𝟑 𝟏 𝟕 الن 

 هور
ري  لظ  ظ  مال الن 

ذ الاحت  ,H)ح  𝐓)  ذ مال ح  ي   الاحت  ب  ري  ج 
الت 

هور
,H)لظ  𝐓)  ي ن ساوب  مالي ن مت   ؟ هل الاحت 
 
  مذ علي

عت  ري  ب  ظ  مال الن 
ة  الاحت  ث  اء العث  ض  ج  ف 

ائ  ث   وهي  الث 
𝛀 = {(𝐇,𝐇), (𝐓,𝐇), (𝐇,𝐓), (𝐓,𝐓)},   𝒏 = 𝟒 

هور 
كون حذت  ظ  ث 

𝒎 هو مره  واحذه  (𝐇,𝐓)ق  = 𝟏 

𝑷(𝑬) =
𝒎 

𝒏
=
𝟏

𝟒
 

   ة  وهي رب  ج 
كرار الت  مذ علي ي 

عت  ي  ب  ب  ري  ج 
مال الت   مره   𝟏𝟑الاحت 
هور 

 مرات   𝟑هو  (𝐇,𝐓)وحذت  ظ 

𝑷(𝑬) =
ها الحذت   ي 

ق ق 
حق 
ت  ي 
ي   

عذد المرات   الب 

ة   رب  ج 
عذد مرات   الت 

=
𝟑

𝟏𝟑
 

  ي ن  الا ساوب  ر مت  ث 
مالي ن ع   حت 
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وي  علي                                  حث  س ئ  رق  كرات   𝟓كت  ركرات   𝟖و ر  ض   ح 
ركرات   𝟕و                             . صف 

ذ   ري  ح  ظ  مال ن  وع الاحت 
ي   ب  ب  ري  ج 

اء  ام ئ  رق  مال سحث  كره  ر   واحذه   احت 
 
  مال وع الاحت 
ري  ب  ظ   .ن 

ة   ث  اء العث  ض  موع الكرات   𝛀ف  س  هي  مج  ى  الكت 
𝛀ف  = 𝟓 + 𝟖 + 𝟕 = 𝟐𝟎 

  اء هو رق  مالها  كره   𝟐𝟎كرات  من اصل  𝟓حذت  سحث  كره  ر  كون احت  ث 
 ق 

𝑷(اء رق  (ر  =
𝒎 

𝒏
=
𝟓

𝟐𝟎
=
𝟏

𝟒
 

ف                                     ذادوق  ع  ة  ب  ث  ى  مذي 
اطعات  ف  ق  ى  احذي الت 

ض ف 
ح 
حصي  س 

 
ا ق 

اهذها.  𝟐𝟓 اره  س  راء و  𝟏𝟑سث    𝟕صف 
 

ض ن  ة   𝟓 و  ي  ذر .  رصاصث  مال ان ق  احت 
اطع  ق  ار  الت  ث  ح 

ي  ئ 
ة  الب  الث   الث 

اره  كون السث 
راءي  ري  ام  صف  ظ  مال ن  وع الاحت 

, وماب 
ي  ؟ ب  ري  ج 

م   ئ 
س كل ي  ة  ب  سث 

ث  الت  ة  اكث  وب 
ة  مث  سث 

ري  وب   ؟ كسر عس 

مال هو  وع الاحت 
ي  ب  ب  ري  ج 

اهذ  ئ  كرارات  ت  حضلث  علي الان المس   مره   𝟐𝟓 ي 
راء هي   ارات  الصف  كون  𝟏𝟑عذد السث  ث 

اره  ق  اره  ال احت مسث  كون السث  ة  ان ي  الث  الث 
راء من اصل  اهذات    𝟐𝟓صف  كرار للمس   ي 

𝑷(راء
(صف  =

ها الحذت   ي 
ق ق 

حق 
ت  ي 
ي   

عذد المرات   الب 

ة   رب  ج 
عذد مرات   الت 

=
𝟏𝟑

𝟐𝟓
 

𝑷(راء (صف  = 𝟏𝟑

𝟐𝟓
×
𝟒

𝟒
=

𝟓𝟐

𝟏𝟎𝟎
= ة    𝟓𝟐% وب 

ة  مث  سث 
 ب 

𝑷(راء (صف  = 𝟓𝟐

𝟏𝟎𝟎
= 𝟎. 𝟓𝟐 ري   كسر     عس 

ة                                  ث 
س ق  ث  ان  كره   كرات  حمراء و 𝟒كت  ح  اء ئ  رق  راء كم كره  ر  ض   ح 

اف   ض  مال سحث   ن  كون احت  س لث   كره  ال الى الكت 
ل
𝟐جمراء ا

𝟑
مال ؟   وع الاحت 

 ماب 

اء  رق   عذد الكرات  الر 
 

رض ف  س 𝒙ن  ى  الكت 
كون عذد الكرات  ف  ث 

 ق 
 𝒙 + 𝟒 + 𝟏 = 𝒙 + جمر 𝟓

ل
مال الكرات  ا 𝟐واحت 

𝟑
جمرا 

ل
  𝟒ء وعذد ا

جمراء
ل
هور الكرات   ا

مال ظ  احت  =
جمراء

ل
عذد الكرات   ا

ة   عذد الكرات   الكلث 
 

𝟐

𝟑
=

𝟒

𝒙 + 𝟓

ي ن× وسطي ن 
طرق 

⇒       𝟐(𝒙 + 𝟓) = 𝟏𝟐 

𝟐𝒙 + 𝟏𝟎 = 𝟏𝟐 
 
⇒ 𝟐𝒙 = 𝟏𝟐 − 𝟏𝟎

 
⇒𝟐𝒙 = 𝟐

÷𝟐 
⇒ 𝒙 = اء 𝟏 رق   ر 

مال  وع الاحت 
ري  ن  ظ  ن   

احث                                      ذ ي  ى  وح 
مالم ف  ارات  ان احت  ات  السث  طاري  ع ن  كون  ضن   

ة    طارب  ر الن  ث 
𝟑صالحة  هو ع 

𝟐𝟎
ع   ا ارا المضن  ي  ؟ واد  ب  ري  ج 

مال ام ئ  ري  الاحت  ظ  ان 

ة ؟ 𝟐𝟒𝟎الحضول علي  اح  ث  ع اي  ة  كان علي المضن  طارب  كم ن 
لحة  . ق  ر صا ث 

ة  ع  طارب      ن 
  
 مال ي  الاحت  ب  ري  ج 

ة ئ  رب  ج 
الت  لحة هو ي  ر صا ث  ات  الع  طاري  ف  عن الن   لان الكش 

 ون  
 

رض ات  𝒙ف  طاري  ع للحضول علي  عذد الن  ها المضن  ج 
ت 
ت  ي  سوف  ي    𝟐𝟒𝟎الذ 

ر ث 
ة  ع  طارب  ذام   صالحة  ن  ح 

ست   
ا اسث  وي  ث  ة  والث  سث 

كون المعادلة   الت   ي 
𝟑

𝟐𝟎
=
𝟐𝟒𝟎

𝒙

ي ن× وسطي ن 
طرق 

⇒       𝟑𝒙 = 𝟒𝟖𝟎𝟎 

𝒙 =
𝟒𝟖𝟎𝟎

𝟑

       
⇒  ∴ 𝒙 = ة   𝟏𝟔𝟎𝟎 طارب   ن 

ر                             ج 
 
ث  دراسة  علي ا ات   𝟏𝟎𝟎ي  ح 

 
ا ض ق 

ح 
هم  𝟏𝟓س 

هم اب 
مي 

ث  الذراسة  علي  ري  ج 
 
ا ا اد  سري , ق  ذ الت  عملون الن 

سن  ب 
ض 𝟒𝟎𝟎

ح 
كم  س 

عق 
وق  ث   ي 

سري ذ الت  عملون الن 
سن  ي  ب  اض الذ  ح 

س   ؟  عذد الا 

 
 

رض ف  اض 𝒙ن  ح 
س  سري عذد الا  ذ الت  عملون الن 

سن  ي  ب   الذ 
𝟏𝟓

𝟏𝟎𝟎
=

𝒙

𝟒𝟎𝟎

ي ن× وسطي ن 
طرق 

⇒       𝟏𝟎𝟎𝒙 = (𝟏𝟓)(𝟒𝟎𝟎) 

𝟏𝟎𝟎𝒙 = 𝟔𝟎𝟎𝟎
÷𝟏𝟎𝟎
⇒   𝒙 =

𝟔𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟎𝟎
 

∴ 𝒙 = 𝟔𝟎  
اض                                         ح 

س  وات  لو كان المطلوت  هو عذد الا  كون الح  ا ي   ماد 
ذ                                     ذمون الن 

ح 
ست  ي  ب  يالذ 

مب   الت 
 

ض  100من اصل 
ح 
سري .  𝟏𝟓س  ذمون الت  ح 

ست  ن ب  ي 𝟖𝟓اد 
مب  ذمون الت  ح 

ست   ب 
𝟖𝟓

𝟏𝟎𝟎
=

𝒙

𝟒𝟎𝟎

ي ن× وسطي ن 
طرق 

⇒       𝟏𝟎𝟎𝒙 = (𝟖𝟓)(𝟒𝟎𝟎) 
𝟏𝟎𝟎𝒙 = 𝟑𝟒𝟎𝟎𝟎 
∴ 𝒙 = 𝟑𝟒𝟎  
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  :         H.W

  ى
رد مره  واحذه  ف  ري  ت   رمي  حج 

ة  رب  ج 
؟ ئ  ة  الث  مال الاحذات  الث  ذ احت   . ح 

ي ن ساوب  ي ن مت  رب  حج 
ل
هي  ا  العذدان علي وج 

  ة ى  العذد علي وح 
ان  ة  الث  صف  العذد علي الوح  ول ن  ر الا  حج 

ل
 ا

   ساوي هي ن ب  ن علي الوج  موع العذدي   𝟏𝟎مج 
  ل من

هي ن اق  ن علي الوج  موع العذدي   𝟓مج 
   ث ن  ري  ج 

مال ةائ  ة  الاحت  ق  رب   ات  السان 
ظ  .ام ن   ة 

  رد ر الث   رمي  حج 
ة  رب  ج 

ى  ئ 
ذ:مره واحذه   .ف   ح 
 . ي  ب  ري  ج 

ري  ام ئ  ظ  مال ن  وع الاحت 
 ب 
  سمة  علي

ل الق  ث 
ق  مال الحضول علي عذد ن   𝟒احت 

 .   رد مره واحذه ر الث   رمي  حج 
ة  رب  ج 

ى  ئ 
ذ:ف   ح 
 . ي  ب  ري  ج 

ري  ام ئ  ظ  مال ن  وع الاحت 
 ب 
  مال .احت  ي  وج  هور عذد ر 

 ظ 
   ري ة  وكسر عس  وب 

ة  مث  سث 
ضوره  ب  مال ن  ة  الاحت  سث 

 ب 

  واع
ب  ذاد واحصي ا  ع  ة  ب  ث  اطعات  مذي  ق  ى  احذي ن 

ذ ف  ف  مهن  وق 
ارات   ي ن السث  اهذها احصي سث   𝟐𝟎, من ب  ارات  صالون  𝟏𝟎اره  س   سث 

ل الركات  و 𝟕و
ق  ره لت  ث  ل ضع 

ق  ارات  ن  ارات  حمل . 𝟑سث   سث 

ة   الث   الث 
اره  كون السث 

مال ان ي  ذر احت  اره  ق  اطع سث  ق  ار  الت  ث  ح 
ي  ئ 

 ؟صالون الب 

Ans: 

 

 

 

 

 

 

 
 

ان ق  حق 
ت  مكن ان ي  ان لاي    هما حذي 

 
ة  واحذه   معا رب  ج 

ى  ئ 
ان .ف  ث 

اق  ث  ان المث   :الحذي 
ذ رمي  حج   ن الحضول علي عذد عن 

 
ا رد مره واحذه  ق  ردي  ر ت 

وعذد ف  : لا   مث 

ي   وج  ل.ر  حث 
 مست 

 
 معا

ي ن .  ث 
اق  ث  ي ن المث  مال الحذب  مكن حسات  احت   وي 

ا كان ,𝐄𝟏 اد  𝐄𝟐  وع
مال  وق  ن احت 

 
ا ي ن ق  ث 

اق  ث  ي ن مث  وع  او 𝐄𝟏حذب 
  𝐄𝟐وق 

ي ن موع الحذب  ساوي  مج  𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐)    ب  = 𝑷(𝐄𝟏) + 𝑷( 𝐄𝟐) 

اها كلمة    ول او  " معن  مال الحدت  الا  ي  احت 
 
ي  او " ا

ان  مال الحدت  الن  احت  : 𝐎𝐫 
 

رد مره                                 ر الث  ذ رمي  حج  مال الحضول علي واحذه   عن  ذ احت   ح 
ي  عذد   او   𝟑العذد                                   وج   ؟ر 

ر ر الث  ة حج  هر علي وح 
ظ  مكن ان ن  ة  لاي  ما اب  ي  و عذد   𝟑د العذد ي  وج   ر 

ان  ث 
اق  ث  ان مث  كون الحذي  ا ي   لذ 

اء  ض  ث  ف  كث  ة  ي  ث  ردالعث  رد الث  حج 
ل

  𝛀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔}, 𝒏 = 𝟔 
مال الحذت   ذ احت  ح 

هور العذد  𝐄𝟏سوف  ئ 
𝒎,   𝟑ظ  = 𝟏 

𝑷(𝐄𝟏) =
𝒎

𝒏
=
𝟏

𝟔
 

مال الحذت   ذ احت  ح 
ي  ,  𝐄𝟐سوف  ئ  وج  هور عذد ر 

𝒎ظ  = 𝟑 

𝑷(𝐄𝟐) =
𝒎

𝒏
=
𝟑

𝟔
 

ان  ث 
اق  ث  ان المث  ون الحذي 

اب  طث ق ق  𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐) ن  = 𝑷(𝐄𝟏) + 𝑷( 𝐄𝟐) 

𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟔
+
𝟑

𝟔
=
𝟒

𝟔
=
𝟐

𝟑
 

مال الحضول علي العذد  ي  عذد او     𝟑احت  وج  𝟐هو   ر 

𝟑
 

 
 
 

  
 
ا ن  اب    ب 

11 
 مثال

SOL: 

 


𝟏

𝟔
 ,

𝟏

𝟏𝟐
 ,

𝟏

𝟏𝟐
 ,

𝟏

𝟔
 , نظرية  

 

 نظرية ,
𝟏

𝟔
 

 

 نظرية ,
𝟏

𝟐
, 𝟎. 𝟓 , 𝟓𝟎% 

 

 𝟏
𝟐

 

 
 
 



 

             
 

 

ذ رمي                                    ري  عن  رد حج   :مره   واحذه  الث 
هي ن  موع الوج  ي ن او مج  ساوب  ن مت  مال الحضول علي عذدي  ذ احت   𝟑ح 

 

𝛀 = {
(𝟏, 𝟏),…… , (𝟏, 𝟔)
⋮    ⋮     ⋮

(𝟔, 𝟏),…… , (𝟔, 𝟔)
}  , 𝒏 = 𝟑𝟔 

ي ن ساوب  ن مت  ول عذدي   الحذت  الا 
𝐄𝟏 = {(𝟏, 𝟏), (𝟐, 𝟐), (𝟑, 𝟑), (𝟒, 𝟒), (𝟓, 𝟓), (𝟔, 𝟔)} ,𝒎 = 𝟔 

𝑷(𝐄𝟏) =
𝒎

𝒏
=
𝟔

𝟑𝟔
 

هي ن  موع الوج  ى  مج 
ان     𝟑الحذت  الث 

𝐄𝟐 = {(𝟏, 𝟐), (𝟐, 𝟏)} ,𝒎 = 𝟐 
𝑷(𝐄𝟐) =

𝒎

𝒏
=
𝟐

𝟑𝟔
 

ان  ,𝐄𝟏الحذي  𝐄𝟐 ان ث 
اق  ث  همامث  ي  ت  ركة  ي  ث  اصر مس  ود عث   لعذو وح 

𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) + 𝑷( 𝐄𝟐) 

𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐) =
𝟔

𝟑𝟔
+
𝟐

𝟑𝟔
=
𝟖

𝟑𝟔
=
𝟐

𝟏𝟖
 

                                     
 
ا ردي 

 ف 
 
جمل عذدا

ئ 
ة   طاق  مال سحث  ن  ذ احت   او ح 

 
جمل عذدا

ئ 

ات  العذد  اعق  مة  من   𝟐من مض 
ات  مرق  طاق   . 𝟗الى  𝟏من ن 

  𝛀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔, 𝟕, 𝟖, 𝟗}, 𝒏 = 𝟗 
ة   ردب 

ام الف  رق  ول الا   الحذت  الا 
  𝐄𝟏 = {𝟏, 𝟑, 𝟓, 𝟕, 𝟗}, 𝒏 = 𝟓 
𝑷(𝐄𝟏) =

𝒎

𝒏
=
𝟓

𝟗
 

ات  العذد  اعق  ى  مض 
ان   𝟐الحذت  الث 

  𝐄𝟐 = {𝟐, 𝟒, 𝟔, 𝟖}, 𝒏 = 𝟒 
𝑷(𝐄𝟏) =

𝒎

𝒏
=
𝟒

𝟗
 

ان  ,𝐄𝟏الحذي  𝐄𝟐هما ي  ت  ركة  ي  ث  اصر مس  ود عث  ان لعذو وح  ث 
اق  ث   مث 

𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) + 𝑷( 𝐄𝟐) 

𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐) =
𝟓

𝟗
+
𝟒

𝟗
=
𝟗

𝟗
= 𝟏 

 
 
 

ي ن دراسة  ا                                     ث  اور ي  مح 
ذول ال لة  لح  ض  ث  المف  ة  علي الكث  ث  حضاي   ا 

ى         
ران  اض لذي         ات  ح 

س   الا 
 الى  اما ض الث 

ح 
ل الش 

ض  ف  مال ان ن  حت 

؟ ة  ث  العلمث   الكث 
 الى  م ض الث 

ح 
ل الش 

ض  ف  مال ان  لان  ااحت 
؟ ة  ث  العلمث   الكث 

 

اض  ح 
س  موع الا  ة  هي  مج  ث  اء العث  ض  𝛀ف  = 𝟐𝟓 + 𝟑𝟎 + 𝟒𝟓 = 𝟏𝟎𝟎 

   ة ث  العلمث  لون الكث 
ض  ف  ي  ن  اض الذ  ح 

س  ول الا  𝒎الحذت  الا  = 𝟑𝟎 

𝑷(𝐄𝟏) =
𝒎

𝒏
=
𝟑𝟎

𝟏𝟎𝟎
=
𝟑

𝟏𝟎
 

   ث لون الكث 
ض  ف  لون ن 

ض  ف  ي  لان  اض الذ  ح 
س  ى  الا 

ان  الحذت  الث 
ة  العلم  𝒎ث  = 𝟐𝟓 + 𝟒𝟓 = ة    𝟕𝟎 ن 

اض   والرب 
ة  ن  ن  لون الدب 

ض  ف  ي  ي   وهم الد 

𝑷(𝐄𝟐) =
𝒎

𝒏
=
𝟕𝟎

𝟏𝟎𝟎
=
𝟕

𝟏𝟎
 

: ة  ث  اي   ي 
ة  ق  ظرن   او ن 

لون 
ض  ف  ي   لا ن  ة   الذ  لون العلمث 

ض  ف  ن اما ن  ة  اد  ث  ن  ة  او الذي  ث 
اص   الري 

𝑷(   ة ث  ن    𝒐𝒓 دي 
ة  ث 

اص  (ري  = 𝑷( 
ة  ث  ن  ( دي  + 𝑷(  

ة  ث 
اص   ( ري 

𝑷(   ة ث  ن    𝒐𝒓 دي 
ة  ث 

اص  (ري  =
𝟐𝟓

𝟏𝟎𝟎
+
𝟒𝟓

𝟏𝟎𝟎
=
𝟕𝟎

𝟏𝟎𝟎
=
𝟕

𝟏𝟎
 

 
          : H.W

  

ذ رمي   ري  عن  ن حج  مال الحضول علي عذدي  ذ احت  رد مره واحذه  ح  الث 
موعهما  موعهما  او 𝟓مج  ان 𝟏𝟏مج  ث 

اق  ث  ان مث  لك ؟  . هل الحذي  ي ن د   ب 
 

:  𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐) = 𝟏

𝟔
 Ans

 
 
 

ب   اص الكن  ج 
 الاش 

ة   ث  ن   𝟐𝟓 دي 
ة    𝟑𝟎 علمث 
ة   ث 

اص   𝟒𝟓 ري 

12 
 مثال

SOL: 

13 
 مثال

SOL: 

14 
 مثال

SOL: 



 

             
 

 

 

 
 ن ال لوي  ث  ي  ح  ي  لون ئ 

 
ا ى  ي 

ن  ا  مال ان ي 
كون احت  ث  ي  حث   ئ 

 
راع

ف   

ه اللون  ذ هذ  ر عن  ش   المو 
𝟏

𝟒
 

                   
ة                         ث  اء العث  ض  ل ف  مث  رض  ي 

سام الف  𝒏عذد اق  = 𝟖   
𝑷(الاحمر) = 𝒎

𝒏
=
𝟒

𝟖
=
𝟏

𝟐
 

𝑷( رق (الار  =
𝒎

𝒏
=
𝟒

𝟖
=
𝟏

𝟐
 

𝑷(ر ض  (الاح  = 𝒎

𝒏
=
𝟐

𝟖
=
𝟏

𝟒
 

ذم مال هو عن  كون الاحت  علاه لث 
 
لوان ا حذ الا 

 
ا لون ي   ي 

 
راع ا ان الف  ث  رص 

𝟏ا ف 

𝟒
كان   ق 

ار هو  اللون  ث  ث 
رالاح  ض  ح 

 الا 

  ي ن من ب 
ة  ق  ذب  ري  ع الث  مع الطواب  ذ ح  هوي مهن    𝟔𝟎ب 

 
عا طاب 

مع  ة , 𝟐𝟓ح  ث  ا , 𝟏𝟓لذول عري  ث 
ق  رن 

ة  𝟐𝟎لذول اف  ث   ,لذول اوري 
معة  ج  ي  ست  ع الذ  مال الطاب  ذر احت   ق 

 
ا ث   اوري 

 
                      𝛀 = 𝟐𝟓 + 𝟏𝟓 + 𝟐𝟎 = 𝟔𝟎 

   𝑷( 
 
ا ث  (اوري  =

𝒎

𝒏
=
𝟐𝟎

𝟔𝟎
=
𝟏

𝟑
 

   ة لث  ى  عاي 
ل ف  رق من كل  𝟑 احصي رح  هم ر 

وب  راد عث 
 اف 

𝟐𝟐  
 
ردا

ذ  , ف  ذي  مولود ح  ل ي  ق الرح  ا رر  مال  ما , اد  اه احت  ث  كون عث  ان ي 
اء رق  سث  ر    لت 

ر                          
اء هم الاف  رق  اهم ر  ث  ي  عث   𝟐𝟐من اصل  𝟑اد الذ 

هم                  
وب  ي  عث  ي  الذ 

 
اء  ا رق  سث  ر  𝟐𝟐لت  − 𝟑 = 𝟏𝟗 
مال  ن احت  اءاد  رق  س ر  ة لت  وب  ل عث 

كون الطق   هو  ان ي 

𝑷(اء رق  س ر  (لت  =
𝒎

𝒏
=
𝟏𝟗

𝟐𝟐
 

 
 
 

  صات
 
ث  علي كره  السلة  ا ذري  ى  ي 

كره  من اصل    لاعث  السلة  ف   

ة   𝟐𝟓 مال, ما اح  رمث  ة  ؟ ت  الث   الث 
ة  ى  الرمث 

ث  السلة  ف  طث  ي  لان ن  ب  ري  ج 
 الت 

ري   ة  , كسر عس  وب 
ة  مث  سث 

وات  علي س كل كسر , ب  ث  الح   اكث 
                       

ة                             رب  ج 
ة  ,  𝟐𝟓عذد مرات  الت  صاب   𝟏𝟓 عذد مرات  الا 

𝑷(𝐸) =
𝟏𝟓

𝟐𝟓
=
𝟑

𝟓
 

 

𝑷(𝐸) =
𝟑

𝟓
×
𝟐𝟎

𝟐𝟎
=
𝟔𝟎

𝟏𝟎𝟎
= 𝟔𝟎% 

 

𝑷(𝐸) =
𝟔𝟎

𝟏𝟎𝟎
= 𝟎. 𝟔 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 تدرب وحل المسائل الحياتية

 الجواب

 الجواب

 الجواب

 الجواب

 الجواب



 

             
 

 

 
 
 

 
 

اور :                                                                 مح 
اء علي الس كل ال ر  ج 

 
ة  ا لاب  سم الى ي 

ر مق  ش  و مو  رض د 
صف  ف  ر , ن  ض  رض اح 

ة  الف  لث  رق سذسة   احمر , ي   ار 

رض  علي                                                       
ر الف  ش  ذل مو  مال ان ي 

ر ما احت  ض  ح 
حمر او الا  ة  الا  عذ اطلاق   ب 

 
𝑷(ر ض  ( اح  =

𝟏

𝟐
 , 𝑷 ( احمر) =

𝟏

𝟑
 , 𝑷 رق ) ( ار  =

𝟏

𝟔
 

𝑷( ر ض  (احمر 𝒐𝒓 اح  = 𝑷(ر ض  ( اح  + 𝑷( احمر ) 

𝑷( ر ض  (احمر 𝒐𝒓 اح  =
𝟏

𝟐
+
𝟏

𝟑
=
𝟓

𝟔
 

مال  ذ احت  حذي 
ذ ئ  ذ كل من ساره  ومهن  ري    ت 

 
ا ث  واي 

اء او حمراء عس  رق  ار كره  ر  ث  ث 
وي  علي  اح  حث  س ئ   من كت 

رق و 𝟓                                                    ك. 𝟔كرات  حمر و  𝟒كرات  ر  ث  اي  سر اح 
حة  ؟ ق  ة صحت  ث  اي  ث  اح  هما كاي  ر , اب 

 كرات  صف 

د سارة    مهن 

𝑷( 𝑹 𝒐𝒓 𝑩) = 𝑷(𝑹 ) + 𝑷( 𝑩 ) =
𝟒

𝟏𝟓
+
𝟓

𝟏𝟓
=
𝟗

𝟏𝟓
=
𝟑

𝟓
 𝑷( 𝑹 𝒐𝒓 𝑩) = 𝑷(𝑹 ) × 𝑷( 𝑩 ) =

𝟒

𝟏𝟓
×
𝟓

𝟏𝟓
=
𝟒

𝟒𝟓
 

ة                               اب  ح  ان ساره  ا  ة الحذي  ب  حة  لا  ان   هي  الصحت  ث 
اق  ث  هما هو حاصل  مث  وب 

اب  معهما وق  س ح  هماولت  رب   ص 
 

ى  الكسر   
لة كل عذد ف  مث   لما ي 

 
حا ت 

وص 
𝟐ب 

𝟗
   

مال وق  لة احت  مث  ي  ي  ري  وع حذت  الذ  ظ  ي  او ن  ب  ري  ج 
 ؟ئ 

 

سط   ج   𝟐الت 
ائ  ث  ام  الحذت  هو عذد ي  اصر  𝟗اما المق  ل عذد عث  مث  ت 

ة  ق  ث  اء العث  ض  : ف  ري  ظ  مال الن 
ى  الاحت 

ف 

سط   ج   𝟐الت 
ائ  ث  ام  الحذت  هو عذد ي  ل عذد  𝟗اما المق  مث  ت 

ة  مرات  ق  رب  ج 
مال   الت  ى  الاحت 

ي  ف  ب  ري  ج 
:الت 

 

 تحدِ     اولا    

َـف  كرـ

 الجواب

    
 
ا ث  اي   اكتشف الخطأ  ي 

 الجواب

 
 
ا الث   اكتب    ي 

 بالجوا



 

             
 

 

 

𝟏𝟐. 𝟓% 



 

             
 

 

 
    

   

كون  د ي  ر وق  طي ن او اكث  سي  ي ن ث  كون من حدث  ت  لة  ي  ق  طة  او مست  راب  :  .مث  الحدث  المركب 

سمي ن  
ه الدرس الى ق  سم هد 

ق  لةالاول سوف  ن  ق  ى  و  الاحداث  المست 
ان  طة  الت  راب       الاحداث  المث 

  
 

ي   ي ن الد  وع احدهما  هما الحدث 
روق  ث  و  ر لاث 

وع الاخ 
وع او عدم وق 

لي ن .على وق 
ق  ي ن المست   :الحدث 

ون عالى  "  ث  ر 
لف  د  وصوث  الت  ي  ر لد  هما   "العصث  ي  ان 

 
ى  ا

ان  ر على الت  ث  و  ول لاث  لاحظ  ان الحدث  الا  لي نلو ي 
ق  لاً: .مست   مت 

مال   مكن حساث  احت  لي ن .وي 
ق  ن المست  ي   الحدث 

ا كان ,𝐄𝟏 اذ  𝐄𝟐  ي ن لي ن حدث 
ق  وع  مست 

مال  وق  ن احت 
 
ا   "  ق 

ً
رث  هو حاصل هما معا مال ض  مال  𝐄𝟏 احت  ى  احت 

الى  "   𝐄𝟐 ف  ون الت 
اث  ى  الق 

 كما ف 
𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐)            : ب   ان اها هو  "   𝒂𝒏𝒅حت  م"   ,  "   و: معت 

 " ي 
 

ر                              ارث  ق  ر ن  ث  س  ة   ث  ست 
ن  محدذ ي 

ى  موعدها ال
ها ف  ران  ة  الى وصول طاث  ت 

ة  العراق  وث  طوط الج 
ركة  الخ  𝟏𝟗ش 

𝟐𝟎
ة      ست 

ر الن  ث  س  عة %𝟐, كما ث  دان الامت  ق   الى ف 
ما                           
مالف  ى  موعدها   احت 

ره  ف  عة  معوصول الطاث  دان الامت  ق   ؟ف 
 

ة  كلمة   ست 
سها كلمة  ث 

ق  مالهى  ن  ره   احت  مال وصول الطاث  ره  هو احت  ة  وصول الطاث  ست 
ة ث  ي  اث 

 
𝑷(𝐄𝟏)   ا =

𝟏𝟗

𝟐𝟎
 

عة   دان الامت  ق  ة  ف  ست 
كون         %𝟐هو  ث  ت 

𝑷(𝐄𝟐)ق  = 𝟐% =
𝟐

𝟏𝟎𝟎
=

𝟏

𝟓𝟎
 

ما  ة ي  عة اث  دان الامت  ق  ر على ف  ث  و  ره  لاث  ن حدث  وصول الطاث  ي ن  اذ  لي ن الحدث 
ق  مالهما  مست  اذ احت  ج  لي ن  لاي 

ق  ي ن المست  ون الحدث 
اث  دم ق  ح 

ست 
 .وسوف  ث 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) لة   ق  ون الاحداث  المست 
اث  ق   

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏𝟗

𝟐𝟎
×

𝟏

𝟓𝟎
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏𝟗 × 𝟏

𝟐𝟎 × 𝟓𝟎
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏𝟗

𝟏𝟎𝟎𝟎
= 𝟎. 𝟎𝟏𝟗 = 𝟏. 𝟗% 

                                                    
 
 

(𝟔 − 𝟓) 
 درسـال

 

 الاحداث المركبة

 مثال 1

  اولا   

SOL: 



 

             
 

 

وي  على                               جت  س ي  راء , 𝟒كراث  حمراء , 𝟑كن  ض  اء  𝟓كراث  ح  رق  م ,كراث  ر 
 ي 
ً
ا ت  واي 

ة كره  عس  ب  مت  دث  سجت  س اعي  ة   الى الكن  ت  اي   ي 
ب  كره   وسجت 

مال                              د احت  م حمراء سجب  كره   ح 
راء ي  ض    ؟ح 

  
ولى                                                                                                                             لي ن لان الكره الا 

ق  ي ن مست  سالحدث  دث  الى الكن   اعي 
𝟑 + 𝟒 + 𝟓 =  كره   𝟏𝟐

𝐄𝟏  كره   𝟏𝟐 كراث  من اصل 𝟑حمراء وعدذهن سجب  كره     

𝑷(𝐄𝟏) =
حمراء

ل
عدذ الكراث   ا

عدذ الكراث   الكلى  
=

𝟑

𝟏𝟐
=

𝟏

𝟒
 

𝐄𝟐 راءسجب  كره      ض   كره   𝟏𝟐 كراث  من اصل 𝟒وعدذهن  ح 

𝑷(𝐄𝟐) =
راء ض  عدذ الكراث   الخ 

عدذ الكراث   الكلى  
=

𝟒

𝟏𝟐
=

𝟏

𝟑
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) لة   ق  ون الاحداث  المست 
اث  ق   

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟒
×

𝟏

𝟑
=

𝟏

𝟏𝟐
 

راء  ض  ة  ح  ت  اي  ولى حمراء و الت  كون الكره الا  ة  ان ي  ست 
 هى  ث 

𝟏

𝟏𝟐
 

ة                                ت 
دوق ق  راء,كراث   𝟗 كراث  حمراء, 𝟒صي   صف 

ب   .سوذاء كراث   𝟑  ان سجت   كري 
ً
ا ت  واي 

عدعس   ب 
ري مع  الواحده 

خ  عاذه  الا  ا 
مال سجب  كره  حمراء  د احت  ة  اولاً . ح  سجوث 

لم
م الكره    ا

 سوذاء ؟ي 

ان  لان الحدي  ق  دوق مست  دث  الى الصي  ة  اولاً اعي  سجوث 
لم
ة الكره  ا ث   لا 

𝟒 + 𝟗 + 𝟑 =  كره   𝟏𝟔
𝐄𝟏  كره   𝟏𝟔 كراث  من اصل 𝟒سجب  كره  حمراء وعدذهن    

𝑷(𝐄𝟏) =
حمراء

ل
عدذ الكراث   ا

عدذ الكراث   الكلى  
=

𝟒

𝟏𝟔
=

𝟏

𝟒
 

𝐄𝟐  كره   𝟏𝟔 كراث  من اصل 𝟑وعدذهن  سوذاءسجب  كره     

𝑷(𝐄𝟐) =
عدذ الكراث   السوذاء

عدذ الكراث   الكلى  
=

𝟑

𝟏𝟔
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) لة   ق  ون الاحداث  المست 
اث  ق   

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟒
×

𝟑

𝟏𝟔
=

𝟑

𝟔𝟒
 

رص                                 ر الف  ش  ر مو  دوث  مة  وي 
اث  المرف  طاق  رث  احدي الي  ث  ت 

ا اح   اذ 

اوره   مج 
ى  الاس كال ال

ي ن ف  اور كما مت  مج 
  ال

                                                               𝟏  𝟐  𝟑  𝟒   

ج  
اي  كون الت  مال ان ي    ما احت 

ً
 عدذا

ً
ا ت  وح  رق و ر   اللون ار 

ان   لان الحدي  ق  ة مست  ث  هور لا 
ة  ظ  طاق  ة   ب  ت  وح  ر ر  ث  و  هور لون  لا ث 

 على  ظ 
𝐄𝟏 هور    

ةظ  طاق  ت   ب  وح  اث   𝟒 من اصل 𝟐 عدذهن  و  ة  ر  طاق   ب 

𝑷(𝐄𝟏) =
ة ت  وح  اث   الر  طاق  عدذ الي 

اث   الكلى   طاق  عدذ الي 
=

𝟐

𝟒
=

𝟏

𝟐
 

𝐄𝟐 رق     هور اللون الار 
 الوان 𝟖 من اصل 𝟐 وعدذهة ظ 

𝑷(𝐄𝟐) =
رق  عدذ اللون  الار 

عدذ الالوان الكلى  
=

𝟐

𝟖
=

𝟏

𝟒
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) لة   ق  ون الاحداث  المست 
اث  ق   

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟐
×

𝟏

𝟒
=

𝟏

𝟖
 

: ة  لة    ملاحط  مت  ى  الا 
ب  ف  ب  المطالت  ة  لو كاي  ق  حمل  السان 

ي 
س " او كلمة  "   م "  ولن 

ان  "  و " , "  ي  ت 
اق  ت  ان مت   والحدي 

ا ث  ة  لكت  ت 
اق  ت  ون الاحداث  المت 

اث  دم  ق  ح 
 ست 

𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) + 𝑷( 𝐄𝟐) 

 مثال 2

SOL: 

    : اث  لة   ملاحط  ف  حل امت  اث  او الكراث  حول كت  طاق  لة   الي  ق   الاحداث  المست 
    "  دث  كلماث ا وح  اذ  وع الحدث  ق 

حدذ ث 
دث    اواعاذه ي  عاذه  او اعي   است 

اع  او     وع ارح 
ان ث  ي ن"   ق  لي ن الحدث 

ق  ه  مست  ون 
اث  طت ق ق   . ماوب 

     اث   الكلى طاق    او الي 
مع عدذ الكراث  ح 

ي 
 

  مال الحدث  الاول د احت  ح 
كون  𝑷(𝐄𝟏) ي  ول ي  ل الحدث  الا  ت 

م كلمة  " ق 
 "و" , " ي 

    ى
ان  مال الحدث  الت  د احت  ح 

كون  (𝐄𝟐) ي  ى  ي 
ان  عد الحدث  الت  م كلمة  " ب 

 "و" , " ي 
     الى ون الت 

اث  دم الق  ح 
ست 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐)   ث  = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) 

 مثال           3

SOL: 

 مثال           4

SOL: 



 

             
 

 

ى  رمى                                        
طعت  هور ق 

مال ظ  وذ مره   واحده. ما احت 
ق     صوره ن 

ولى على                                 طعة  الا  ة  والق  اث  ة   كت  ت  اي   الت 
طعة   على الق 

 : ة  كون من ملاحط  ت  وذ ي 
ق  طعة  الت  هي نق  ة   𝐓صوره  𝐇 وج  اث   كت 

ان  لان الحدي  ق  هور صوره  مست 
ة ظ  ث  ة  لا  ت  اي  ى  الت 

ة  ف  اث  هور كت 
ر على ظ  ث  و  ولى لا ث  ى  الا 

 ف 
𝐄𝟏 هور   

ى   𝐇 صوره  ظ 
طعة  ف  ولى وعدذه الق  هي ن من اصل 𝟏  االا    وج 

𝑷(𝐄𝟏) =
عدذ مراث   الصوره 

ة الكلى   عدذ الاوح 
=

𝟏

𝟐
 

𝐄𝟐 هور   
ة   ظ  اث  ى   𝐓 كت 

طعة  ف  ة   الق  ت  اي  هي ن من اصل 𝟏  اوعدذه الت    وج 

𝑷(𝐄𝟐) =
ة   اث  عدذ مراث   الكت 

ة الكلى   عدذ الاوح 
=

𝟏

𝟐
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐)  لة ق  ون الاحداث  المست 
اث   ق 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟐
×

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟒
 

                   

 
          : H.W 

  ر ى  الف 
ر ف  ش  ي ن مره  واحده  ,ص اطلق مو  اورث  مج 

مال ي ن ال ى   ما احت 
ن  ا  ان ي 

ول على اللون  ر الا  ش  حمر مو  ى  على العدذ الا 
ان  ر الت  ش   𝟓ومو 

 

 

 . رص الدوار ر الف  ش  ر مو  دوث  ام وي  رق  اث  الا  طاق  رث  احدي ب  ث  ت 
 اح 

هما عدذ  ج  على كل من 
اي  كون الت  مال ان ي  د احت  اوره, ح  مج 

ى  الاس كال ال
ى  ف  وج   ر 

𝟏  𝟐  𝟑  𝟒  𝟓  
 

   ي ن رمى طعت  هور الرسم على الق 
مال ظ  وذ مره واحده  , ما احت 

ق  ى  ن 
طعت   ق 

  ر ى  الف 
ر ف  ش  ي ن مره  واحده  , ي نص اطلق مو  اورث  مج 

مال ال ى   ما احت 
ن  ا  ان ي 

ول على اللون  ر الا  ش  رمو  ض  ى  على العدذ  الاح 
ان  ر الت  ش   𝟑ومو 

 
 
 
 

Ans: 
 𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =

𝟏

𝟏𝟔
  

 𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝟐𝟎% 

 𝑷 (صوره  𝒂𝒏𝒅صوره ) =
𝟏

𝟒
 

 𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟔
 

                       
ري  رمى                                سمة    حج 

ل الق  ت 
ق  هور عدذ ن 

مال ظ  رذ مره  واحده   . ما احت   ث 
ر  𝟑على            حج 

ل
ى  ا

ول ف  سمة  على الا 
ل الق  ت 

ق  ر 𝟓 وعدذ ن  حج 
ل
ى  ا

ى  ف 
ان   الت 

 : ة  ام ملاحط  رق  كون من الا  ت  رذ ي  ر الث  ,𝟏}حج  𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔} 

ان  لان الحدي  ق  سمة  على مست 
ل الق  ت 

ق  هور عدذ ن 
ر  𝟑لان ظ  ث  و  ول  لا ث  ر الا  حج 

ل
ى  ا

ف 

سمة  على  
ل الق  ت 

ق  هور عدذ ن 
ى   𝟓على ظ 

ان  ر الت  حج 
ل
ى  ا

 ف 

𝐄𝟏  سمة  على
ل الق  ت 

ق  ول وعدذهم  𝟑عدذ ن  ر الا  حج 
ل
ى  ا

 اعداذ 𝟔 من اصل 𝟐ف 

𝑷(𝐄𝟏) =
سمة   على 3

ل الق  ت 
ق  ام ن  عدذ ارق 

ام الكلى   عدذ الارق 
=

𝟐

𝟔
=

𝟏

𝟑
 

𝐄𝟐  سمة  على
ل الق  ت 

ق  ى  وعدذهم  𝟓عدذ ن 
ان  ر الت  حج 

ل
ى  ا

 اعداذ 𝟔 من اصل 𝟏ف 

𝑷(𝐄𝟐) =
سمة   على 5

ل الق  ت 
ق  ام ن  عدذ ارق 

ام الكلى   عدذ الارق 
=

𝟏

𝟔
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) لة   ق  ون الاحداث  المست 
اث  ق   

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟑
×

𝟏

𝟔
=

𝟏

𝟏𝟖
 

 

SOL: 

 مثال           6

SOL: 

 مثال           5

𝟑 
𝟐 

𝟖 

𝟕 
𝟔 𝟓 

𝟒 

𝟑 
𝟐 

𝟖 

𝟕 
𝟔 𝟓 

𝟒 

𝟏 

𝟑 



 

             
 

 

 
  

وع احدهما 
ي  وق  ي ن الد  رهما الحدث  ث  و  ر. ث 

وع الاخ 
وع او عدم وق 

طي ن على وق  راب  ي ن المث   :الحدث 
ة  من والدي  "  ى  المدرسة  حصلب  على هدث 

جب  ف  ح 
ي 
ا  لاحظ    " اذ  ة  لو ي  ى  لم احصل على هدث 

ت  اجى     اي  ج 
عد ي  هما  الا ب  ي  ان 

 
طي نا راب  لاً: .مث   مت 

ن   ي  مال الحدث  مكن حساث  احت  طي نوي  راب   . المث 
ا كان ,𝐄𝟏 اذ  𝐄𝟐  ي ن طي نحدث  راب    "    مث 

ً
وعهما معا

مال  وق  ن احت 
 
ا رث  هو حاصل ق  مال ض  مال   𝐄𝟏 احت  ى  احت 

عد حصول الحدث  الاول   𝐄𝟐ف  ون ب 
اث  ى  الق 

 " كما ف 
𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏)       : ب   ان اها هو  𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏 حت  عد حصول : معت  ى  ب 

ان  ولالحدث   الحدث  الت   الا 
 

وي  على                                جت  س ي  راء , 𝟒كراث  حمراء , 𝟑كن  ض    𝟓كراث  ح 
ً
ا ت  واي 

ة كره  عس  ب  مت  اء ,سجت  رق  هاذون  كراث  ر  س اعاذن   الى الكن 
ة    ت  اي   ي 

ب  كره  مال  سجب  كره  وسجت  د احت  م حمراء .ح 
راء ي  ض   ؟ح 

 
ولى  طي ن لان الكره الا  راب  ي ن مث  عاذ الحدث  سلم ب   الى الكن 

𝟑 + 𝟒 + 𝟓 =  كره   𝟏𝟐
𝐄𝟏  كره   𝟏𝟐 كراث  من اصل 𝟑سجب  كره  حمراء وعدذهن    

𝑷(𝐄𝟏) =
حمراء

ل
عدذ الكراث   ا

عدذ الكراث   الكلى  
=

𝟑

𝟏𝟐
=

𝟏

𝟒
 

𝐄𝟐 راءسجب  كره      ض   لان  كره   𝟏𝟏 كراث  من اصل 𝟒وعدذهن  ح 
ب   ي  سجت  حمراء الد 

ل
س الكره  ا عاذ الى الكن  ول لم ب  ى  الحدث  الا 

 ف 

𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) =
راء ض  عدذ الكراث   الخ 

د دي  عدذ الكراث   الكلى   الح 
=

𝟒

𝟏𝟏
 

 
𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) ون الاحداث   

اث  طة  ق  راب    المث 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟒
×

𝟒

𝟏𝟏
=

𝟏

𝟏𝟏
 

𝟏

𝟏𝟏
كون الكره    مال ان ي  ة  احت  ست 

اع الكره  الاولى هى   ث  دون ارح  راء ي 
ض  ة  ح  ت  اي  ولى حمراء والت   الا 

                       : ة   ملاحط 
كوي   ي نالحدث              ن اي  طي  راب  دث  كلمة   مث  ا وح  دون اعاذه  " اذ  اع"  او "  ي  دون ارح   " ي 

 

  
 
ا ي  اث    ث 

    : اث  لة   ملاحط  ف  حل امت  اث  او الكراث  حول كت  طاق  طة   الي  راب   الاحداث  المث 
    "  دث  كلماث ا وح  اذ  وع الحدث  ق 

حدذ ث 
دون ي  دون  اواعاذه ي  عاذه  ي   است 

دون  او     اع  ي  وع ارح 
ان ث  ي ن"   ق  طي ن الحدث  راب  ة . مث  وث 

اث  طت ق ق   وب 
     اث   الكلى طاق    او الي 

مع عدذ الكراث  ح 
ي 

 

  مال الحدث  الاول د احت  ح 
كون  𝑷(𝐄𝟏) ي  ول ي  ل الحدث  الا  ت 

م كلمة  " ق 
 "و" , " ي 

    ى
ان  مال الحدث  الت  د احت  ح 

عد حصول الحدث  الاول  𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏)ي    ب 
ى  الحدث  

ان  كون  الت  عدي  م كلمة  "  ب 
   "و" , " ي 

     الى ون الت 
اث  دم الق  ح 

ست 
𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐)   ث  = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) 

 مثال 7

SOL: 



 

             
 

 

ة                                    ت 
دوق ق  اء, 𝟑كراث  حمراء,  𝟓صي  رق  دوق  𝟖 كراث  ر  ب  كره  من الصي  راء. سجت 

ها كراث  صف  مذون اعاذن 
ة  ً   ي  ت  اي  ب  ي   سجت 

د                           𝑷ح  م حمراء)
راء ي 

 ؟ (صف 

ان                                         طان الحدي  راب  ولى مث  ة الكره   الا  ث  عاذ لا  دوق لم ب   الى الصي 
𝟓 + 𝟑 + 𝟖 =  كره   𝟏𝟔

𝐄𝟏 راءسجب  كره     
 كره   𝟏𝟔 كراث  من اصل 𝟖وعدذهن  صف 

𝑷(𝐄𝟏) =
راء

عدذ الكراث   الصف 

عدذ الكراث   الكلى  
=

𝟖

𝟏𝟔
=

𝟏

𝟐
 

𝐄𝟐 ول  لان  كره   𝟏𝟓 كراث  من اصل 𝟓وعدذهن  حمراءسجب  كره      ى  الحدث  الا 
ب  ف  ي  سجت  راء الد 

عاذالكره  الصف  دوق  لم ب   الى الصي 

𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) =
حمراء

ل
عدذ الكراث   ا

د دي  عدذ الكراث   الكلى   الح 
=

𝟓

𝟏𝟓
=

𝟏

𝟑
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) طة    راب  ون الاحداث  المث 
اث    ق 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟐
×

𝟏

𝟑
=

𝟏

𝟔
 

 

ة                                    ت 
دوق ق  راءكراث   𝟑كراث  حمراء,  𝟑صي  ض  مال سجب  . ح  راء ما احت  ض  ي ن ح  ولى ؟كرث  عاذه  الكره  الا   من ذون ا 

                     
ان                                                                                                                                 طان الحدي  راب  ولى مث  ة الكره   الا  ث  عاذ لا  دوق لم ب   الى الصي 

                    𝟑 + 𝟑 =  كره   𝟔

𝐄𝟏 راءسجب  كره      ض   كراث   𝟔 اصلكراث  من  𝟑وعدذهن  ح 

𝑷(𝐄𝟏) =
راء ض  عدذ الكراث   الخ 

عدذ الكراث   الكلى  
=

𝟑

𝟔
=

𝟏

𝟐
 

𝐄𝟐 راءسجب  كره      ض  راءلان الكره    اث  كر  𝟓 من اصل كره   𝟐وعدذهن  ح  ض  ول  الخ  ى  الحدث  الا 
ب  ف  ي  سجت  عاذالد  دوق  لم ب   الى الصي 

𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) =
راء ض  عدذ الكراث   الخ 

د دي  عدذ الكراث   الكلى   الح 
=

𝟐

𝟓
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) طة    راب  ون الاحداث  المث 
اث    ق 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟐
×

𝟐

𝟓
=

𝟏

𝟓
 

 

SOL: 

 مثال 8

SOL: 

9  
 مثال



 

             
 

 

          : H.W 

   ة ت 
دوق ق  راءكراث   𝟗كراث  حمراء,  𝟒صي 

ب  سوذاءكراث   𝟑, صف  ان . سجت  ريكري 
عد الاخ   ب 

 الواحده 
ً
ا ت  واي 

عاذه  ذون  عس   ا 
ة                               سجوث 

لم
ي ن  اولاً .  الكره  ا وع الحدث 

مال سجب  كره  حمراء  ما ث  د احت  م ح 
ة   سوذاء  ي  وث 

الصوره  المت   ي 
ة  ست 

ب  الن   اكت 

  ة ت 
دوق ق  اث   𝟓صي  طاق  اث   𝟒حمراء,  ب  طاق  اث   𝟔, سوذاء ب  طاق  راء ب  ض  ب  ح  ة  . سجت  طاق  ها ذون  ب  دوق الى اعاذن  ب    الصي  ة   وسجت  طاق  ة   ب  ت  اي    ي 

ولى                   ة  الا  طاق  كون الي 
مال ان ي  ة  حمراء ما احت  ت  اي  𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐)                                                                                                   سوذاءوالت  =

𝟐

𝟐𝟏
Ans:  

 
 
 

  ة  على وي  علت  جت 
ي 

طعم ال  𝟏𝟎 طع حلوي ب  راولة  , ق 
ة  , 𝟏𝟓ف  كولاث  طعم الس  طعة  ب  ي ن 𝟓ق  طعت 

ار ق  ت  ت 
مال اح  مون . ما احت  طعم اللت  طع ب   ق 

طعم   ولى ب  كون الا  اع على ان ي  ري ذون ارح 
خ  لو الا  ا الواحده  ي  ت  واي 

ة  عس  كولاث  طعم الس  ة  ب  ت  اي  مون والت   .اللت 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟐
×

𝟓

𝟐𝟗
=

𝟓

𝟓𝟖
 

ان طان  الحدي  راب  ة مث  ث  طعة  لا  ولى   الق  عاذ الا  ة  الى لم ب                 العلت 

𝟏𝟎 + 𝟏𝟓 + 𝟓 = طعة   𝟑𝟎   ق 
𝐄𝟏 طعة  سجب      ة   ق  كولاث  طعة   𝟑𝟎 كراث  من اصل 𝟏𝟓وعدذهن  س   ق 

𝑷(𝐄𝟏) =
ة   كولاث  طع الس  عدذ ق 

طع الكلى  
عدذ الق 

=
𝟏𝟓

𝟑𝟎
=

𝟏

𝟐
 

𝐄𝟐 طعة  سجب      مون  ق  طعة   𝟐𝟗 كراث  من اصل 𝟓وعدذهن  اللت   ق 

𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) =
مون  طع اللت  عدذ ق 

د دي  طع الكلى   الح 
عدذ الق 

=
𝟓

𝟐𝟗
 

   ارث  سها ت   اح 
ً
ا اي  ها كت  ن 

رق 
ى  غ 

ة  من رف  ف   واعاذث 
ً
ا اي  ارث  كت  ت  م اح 

ار  ي  ت  ت 
كون اح  مال ان ي  ر , ما احت 

ي ناخ  اث    الكت 

ب   اث  ؟من كت  ت 
اص  وي  على الري  جت   ان الرف  ي 

ً
اث   𝟓علما ت 

اص  ب  ري  ة  ,  𝟐,  كت  ث  ر  لث 
َ

ة  اي ك اث  لع  ب  علوم. 𝟑كت    كت 
 

𝐄𝟐 اث  سجب      اث   كت  ت 
اص  ب   𝟏𝟎 من اصل 𝟓وعدذهن  ري   كت 

𝑷(𝐄𝟐) =
اث   ت 

اص  ب   الري  عدذ كت 

ب   الكلى   عدذ الكت 
=

𝟓

𝟏𝟎
=

𝟏

𝟐
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) لة    ق  ون الاحداث  المست 
اث     ق 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟐
×

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟒
 

ان لان الحدي  ق  ة  مست  ث  اث  لا  د  الكت  ة  الى  اعي  ت                 المكت 

𝟓 + 𝟐 + 𝟑 = ب   𝟏𝟎   كت 
𝐄𝟏 اث  سجب      اث   كت  ت 

اص  ب   𝟏𝟎 من اصل 𝟓وعدذهن  ري   كت 

𝑷(𝐄𝟏) =
اث   ت 

اص  ب   الري  عدذ كت 

ب   الكلى   عدذ الكت 
=

𝟓

𝟏𝟎
=

𝟏

𝟐
 

 تدرب وحل المسائل الحياتية

SOL: 

SOL: 

𝟓%      𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟐𝟎
     طي ن راب   : Ansمث 

 



 

             
 

 

 
 

د كل من                                                            ري  ة  ث  ماث  ها  ح  ن  ار كره   و اح  ت  ت 
مال اح  د احت  حدي 

ري حمراءي 
راء و اخ 

وي  على  صف  جت  س ي   من كن 
ً
ا ت  واي 

 عس 
راءكراث   𝟓و حمراءكراث   𝟒                                                   

اع  ,صف  عد السجب  .ذون ارح   ب 
ه الكره  ن  اي  ب  اح  هما كاي  جة  ؟  اان   صجت 

ة   مان   سالي   ج 
𝑷 راء)

(جمراء و صف  = 𝑷 راء)
( صف  × 𝑷 ( جمراء ) =

𝟒

𝟗
×

𝟓

𝟗
 𝑷 راء)

(حمراء و صف  = 𝑷 راء)
( صف  × 𝑷 ( حمراء ) =

𝟒

𝟗
×

𝟓

𝟖
 

ة                               اث  ح  ة  سالى  ا  ث  جة  لا  حمراء هى  الصجت 
ل
ها الكره  ا م اعاذن 

ت  لك سوف  لم ي  ى  لد 
ان  ى  الحدث  الت 

ص عدذ الكراث  الكلى  ف  ق  ت  كون عدذها ي  ت 
 𝟖. ق 

ر                                                              د رمى   حج  رذ عي  وذ  والث 
ق  طعة  ن  ر من ق  م اكث 

هور رف 
مال ظ  ر من   𝟐, ما احت  رذ,  𝟔واصع  ر الث   على حج 

ة                                                      اث  وذ  والكت 
ق  طعة  الت   على ق 

𝐄𝟐 طعة  وعدذهم     ة  على الق  اث  هور كت 
ة واحد ظ  هي ن من اصلوح   وج 

𝑷( 𝐄𝟐) =
ة   اث  ة الكت  عدذ اوح 

ة   الكلى   عدذ الاوح 
=

𝟏

𝟐
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟐
×

𝟏

𝟐
=

𝟏

𝟒
 

ان لان الحدي  ق  ة  مست  ث  رذ لا  م على الث 
هور رف 

ر  لا ظ  ث  و  هور ث 
ة  على ظ  اث    كت 

𝐄𝟏   ر من م اكث 
ر من   𝟐رف  رذ 𝟔واصع  ام𝟑 عدذهم و على الث  ام 𝟔 من اصل ارق   ارق 

𝑷(𝐄𝟏) =
ام الحدث   عدذ ارق 

ام الكلى   عدذ الارق 
=

𝟑

𝟔
=

𝟏

𝟐
 

 

اث   𝟏𝟎                                                               طاق  لاث   ب  ت  ة  ,  الواني  لق  ت  لة  مج 
 
ب  مسا مال اكت  كون الاحت  اعهما على ان ي  ي ن ذون ارح  ت 

طاق  سجب  ب  علق ث  ت  𝟏ي 

𝟏𝟓
 ؟ 

اه                        ذي 
 
لة  ا

 
ب   المسا كت  ال  ي  اث  السو  ق معطت 

كون وق  جلها الى ان ي  وم ي 
ق  م ن 

مالهماي  ج  احت 
اي  𝟏 ي 

𝟏𝟓
ج؟  كون الجل صجت  دها ي   عي 

وي  على  جت  دوق ي  اث  حمراء, 𝟓صي  طاق  راء, 𝟐 ب  ض  اء, سجت  𝟑ح  رق  ي ن  ب  ر  ت 
طاق  اع ب  دون ارح  ولى ي  مال ان .الا  ة  ما احت  سجوث 

لم
ة  ا طاق  راء الي  ض  م ح 

اءي  رق   ر 

𝐄𝟐 ة  سجب      طاق  اء ب  رق  اث   𝟗 من اصل 𝟑وعدذهن  ر  طاق   ب 

𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) =
اء رق  اث   الر  طاق  عدذ الي 

د دي  اث   الكلى   الح  طاق  عدذ الي 
=

𝟑

𝟗
=

𝟏

𝟑
 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓 𝐄𝟏) 

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) =
𝟏

𝟓
×

𝟏

𝟑
=

𝟏

𝟏𝟓
 

ان طان  الحدي  راب  ة مث  ث  ة  لا  طاق  ولى   الي  عاذ الا  دوق الى لم ب                  الصي 
𝐄𝟏 ة  سجب      طاق  راء ب  ض  اث   𝟏𝟎 من اصل 𝟐وعدذهن  ح  طاق   ب 

𝑷(𝐄𝟏) =
راء ض  اث   الخ  طاق  عدذ الي 

اث   الكلى   طاق  عدذ  الي 
=

𝟐

𝟏𝟎
=

𝟏

𝟓
 

 

َـف  كرـ

 الجواب

 الخطأاكتشف   اولاً    

SOL: 

 
ً
ا الت   مسألة مفتوحة ي 

 الجواب

    
ً
ا ت  اي    تحدِ      ي 



 

             
 

 

ن                                                               ي  الاً على حدث  لي ن مت 
ق  ي ن مست  الاً على حدث  طي نومت  راب   ؟ مث 

ي ن   ال لحدث  ي  مت 
 
ر ا ث  ي ن واح 

ق  وعي ن السان 
رح الموص  ى  ش 

ة  ف  ق  لة  السان  مت  ع الا  لي ن راج 
ق  ي ن مست  طي نوحدث  راب   مث 

 

عة       مالاث   مراج  للاحت  ة   والاحداث   و               ت  ب  ري  ج 
ة  الت  رث 

ظ  ة   و و الي  ت 
اق  ت  لة  المت  ق  طة  المست  راب  المث 

ال واث   السو   الج 
مال وع الاحت 

كون   ما ث  ى   ي  ت  ري  ج 
ر من مره    ي  ة  اكث  رث  ج 

كررث  الت  ا ي  كون  اذ  ر من مره    ي  ة  اكث  رث  ج 
كرر الت  ت  ا لم ي  ري   اذ  ظ  ب 

وع الحدث  
كوي    ي نما ث  ا اني  ة  واحده   اذ  رث  ج 

ى  ي 
 ف 
ً
ان معا ق  حق 

ت  مكن ان ي  لا ي  ي ن  ت 
اق  ت    . مت 

   كوي لان اني  ق  ا احدهما  مست  ر  لا اذ  ث  و  رث 
وع الاخ 

وع او عدم وق 
وذ  على وق  عاذه   " كلماث  ال او وح     " مع ا 

اع مع " عاذه  , "  "ارح   "مع است 

   كوي طان اني  راب  ا احدهما  مث  ر  ااذ  ث  و  رث 
وع الاخ 

وع او عدم وق 
وذ  على وق  دون "  كلماث  ال او وح  عاذه   ي    " ا 

دون "  اع ي  دون , " "ارح  عاذه   ي   "است 

ان ت 
اق  ت  ان المت  مال الحدي  ون احت 

اث  ال كلمة   "  ق  ى  السو 
كون ف  دما ي  𝑷(𝐄𝟏𝒐𝒓 𝐄𝟐)    "او عي  = 𝑷(𝐄𝟏) + 𝑷( 𝐄𝟐) 

لان ق  ان المست  مال الحدي  ون احت 
اث  𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) ق  = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐) ال كلمة   "  ى  السو 

كون ف  دما ي  م , "  " وعي 
لان   "ي  ق  ان مست        والحدي 

طان راب  ان المث  مال الحدي  ون احت 
اث  ال كلمة   "  ق  ى  السو 

كون ف  دما ي  م " , "  وعي 
طان  ي  راب  ان مث  "  والحدي   

𝑷(𝐄𝟏𝒂𝒏𝒅 𝐄𝟐) = 𝑷(𝐄𝟏) × 𝑷( 𝐄𝟐𝒂𝒇𝒕𝒆𝒓𝐄𝟏)     

𝐄𝟏   ل الكلماث ت 
كون ق  ول ي  م " , " و " الحدث  الا 

ه الكلماث    𝐄𝟐و   " او " , " ي  عد هد  ى  ب 
ان  اه:                      الحدث  الت  ت  ب 

   اي 
ة  اما                            ث  ر  لث 

َ
ة  الاي ك اللع  ب  الكلماث  ي  ا كاي  كون العكس  "   𝒂𝒏𝒅   " , "𝒐𝒓"  اذ  ت 

 ق 

 

 

  

 

 الجواب

 
ً
عا  اكتب    راب 



 

             
 

 

 



 

             
 

 

 
    

       
طوات  للحل وهي   ع خ  ذم ارب  خ 

ست 
ه الذرس ن  ي  هذ 

هم ف 
 

ف  
طط,ا ق,حل,خ 

حق 
ت 

 

  

   ب ي  رت  عة  الس كل  𝟓حاول محمذ ت  طع مرب 
ة  ق  ة  , )اسود , احمر ,  ملون  لق  ت  ق مح 

طران  ر ( ب  ض  ر ,اخ 
رق , اصف  ة  ار  ق  ها كم طري  ب  رت  مكن ان ت  ي 

رط ان  ش  ع اول ن  ر  و اللون اسود مرب 
ع اخ  ر مرب 

 اللون ؟اصف 

؟                          لة 
 
ات  المسا عة  الس كل 𝟓      ما معطت  طع مرب 

ر ( ق  ض  ر ,اخ 
رق , اصف  ة  )اسود , احمر ,  ار   ملون 

؟                        لة 
 
رت     ما المطلوت  من المسا ة لت  اد عذد الطرق الممكت  ح  ت  رط ان ي  ا  ش  ها ن  ع اول ب  ر اللون  و اسود مرب 

ع اخ  ر مرب 
 اللون ؟اصف 

 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت  لك    كي  ح ت  ت 
وض   لت 

ً
ا ح  مود 

ي  ي 
ش  ن  لف  ا  ت   الطرق المح 

  

ال وهو   ي  السو 
رط المعطي ف  الش  م ت  ر  لت  ع اول ت  ر مرب 

ع اسود واخ  رمرب 
حسب  عذد الطرق . اصف 

 , لكي  ت 
  

 
 
 

 
اك  ن هت  لف  سب  اد  ت  س كل مح  عات  ن  ب  المرب  ي  رت   طرق لت 

 
عات                              روت  عذد المرب  ذام مض  خ 

است  ق من عذد الطرق ت 
حق 
ت  ت 

ول  عي ن وهما الا  ي مرب 
ن  ي  رط است  مسة  لان الش 

 
روت  الح س مض  رولكن لي  ت 

ح   والا 

ة       ,                               لان  روت  الت  كون مض  ن ت  !𝟑اد  = 𝟑 × 𝟐 × 𝟏 = ح           طرق  𝟔 ن الحل صحت   اد 
 
  ة مسة   : ملاخط 

 
روت  الح ح  هو مض 

ات  ر لكان الت 
سود  والاصف  ع الا  ب  المرب  ت  ي  ت  ي  رط ت  اك ش  كن هت  صة من العذد الكلي   لو لم ت  ق  ي  رط ت  ي  ش 

ة   لا  ست 
الي  ا ت   وهكذ 

ة   لق  ت  رج  عذد الطرق المح 
خ 
ست 

عات  ون   للمرب 

 𝟔− 𝟔  
 درسـال

 

 خطة حل المسألة )أنشئ نموذجاً(

 مثال

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

 

 

 

 

 

 

ق
حق 
ت 

 



 

             
 

 

 
  ك املذت  ,𝟒  الارق  𝟑, 𝟐, مكن  عذدكم , 𝟏 ة مني  ت  كوت 

ام 𝟒  ت  ي   ارق 
م ف 

كرار الرق  رط عذم ت  ر من   ش   ؟𝟒𝟎𝟎𝟎العذد والعذد اكت 

 

؟                          لة 
 
ات  المسا الذت       ما معطت  ام   ت  ,𝟒الارق  𝟑, 𝟐, 𝟏 

؟                        لة 
 
اد عذد الطرق   ما المطلوت  من المسا ح  ت  ن عذد مكون ا  كوت  ر من  𝟒 من  لت  ي   العذد والعذد اكت 

م ف 
كرار الرق  رط عذم ت  ام ش   ؟𝟒𝟎𝟎𝟎ارق 

 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت      كي 
ً
ا ح  مود 

ي  ي 
ش  ن  لف    ا  ت  لك الطرق المح  ح ت  ت 

وض    لت 

  

ال وهو   ي  السو 
رط المعطي ف  الش  م ت  ر  لت  ر من  𝟒 عذد مكون من ت  ي   العذد والعذد اكت 

م ف 
كرار الرق  رط عذم ت  ام ش   ؟𝟒𝟎𝟎𝟎ارق 

ما  ر من اي  ة  العذد اكت  م  𝟒𝟎𝟎𝟎ن 
ب  الرق  ت  ي 

ن ت  ة  الالاف   𝟒اد  ت  ي  مرت 
 ف 

 
 

 
 

 
 

اك  ن هت  ب  سب  اد  ي  رت    الاعذادطرق لت 
 
 

روت  عذد                             ذام مض  خ 
است  ق من عذد الطرق ت 

حق 
ت  ت 

ام ماعذا  رق  م الا لاف  الا 
ة  رق  لان  كون عذدهم  ت  ت 

 ق 

ة       ,                               لان  روت  الت  كون مض  ن ت  !𝟑اد  = 𝟑 × 𝟐 × 𝟏 = ح           طرق  𝟔 ن الحل صحت   اد 
 
 
 
 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

𝟒 𝟑 𝟐 𝟏  

ق
حق 
ت 

 

𝟒 𝟑 𝟐 𝟏  

𝟒 𝟑 𝟐 𝟏  

𝟒 𝟑 𝟐 𝟏  

𝟒 𝟑 𝟐 𝟏  

𝟒 𝟑 𝟐 𝟏  



 

             
 

 

 
    لاج ان ق  ست  ي  ن 

اج ,  𝟐𝟖ف  ق  ال وي  ق  ري  لة  ت  ت  اس  د  ا 
ل  ق  ات  لات   𝟒كل  كان مق  ت  ال  س  ق  ري  لات   𝟑ت  ت  ال؟س  ق  ري  لات  الت  ت  اج . ما عذد س  ق   ي 

 

؟                          لة 
 
ات  المسا ة       ما معطت  ت 

لاج ق  ان ق  ست  اج 𝟐𝟖ن  ق  ال وي  ق  ري  لة  ت  ت    س 

ل  كل                                                                     ات  لات   𝟒مق  ت  ال  س  ق  ري  اج 𝟑ت  ق  لات  ي  ت   س 

؟                              لة 
 
ال  ما المطلوت  من المسا ق  ري  لات  الت  ت   ؟ما عذد س 

 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت  ح    كي  ت 
وض    لت 

ً
ا ح  مود 

ي  ي 
ش  ن  ال ؟ا  ق  ري  لات  الت  ت    عذد س 

 
  

ل كل                             ات  ع مق 
ض  لات   𝟒ب  ت  ال  س  ق  ري  لات   𝟑ت  ت  اج س  ق  م ن  ي 

ال   , ي  ق  ري  لات  الت  ت   حسب  عذد س 

 
 
 
 
 
 
 
 
ره  𝟐𝟖    خ 

ب    ش  وي  علي  𝟒كوت  حت 
موعة  ت  موعات  كل مح  لات   𝟒مح  ت  ال  س  ق  ري  اج 𝟑ت  ق  لات   ي  ت  ال    س  ق  ري  ار الت  ح 

ش   
ره  𝟏𝟔, عذد ا خ 

اجو   ش  ق  ره   𝟏𝟐  الي  خ 
 ش 

 
سمها علي  𝟐𝟖                        

ق  ره  ي  خ 
ح   𝟕ش 

ات  كون الت  ار ت  ح 
ش   
وي  علي  𝟒ا حت 

موعة  ت  موعات   , كل مح  ح   𝟒مح 
ات  كون الت  ت 

ال ق  ق  ري  ار ت  ح 
ش   
𝟒ا × 𝟒 = ره   𝟏𝟔  خ 

 ش 

 

ح ن الحل صحت   اد 

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

ق
حق 
ت 

 



 

             
 

 

   ي
سق  ارع ن  وعي ن  مر  ست   

ة مره كل ا ان  ست  ي   , كم مره  ن 
ان ف  ست  ي  الي 

سق  هر  𝟔ن 
 ؟ اش 

 

؟                          لة 
 
ات  المسا وعي ن    ما معطت  ست   

ة مره كل ا ان  ست  ي  ن 
سق  ارع ن   مر 

؟                              لة 
 
ي   كم مره       ما المطلوت  من المسا

ان ف  ست  ي  الي 
سق  هر  𝟔ن 

  اش 

 
 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت  ان ؟   كي  ست  ي  الي 
ح عذد مرات  سق  ت 

وض    لت 
ً
ا ح  مود 

ي  ي 
ش  ن    ا 

 
كون من   ت  هر ت 

 كل ش 
ً
ا ت  رت 

ف  ع ي  ي  سات 
 
ع ا ومي ن    ارب  ي ن 

ق  ي 
ي   وت 

 

 

 

هر  𝟔
وم 𝟑𝟎  ×اش  𝟏𝟖𝟎 ن  وعي ن  = ست   

سمها علي ا
ق  وم  ي  𝟏𝟖𝟎ن 

𝟏𝟒
ساوي    𝟏𝟑ن  ≈ 𝟏𝟐.   مره    𝟖

ً
ا ت  رت 

ف   ي 

ي  
لاخط  ان عذد مرات  السق  طط ت  ي  المخ 

هر ل  ف 
رق مره واحذه  !!!!!!!   \  مره   𝟏𝟐سب  اش 

ي  ف 
 
رق ا

ن الف   ؟؟ ات 

 

                                                   

رق هو           
ة  :الف  ي مت 

ق  ي 
ي  هر ت  ومي نالش  هر  𝟔  × ن 

𝟏𝟐اش  =  
ً
ا ت  رت 

ف  ي  ي 
 
وم  ا وعي ن  ن  ست   

ان ا ست  ي  الي 
سق  وعي ن ن  ست  ه الا  ي  هذ 

 مره  واحذه !!! وف 

ماد ج    ي  الن 
ح ف  كون الحل صحت  ت 

𝟏𝟑 ق  = 𝟏 +  مره   𝟏𝟐

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

هر 𝟐است وع 𝟏است وع  𝟒است وع 𝟑است وع 𝟏الش 

هر 𝟐است وع 𝟏است وع  𝟒است وع 𝟑است وع 𝟐الش 

هر 𝟐است وع 𝟏است وع  𝟒است وع 𝟑است وع 𝟑الش 

هر 𝟐است وع 𝟏است وع  𝟒است وع 𝟑است وع 𝟒الش 

هر 𝟐است وع 𝟏است وع  𝟒است وع 𝟑است وع 𝟓الش 

هر 𝟐است وع 𝟏است وع  𝟒است وع 𝟑است وع 𝟔الش 

ق
حق 
ت 

ع 𝟒  ي  𝟕  اسات  ام   × 𝟐𝟖ات  وم = ي  ن 
ق  ي 
ي  ت 
ومي ن ق  هرن 

 من الش 



 

             
 

 

   سمب
طعة   𝟐𝟒 ق  ات  علي س كل  ق  لت  عات   ومت  ر  ومرب  موعات  دوات  ع مح  ا,  الي ارب  اد  ذار  ق  مق  ذ ي  ي  ر  عات  ت   𝟏كان عذد المرب 

ذار  مق  ل ي 
ق  ر وي  وع𝟏علي عذد الذوات 

طع لكل ن  ما عذد الق 
ات  , ق  لت   عن عذد المت 

 

؟                          لة 
 
ات  المسا طعة  علي س كل  𝟐𝟒     ما معطت  ات  ق  لت  عات  و مت  ر و مرب  موعات   دوات  ع  مح  سمة  الي ارب 

عا مق  ا كان عذد المرب  اد  ذق  ي  ر   ت  ت 

ذار  مق  ذار  𝟏ي  مق  ل ي 
ق  ر وي  ات  𝟏علي عذد الذوات  لت   عن عذد المت 

؟                         لة 
 
وع     ما المطلوت  من المسا

طع لكل ن  ما عذد الق 
 ؟ ق 

 

؟                            لة 
 
حل المسا

ف  ت  ح    كي  ت 
وض    لت 

ً
ا ح  مود 

ي  ي 
ش  ن  وعا 

طع لكل ن    ؟ عذد الق 

 
  

سمة  علي  𝟐𝟒                           
طعة  مق  موعات   𝟒ق  وي  علي  مح  حت 

موعة  ت  طع 𝟔, كل مح   ق 

رط ال وحسب                          ذار   ش  مق  ذ ي  ي  ر  عات  ت  ذار 𝟏" عذد المرب  مق  ل ي 
ق  ر وي  ات  𝟏علي عذد الذوات  لت    " عن عذد المت 

كون عذد كل                                             موعة  ت  مح 
ل
ي  ا

وع ف 
ات  ,  𝟑,  ن  لت  عات  ,  𝟐مت  ره   𝟏مرب   دات 

 

 

 

 

 

وع,  
كون عذد كل ن  ت 

ات  , 𝟏𝟐ق  لت  عات  ,  𝟖 مت  ر 𝟒مرب    دوات 

 

مع اعذاد الاس كال    ح  ت 
ا  مت 

لب   𝟏𝟐لو ق  𝟖 مت  عات    + 𝟒مرب  ر + 𝟐𝟒 دوات  طعة   =  ق 

 

هم
 

 اِف

طط  خ 

 
 
 حل

ق
حق 
ت 

 



 

             
 

 

 

 

 

 

مة   ذه الملر  ي  ع ت 
ق  صحات    الي كل من ي 

 
ه  او ا ذ  ساي  ا الا  ت  وت 

ات  من اح  ت  ا الطلات   المكت  ا  و اولادت  ت  وت 
مة  من او اح  ي ن ا الذ  ت  رت  م ت 

ن  ه  ات    هذ 
 
ساج ي  ع او است  طي 

ر ت  عت 
ها ب  ن  ها لا  ا مب  الة   اسماءت  ر  رط عذم ا  ش  مة   ن  ا الملر  هذت  كار   مصادره   لج  ق 

 
ذ وا ي 

ص  ي  ص وت  ي 
لح  ا  , من ت  ت  عت 

 ............وب 

الذعاء ا ت  ت  ا ووالذت  سوت 
ي   ولا ت 

ي ن  ون  رن  ي محمذ  الت 
ي  و مصطق  اء الكلاب   صق 

 

 تم بحمد الله

 

واضل حات  السلسلة       للت 
 

اره  صف ت  ات   :ر  ت 
اض  ي  الرت 

ح ف  اج   سلسلة  الت 












